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LECT: I. 


quz experientiam incurrunt, 
adeoque Mathematicis mates 
| riam hypotheſibus ſubmini- 
ſtrant, diſquiſiturum prxfari ſubit & præ- 
monere, quod plane eonſcius ſim mihi quam 
lubricum & anceps negotium aggrediar. 
Sunt enim ejuſmodi res, quas perdithcile ſit 
non explicando perplexiores reddere, non il- 
luſtrando obſcurare ; tam ferme tenuis & 
abſtractæ naturæ res, vix ut illas imaginat io 
comprehendere, jultos ſingulis limites aſſi- 
gnare, alias ah aliis ſecernere queat; ſubti- 
lidimam adeo mentis aciem eludunt, & di- 
ſtinctas ipſacum idæas captanti fugaces ela- 
duntur & evaneſcunt: ſic ut illis pleriſque 


non immeritd poſſit applicari, quod de tEm- 
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E magnitpdinis affectionibus 
& ſymptomatis communibus, 
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4 2 Lectiones Lett. I. 1 
| pore dixiſſe perhibetur S. Auguſtinus, Quid £ 
4 ſit rempus, ſ# nemo quærat a me ſcio, TIE immer- * 
4 roges neſcio. Quid enim v. g. tit extenſio, 
quid ſpatium, 3 motus, qui de illis ſer- 
mones conſetit unuſquiſque, vel è vulgo ſe 
| clarè putat intelligere, fin ipſorum mentem 
excutias, & dum ore proferunt iſta vocabula 
| quid mente cogitent explores, inextricabili- 
bus pleroſque laqueis irretitos cernes, hæſi- 
tantes animo, lingua præpeditos. Imò poſt 
diligentiſſimam contemplationem cum exx 
: quiſitiſſima ura de illis verba facientes, et 
4 | am ſubtilifimi Philoſophi vix conſona dicere 
4: poiſunt, aut alii aliis,aut ſibimet 1idem ipſis; 
[! : nec fere quiſquam eas ita pertractat, ut non 
| e dictis immamia paradoxa, graviſſima que 
x conſequi videantur difficultates. Ex. g. Car- 
| : teſius ex ſuo ſpatii conceptu deducit infini- 
iy tam (vel idem efferendo mollius, indefiyi- 
. tam) muntlane materix extenfſonem, utc 
Fl non 1mpoſtihilitatem vacui, & 


0 med!atiy 
contiguitatem corporum anted diſtantin, 
5 antihilatis vel amotis cot poribus inter Me. 
75 diſs, hiſque cognata. Quæ vent a commu- 
7 18 ni ſenſu abhof rentia, quam meritd non di- 
1 ſputo, reprehendit & explod?t eſus emulus 
Lt Cap. 7, de obbius; At verò num cClariora vel certiv® 
1 Corp. ra, minus #oy5u72, Mags die re ponit 
I; : iple? Videamus pauxillum : Spatium ap- 
| pellat corporis idæam vel phantaſma; le- 
| cum ſpatii cam corporis magnitudine coin- 
11 cidentiam; motum unius loci relictionem. 
14 Salterius aequiſitionem. Quis non videt 
4 
| 


quam aut hæc repugnent ſibi, vel admodum 
ridiculis 6bnoxia fint conſequentiis; talibus 
nempe locus ergò corporis, hujus videlicet 

| +. (cholx, 
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Leal. Mathematice. 


taſmatis (mei, tui, cujuſvis) cum ſcholæ ma- 


gnitudine. Quaſi verd Papa Romanus non 
incolat Vaticanas ædes, non Romæ verſetur, 


aſt ubique gentium collocetur in omnium 
quotquot ſunt, aut de eo cogitant, hominum 
phantaſſis? (quo pacto facile concipiatur 
eſſe pontifex cecumenicus). Ergò motus, 
lapidis puta vel ſagittæ, ſuerit unius coin- 


_ cidentiz phantaſmatis cum magnitudine re- 


lictio, & alterius coincidentiæ acquiſitio ; 
damque Turca movet exercitum in Hunga- 
riam, nil is aliud quam in tua phantaſia diſ- 


_ curſitat, in tua cerebello caftra metatur. At 


quomodo obſecro magnitudo corporis cum 
phantaſmate vel idæa mentis coincidat, con- 
gruat, coexiſtat ? quomodo derelinqui vel 
acquiri poteſt coincidentia corporis cum 
phantaſmate ? quomodo phantaſma diſtan- 
tia corpora ſejungat & intercedat? quomo. 
do phantaſma occupari, repleri, diſcerpi, 
menſuram admittere, totque poteſt aliis 
attributis ſubjacere, quz non veretur iple 
poſt traditam iftam imaginariam ſpatii defi- 
nitionem ſpatio aſſignare? Quid ſi nullus 
homo, nullus in univerſo phantaftes exiſte- 


ret, ideone nuſquam aliæ res effent? aut 


neceſſarid quieſcerent omnia (ſed nec quie- 
ſcerent cùm quietis etiam definitionem ſpa- 
tit phantaſma ſubingrediatur)? Ideò, in- 
quam, nullum fpatium, nullus locus, nullus 
motus exiſtere poſſint? Quam abſona ſunt 


hxc, quam Tmpgacga, nedum ue ? 


Obiter hzc (pauca de multis) ut oftendam 


vets, ſunt ita communia magnitutlinis [ym- 


A3 Ptomata, 


ſcholæ. nil erit al iud quam coincidentia phan- 


| 
|; 
' 
| 


| roprie ſigaidem admittatur Philoſo 
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Lectione Lcd. . 
ptomata, quum ea quan) accuratiſſimè ſtu- 
dentes enucleare, vii præ multis ingenioſi 


tot ſe labyrinthis, diffcultatibus, incommo- 


dis innectant. Quo mags condonandum fit 
mihi, ſi dilutins fortaſſis & craſſius, ad com- 
munen ſenſum, quam ad Meta phy ſicos ca p- 
tus accommodatids, quouſque tantùm condu- 
cete putem propoſito negotio, hoc ęſt, qua · 
tenus Mathematicis inſerviant hpputheſibus, 
Ty rrItors e . de iis diſpiciam, ea 
recenſcam & exponam. Ad rem: E magni- 


tudinis præcipuis & communioribus affectio- 


nibus prima ſe nobis offert (nam ad nullum 


me ordinem aſtringo, cum nullum ſit, ut in 


ultima præmonui, ex parte rei fundamen- 
tum ordinis inter ejuſdem rei proprietates 
reciprocas ac eſſentiales) prima, qico, ma- 

itudinem &s £24 contemplaptibus. ſe 
ſenſui noſtro, & cqgitationi ſubjicit Texmi- 
ratio, Nullamcerte rem ſenſu attingimus, 
niſi cu terminatam ; nullius corporis inte- 
riora viſcera penetramus, ſed externam tan- 
tum cutem oculo perluſtramus, manu con- 
trectamus. Nec cogitatione (ſaltem diſtin- 
cta) quamvis magnitudinsgm complectimur, 


niſi ut limitibps Se concluſam & 


comprehenſam. nfuse quidem imagina- 
ri poſſumus magnitydinem 1 7700 puta 
lineam rectam, potentia, ſicuti dixit Arillo- 
teles, infinitam ; hoc eſt, eam produc} vel 
augeri quouſque libet, vel citra intervalſum 
majus quovis intervallo deſignato. quam 
prpinde denominamus infinitam, nec im- 
3 

btiliſſima profectò, definitio infiniti?Ame- 
for 787 ks, & A move Ae Caron d4 
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1 ach oy e b * (Infinitum eft, cuju fiquir 


aliquam quamitatem accrpiat, aliquid extra (vel 
preterea) ſumi poreff). Verùm hoc nihil eft 


aliud quam plures ſucceſſive lineas, idque 


juxta potentiam quandam indeterminatam 
& arbitrariam, non unam actu lineam inter- 
minatam diſtinctè conſiderare; talem ani- 
mo comprehendere non poſſumus, nam ite- 
rum Ne Philoſophus, d & T6901 A T64goy 


L yrsvY, Infinitum qus tale concipi cognoſesque 


nequit. (Eadem tes eſt de infinito xa dgal- 
et, per ſubductionem aut ſubdiviſionem 


inſinitam; quo nil intelligitur aliud quam 


ſabtractionem ſeu diviſionem ad libitum 
poſſe continuari, nec ad im poſſibilitatem ul» 
tra progrediendi redigi negotium. De utro- 
que infinito). Rurſumoptime Ariſtateles de 
Mathematicis 

A rel dt * 


J, dA ά,eο Zelu &v ,- 
A ) manga, Al * Infinits miguitudive 
AMathbomatich nec egent nec utuntur, ſed quaniam 
Jubet acctpauns hs placuerit terminatam. Ree. 
vera dum lineam concipimus, idæam forma . 


mu alicujus exiliſſimi quaſi fili inter duos ex · 


tremos apices protenſi (ſaltem ab uno ad ſe» 
ipſum recurrentis, ut fit in line is curvis figu- 
ram aliquam ambientihus). Dum ſuperfci- 
em cogitamus, cor por is alicujus tenuiſſimam 
quaſi cuticulam, aut laminam anguſt iſſimà 
margine circumſeptam imaguiamur ; dum 


corporis effigiem phantaſiæ penecillo de pin- 


gimus, molem plerunque quandam opacam 
ſtrict iſſimo rariſſumõque velo undiquaque ob- 
ductam nobis repræſentamus. Dum anguy 
lum concipimus, ſpatium aliquod indeter mi- 


natum duabus aut pluribus lineis, vel ſuper- 


944 . ficicbus 
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TLedlionses Leck. I. 
ficiebus incluſum, vel aliquid tale conci pir 
mus. Nec ſecus de quantis analog ieis; dum 
pondus ſcilicet eogitamus, aliquam cogita- 


mus potentiam magnitudint cuipram termi- 
nutæ (libre videlieet uni, vel pluribus) ele- 
vandis parem; dum motum, cor poris aliens 


jus ab hoc ad illum terminum tranſitionem 
ſueceſſiram; dum numerum, unitatis repeti- 


tionem aliqua incipientem, aliqua deſinen- 
tem; vel multitudinem duabus unitatibus 


exxremis, inclufive ſumptis, definitam (ex 


vulz i Fete loquor fententiq; nam reveta uni- 
tates non funt ter mini numerbrum, etſi ter · 


minos ipſi ſuos habent, - eoſdem nempe quos 
mag nitucines quas repræſentant). Omnis 
ig tur I nobis diſtinctà ratione concept ibilis 


quantitas eſt aliquo modo terminata, quate- 


nuͤſque talis (hoc eſt iNa Ipſa quantitatis af- 


feftio) conducit haud parum Mathematicis 


beſibus. Nam ex ez potiſſimùm ma- 
dinis præcipuas ſpecies: ſen dimenſio- 


nes yarias dequcimus; & quod non temerè 


confingantur, at ſuo modo revera exiſtant, 
quedammodo demonſtramus. Sie enim li- 
cet argumentari : Cor pus vel folida magni- 


tudo (quam nemo ſcilicet non admittit, ut- 
pote palpabilem, & que propterea præſup- 


poni poteſt) non ex ulla parte ad infinitum 
excurrit, & undiquaque terminatur: iſte 
terminus non eſt introverſum, aut quoad 
profunditatem diviſibilis (nam ſi diviſibilis 
effet, haud totus, ſed ejus duntaxat exterius 
aliquod foret terminus præter hypotheſm). 
Hinc datur ſolide magnitudinis terminus 
aliquis fecundum profunditatem indiviſibi- 
lis; is vocetur fuperficies 3 ecce unam 70 
| X pothe 
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potheſin Mathematicam, & ex ea. refultan« 
tem definitionem. Porro dicta ſuperficies 
non eſt uſquam inter minata, ſed aliqua am- 
bitu ſeu extremo clauditur; id extremum 
ſimili diſcurſu, quali priùs, versus interiora, 
ſeu quoad latitudinem, eſt indiyiſibile. Sup- 
ponatur ergo dari ſuperficiei terminus quo- 
ad latitudinem indiviſibilis, qui dicatur li- 
nea ; ecce alteram hypotheſin, eique conna- 
tam definitionem. Itidem, iſta linea non 


eſt infinita, ſed introt ſum, hoc eſt quoad lon· 


gitudinem, ad utramque partem termino in. 
cluditur; parique ratione ſunt hi termini 
pror ſus indiviſibiles: ergo ſupponatur dari 
linex terminus indiviſibilis, & hic appelle- 
tur punctum; quod omni modo indiviſibile 
eft, participans'quippe de ſuperficiei quoad 
profiinditatem, & linex quoad latitudinem 
indiviſibilitate ; nec non immediate quoad 
longitudinem indiviſibile, quatenus linea 


terminus. Hinc tertia ſuppoſitio, conjun- 
ctam habens puncti definitionem. E quibus 


patet haud abſque fundamento ſupponi pun- 
Ca, lineas, & ſyperficies a Mathematicis; 
nam licet ut termini nil fere videantur ati» 
ud præter ulterioris extenſionis negationes 
(negationes tamen in re fundatas, ut vidi- 
mus, & ab intellectu bene perceptas; ſicut 
umbras & tenebras in Phyſicis, improbita» 
tem & inſcitiam in Ethicis) tamen alio mo- 
do conſideratæ admodum realia ac poſitiva 
ſortiri videntur attributa. Superficiei v. g. 
duobus modis dividi, adaugeri, imminui, 
menſuram ſubire, congruere, adæquari, ex- 
cedere,deficere, nec non quomodocunq; mo- 
veri, & quieſcere convenit ws aa, 
SER S + mo 


Imd vero, ſicut innueram, ſolz ſuperſicies 
unmediate ſenſibus objectantur, coloribys 


ſubjacent, lucis radios, ſonique fluctus refrin- 
2 aut repercutiunt ; he primos motuum 
petus excipiunt ; hiſce ſolis ſeſe corpora 
mutud contingunt, quippe qu nulla parte 
ſui ſe permeant aut penetrant. Eadem fer- 
me vel ſupparia lineis attributa coaptantur ; 
his rerum diſtantiæ cenſentur ; ſecunddm. 
has lucis radii diriguntur, gravia deſcenſum 
affectant, motus omnis tendit ; his lucis & 
umbrz confinia dirimuntur; circa has qui- 
eſcentes corpora revalvuntur ; produci de». 


nique;contrahi, ſecari, menſurari, quomodo- 


canque comparari poſſunt. Nec i pſis pun- 
As. utut Ivar dvdydy, ſubobſcuram 


& prætennem habentibus entitatem, ſua 
deeſſe videtur attributorum qualiſcunque 


realitas. Nam & motum hxc & quietem 


obtinent; motum quidem una cum corpuri- 


bus quibus inſunt, quietem vero ſubinde pe- 


culiarem ſibi; ſicut rotæ centrum, poli tel - 


lurĩs aut cœli (etenim ejuſmodi gyrationes 


circa quieſcens aliquid peraguntur, & ſecun- 
dum aliquid ſui locum ſervant immutabiſem) 


etiam circa punctum. gravitatis nempe cen- 
trum. cor porum momenta conſiſtunt, in eo 
quaſi nodo vires ſuas colligunt & coadunant. 


eo quodammodo ſulciuntur & ſultentantur, 


ſecundùm id mords ſui ſortinntur directio- 
nem; versvs unum denique punctum in tel- 
lure medium, ceu conſpirantibus votis, pro- 
pendent & ſponte ruunt omnia, vel directo, 
certe greſſu ab eo refugjunt atque recedunt. 
Sed audiamus Proclum tale puncto elogium 


pangentem: Tan * xd] ir i ear 
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iv b Thy Wwwoy, Hæc map nificè 
Iroclus, etſi ſpecioſids & popularids (opi - 
nor) quam verius & accuratins, Nihilom'- 
nus enim cum illo de indiviſthilibus iſtis ſe- 
rio pronuntiante (va yipſery iu?) , x} 
ig TX 61, N vatwuy auToTahl x, inves 
car dl wy oy F Ne) jnxta non” ſentio. 
Non ex iſtimo ſuperficies, lineas aut pundta 
ſeparatam quandam exiſtentiam, aut pro- 
priam ex ſeipſis effcaciam poſſidere, vel ali- 
tera ſolida magnitudine quam x) E νοë& 
diftingui ; ſed unicam potius arhitror ex 
parte rei magnitudinem dari, quz prout in 
varias partes extendi, diverſimode partiri, 
differentes ſpiſſitudinis, latitudinis, & longi- 
tudinis conſiderationes induere vel ſubire 
poteſt, cauſam vel occaſionem ſuppeditat 
idoneam rationi noſtræ diſtinctionem iſtam, 
magnitudinis in tres quaſi ſpecies huic ſcien- 


tiæ perquam utilem & accommodatam com- 


miniſcendi. 
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miniſcendi. Sed de terminatione magnitu- 
dinis hæc dicta ſuffciant: de figuratione 
enim ſpeciali ſuccurret opportunior alius 
dicendi locus. Ei ſuccenturiat Extenſio; 
quanempe ſignificatur magnitudinis termi- 
nos non immediatè conjungi vel coexiftere, 
ſed iis aliquid intercedere vel interponi. Id 
enim exigit ratio texmint vel extremi, quæ 
diverſi quiddam ſupponit intra terminos 


comprehenſum. (Or 7% , x30 


6 b 7H Ace, £75000 N 79 E ga- 


nec enim, aliquod ejus quod partibus ga- 
ret extremum et; aliud enim extremum eſt ah 
eo, quod extremum babes, inquit Philoſophus: 
& alibi, 70 . dan x s αον nec ſang 
concipere poſſumus ullam magnitudingm nil. 
velut extenſam, & terminos habentem ali - 
quo diflitos intervallo; non lineam niſi ceu 


ſemitam inter extrema duo loca porrectam; 


non ſuperficiem, niſi ceu pavimentum intra 
limbos ſuos conſtratum; non corpus aliter 
quam ut (vaſculum aut) cameram ſuos intra 
parietes aliquid complectentem. Tales enim 
nobis experientia ſimilitudines ac idzas ſug» 
gerit magnitudinum. Nec ſecus ipſis 470 
«raaoftap quantis etiam ſuo modo convenit 


extenlio qualiſcunque. Nam inter vim uni 


libræ attqllendæ parem, & illam quæ decem 
libras poteſt elevare, media jacet potentia 
duas, tres, &c. libras exehere valens; unde 
pon dus ſuo modo extenditur. Et inter an- 
ni, menſis, diei, horæ, wx. v7uy primum ac 
ultimum duratio quædam intercedit, juxta 
quam tempus extenditur. Ac inter motus 
initium & finem medium quiddam decurſo 
. e ſ patio 
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ſpatio reſpondens jacet.  Numeri vers ea- 


dem eſt, quæ magnitudinis, quam denominat 


& repræſentat, extenſio; binariis ſcilicet 
quo linea bi palmaris exprimitur, quorum ad 
palmorum Jongitudinem extenditur; bina- 


rius quo bijugerus ager effertur, ad duorum 


jugerum latitudinem exporrigitur. Cum 
igitur ex conceptibus noſtris ab experientia 
deſumptis ſatis apparet, omnem magnitudi- 
nem & quantitatem aliquatenus omnem ex- 
tendi, licebit Mathematicis hanc ſupponere, 
quaſque poſſunt ab ea ſuppoſita conſequen- 
tias elicere: valebuatque v. g. tales hypo- 
theſes: inter deſignata puncta ſumatur me- 


dia linea: inter expoſitas lineas jacet media 


fuperficies: inter ſuperficies extremas con- 
cipiatur interjecti corporis aliquide inter 
duo inſtantia medii temporis quiddam in- 
telligatar: inter duo momenta ponatur 
aliquid intercepti ponderis: inter duos 
terminos aliquid potrigatur intercurrentis 
mots. Et ejuſmodi quevis adſumantur 
haud illicitæ ſuppoſitiones. Sed de Exten- 
hone hactenus. Illam conſequitur altera 
magnitudinis affectio, Com poſitio; hoc eſt, 


quod magnitudo continet in ſe divetſa, ve! 


conftat ex alio ac ali Nam quoniam ex. 
tenditur, & diſtant ejvs extrema, non elt tota 
ſimul; unde deſiguari poteſt Aiui atque 
a lud in ipſa; ade que componitur ex alio 
ac {lio; hoc eſt ex partibus; nam magnitudo 


quatenus componiturè dixerſis in ea conten- 


tis dieitur totum, ita xerd- diverfa partes 
appellantur. Varimoto'dm ſingula dicta- 
rum part ium nofufit rota ſimul, (nam ſi tota 


(mal foret, cum totios megnitudimisextre 
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 Ledtiones Leck. I. 


mo, vel cum adjacentis ſibi partis extremo 


coincideret, ade6que non eſſet medium quid, 
nec aliud, nec pars) ergo itidem deſignari 


poteſt in ea aliud atque aliud, adeoque com- 


ponitur ipſa ex aliis partibus, & hæ pariter 
ex aliis, ac ita ad infinitum, hoc eſt quouſque 
libuerit eam è partibus minutioribus com- 
poſitam imaginari. Unde conſectatur ma- 


- Pnitudinem quamvis ex homogeneis fibi ma- 


De Ges. G 
corrupt. 
J.2. 


Knitudinibus conflari atque conſtitui, lineam 


è lineis, ſuperficiem è ſuperficiebus, corpus 
e cor poribus; non vero lineam e punctis, 
aut ſuperficiem è lineis, aut corpus è ſuper- 


fciebus. Nam puncta, dicis causa, reſpectu 


lineæ præterquam quod nil aliud ſint, ut ſu- 
pradictum, quam negationes ulterioris ex - 
tenſionis, & vix aliquid obtineant poſitivi; 


& præterea ceu termini connotent aliquid 


inter jectum, ſicut fibi nequeant immediate 
cohærere, totimque quicquid eſt lineæ ſitum 


cCogitetur inter ipſa; ſunt etiam indiviſibi- 


lia, ac idcirco fi duo ſupponantur ad poſita 
ſibĩi, toto ſui contingent ſe mutuo, hoc eſt 
coincident & coexiltent, nec adeo quid ha- 
bens extrema vel extenſum conltituent. 
(Ita ratiocinatur Philoſophus ; *O77Tz 5» 
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Atomis loquitur) eadem eſt ratio lineæ re- 
ſpecu ſuperficiei, & hujus reſpectu cor po- 
ris. Quin & eodem modo tempus ex tem- 
poribus, non ex inſtantibus; motus ex mo- 


tibus, non ex tendentiis indiviſibilibus; ve- 
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Led. I. Mathematice. 


locitas ex velocitatibus, & pondus ex pon- 


deribus, neutrum ex gradibus vel impeti- 
bus abſolute minimis; numerus ex unitati- 
bus, illzex fractis partibus, non ex cyphris, 
conſtant & integrantur. Ex his etiam li- 
queat nbivis in linea ſumi poſſe punctum, 
ubivis in ſuperficie lineam & punctum, ubi- 
vis in cor pore ſuperficiem, linear, & pun- 
ctum, pro arbitrio. Nam quia partium cor- 
poris infinitarum(yel indefinitarum, hoc eſt 
plurium quavis multitudine determinata) 
aliqua deſinit ubivis aut incipit, ubivis ha- 
betur ejus terminus ſuperficies, in hac par- 
tem aliquam terminans linea, in ea partem 
aliquam terminans punctum. Nec ab his 
abludit conceptus noſter & ſenſus communis 
(ad hunc enim ſæpiùs appellandum eſt, quo- 
niamis teſtis elt & index experientiz, in ex · 
perientia vero fundantur hypotheſes, ut to- 
ties inculcatum) nam nullam omnino magni. 
tudinem concipimus. niſi ceu compoſitam ex 
partibus, nec has partes niſi quadantenus 
extenſas, adeoque conflatas ex partibus. 
Penitus incompoſitum, pofitive in materia- 
tis, ſicut omnem ſenſum, ita prorſus omnem 
fugit imaginationem. Igitur com poſitio- 
nem hanc, & quicquid eam immediate con-. 
ſequitur ſupponere licet Mathematicis, qua- 


les ſunt quas ſubſequentis, huic arctiſſimè 


conne xx, proprietatis declarationi ſubjun- 


am, ſuppoſitiones, ne cogar eadem repete - 


re. Nam Compoſitionem excĩ pit ejus indi- 
viduz comes & conjux Diviſibilitas. Quo- 
niam enim, ut mod oſtenſum. magnitudo 
componitur ex partibus revera diſtinctis, hx 
poſſunt ſeparatim exiſtere, poſſunt ſaltem 

ſeorſim 
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ſeorſim conſiderarĩ, hoceſt re vel mente di- 
vidi, ſeu in partes reſolxi. Quare quanti 
definitionem hinc extruit Philoſophus 2 Tg. 
gabe vv eig v mg gay le & i TEPOY ij i nes 
* tene 9 * Quod dividi yoreft 
in ca que inſuss, quorum ut m que (nempe. fi 
tamum duæ ſunt partes) vel ant que uaun 


quid, 3dque determinate aptum nat um eff eſte 


Adeo ſcilicet intima eſt quantitati diviſibili- 
tas, ut ex ipſa videatur cammode dehairi. 
Quod ſane communibus hominum concepti- 


buys apprime congruit. Nam Indiviſibile 


De G tu. G 
Corrupt. 


3.2. 


quantum verbo tenus aſſerat non nemo, {ed 
nullus, opinor, ejus imaginem animo de pin- 
gat: cum diviſibilitate mentem eſſugit ex- 
tenſio, cum partibus totum cvaneſcit. Tz 
» &ay ep Thy Natyay age ya; merito 
ſciſcitatur Philoſophus {Quid ud eff quod 
divifienem reſpuit? Plane mhil.) De tota 
magaitudine-yalet hoc; de partibus etiam 
quibuſcunque pari ratione valet; ſicut om- 


nes conſiantur ex partibus, ita poſſunt om- 


Phy/.] #5 ff 


nes in partes alias ac alias-zelolvi: nullum 
datur in quacunque ſpecig magnitudinis ab- 
lute minimum. Quicquid dividitur in 
partes dividlitur iterum.divifbiles (Ac 
cuyt 46 d Toy eig ab cup Arif. 
Non ignoxoſiquidem nemo ignorat, doctri- 
nam hang à nonnullis gravatim admitti, ab 
aliis plane reiici, magnague pallam pertina- 
cia de perpetua quantitatis is ner 


deque compoſitione magnitudinis (an ex 


divifibilibus, an ex partibus homogęneis) 
contteverſiam agitari; ſcio multis anvolu- 


lam diſgcultatibus, multis obnoxiam contra- 


&toriis argutiis, oh interbenientem præ- 
ſertim 
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Lect]. Mathematice. 
ſertim infiniti nobis haud perfectè compre- 
henſibi lem conceptum. Tot iſtas tricas evol- 


vere, tot ſalebras ex planare, tritam ac eò 
vexatamque, prolixam atque perplexam, 


quæltionem aggredi non eſt mihi nunc ani- 


mus; integrum volumen accurate pertra- 
ctata compleret ; nimiam curam ex poſceret 
& longiorem moram, quam ex uſu fort ei 
jam impendere. Sufficiat quòd per petua 
diviſibilitas, & compoſitio quantitatis ex par- 
tibus homogeneis communibus, ut innui- 


mus, hominum 1ixis bene reſpondeat ; quod 


ipſam præſtantiſſimi plerique Philoſophi po- 
ſuerint & propugnarint : (Plato imprimis, 
ſi fides Ariſtoteli; IIA dren do E- 


_ 0%, nm Tw dE bud $642 , 


> os & 764909 vent, £71 Ty Ka ZS 0E91y Ari- 
ſtoteles ipſe multis1n locis, Phyſ. Auſc. VI. I. 
de Gen. & Corrupt. I. 2. & peculiari libello 
perquam erudito, ml dT Wy YrauWy, 
non tantùm aſſerit, ſed valide probat; tota 
ſchola Stoicorum, & in 1is acutiſſimus Chry- 
ſippus, ei ſuffragati dicuntur. Recent ium 


quoque Philoſophorum ſvbtiliſimus Carte - 


ſius calculum ſuum aꝗponit, & nedum div iſi- 
bilem eſſę materiam in par tes infinitas, ſed 
actu dividi, argumento Phyſico, ex peractis 
continuis per circulorum excentricorum in- 
æqualia interſtitia motibus de prompto, pene 
demonſtrat. Accedit omnium Mathemati- 
corum neceſſarius conſenſus; quamvis enim 
viz hoc uſquam a pertè ſupponunt, ſæpe ta- 
men tecte ſumunt, & niſi verum ſit, ipſorum 
corruunt plzrxque demonſtrationes. Su- 
munt, inquam, ut in definitione rectæ line, 
ſeu dicatur ex æquo ſuis interjecta POO 

© Eu 
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ſeu definiatur breviſſima linearum, quæ duci 
poſſunt ab uno puncto ad aliud. Nam quo 
modo linea duobus punctis conſtans, inter 
ſua puncta jacet omnino? Et ſi ſumatur 
circuli ſemidiameter conſtans, ex adverſan- 
tium mente, tribus tantum punctis, exit la 
æqualis lateri hexagoni iſti circulo inſcripti, 
1 ſextans vero circularis circumferentiz non 
1 attinget quatuor puncta (alias enim tota cir- 
Wit cumferentia punctis 24 conſtaret, adeoque 
| it aauadrupla foret diametri, contra manife- 


: ttiſhmas Archimedis demonſtrationes, & 
0. communem fenſum quo circumferentia cir- 
14 culi perimetro circumſcripti quadrati minor 
11 dignoſcitur) atqui ſi ſextans peripher iæ non 
q | off quatuor puncta, neutiquam (juxta 
1 indiviſibilia propugnantium hy potheſin) ex- 
| [2 cedet tria; non erit igitur fubtensa ſua ma- 
{oY | jor; nec proinde recta linea brevior erit 
— 1 omnibus, que inter eadem puncta duci poſ- 
1 ſunt lineis. Similis conſequetur difficultas, 
1 ſemidiameter circuli 5 punctis conſtare ſup- 
Ponatur; nam peripheria 60 graduum non 

1 attinget 6 puncla (alias integra periphe ria 
1 contineret 36 puncta, hoc eſt, diametri tri- 

5 plum & ſemiſſem excederet, quod itidem 
11 | communi ſenſui facile demonſtretur refraga- 
1 ri). Quæ certe ſola conſideratio ſufficiat 
| _ evertende contrariæ ſententiæ, ſaltem ejus 
19 cum Mathematicis principiis manifelte de— 
| [ 4 clarat repugnantiam. Item cum a puncto 
| j 1 quovis ad quodvis punctum ſupponitur duci 
1 recta linea, quomodo conſiſtat id cum indi- 
| ſtantia, vel immediata punctorum coh#ren- 
Wi. 19; tla ? Quinetiam quod aſſumitur duas re- 

x if Clas lineas aconcurlu ſtatim divaricari, ſeu 
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 Mathepmatice. 


diſcedere a ſe invicem, nec præterquam uno 
ſe puncto ſecare, nec habere commune ali. 
quam partem, extra punctum interſectionis, 
hiſque cognata, ab indiviſibilium poſitione 
manifelte deſtruuntur; ponatur enim circus 
li circumferentia conſtare quotlibet punctis, 
ad quæ ſingula ducantur è centro radii, li- 
quet evidentiſſime plurium circulorum con- 


centricorum peripherias, aut totidem è pun- 


ctis quot ille prior conflari, ade6que ipſam 
adzquare, quod abſurdiſſimum, aut iſtos ra- 


dios alibi quam in centro ſe contingere, ſibi- 


met occurrere, vel interſecare ſę mutuò. 


Et quod ad concluſiones attinet Geometri- 
cas, quomodo biſecari poteſt recta linea con- 


ſtans punctis imparibus ? quomodo linea 
quævis poſſit in tot partes æquales ſecari in 
quot alia quælibet ſecta ſupponitur ? quo- 
modo ſi trianguli crura ſint utlibet inæqua- 
lia, per majoris quotlibet puncta duci poſſint 
ad baſim parallelæ, quz minoris crus per- 
tranſeuntes non coincidant, inter ſecent, aut 
contingant ſei pſas, contra parallelarum na- 
turam & definitionem? Et ſi crura baſe 


longe majora ſint, quomodo parallelæ cre- 


ſcant uniformiter, ſeu proportionem cum in- 
terceptis ad verticem crurum partibus con- 
ſervent eandem, ut baſim multo non exce- 
dant, quæ tamen minores ſunt, etiam i pſo 
ſenſu judicante ? guomodo in ead-m xecta 
indefinite produCta ſumptis centris quetli- 


bet, puta millies millenis aut utlibet pluri- 
bus, per terminum dictæ rectæ deſcripti cir- 
culi  1n uno tantùm puncto contingant, 
juxta manifeſtiſimum Geometrix præcep- 
tum, ut non clariſſime conſequatur inde, re- 
Cam quantumvis minimam contactui vici- 
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nam circulorum iſtorum circumferentias ſe- 
cantem punctis ſecari indefinite multis; 
adeoque potentia infinitis vel irinumeris ? 
quomocto, ſecundum adverſarios, inter duas 
rectas unam puta 7, alteram ꝙ, punctis con- 
ſtantem reperiri poſſit media proportiona- 
Iis. vel ad eafdem 7 & g tertia proportiona- 
Iis exhibeatur? Nequicquam adinvenien- 
dæ mediæ ſuper conjunctas illas tanquam 
diametrum conſtituatur ſemicirculus, & à 
ſegmentorum communi ter mino erigatur 
per pendicularis; nec enim illa poterit eſſe 
Proportione media inter dictas rectas, cum 
juxta poſitionem adverſam nulla talis dart 
poſſit. Quomodo non tollatur funditùs om- 


nis magnitudinum d ννν,˖is, quam tot 


exemplis oſtendunt, tot demonſtrationibus 
muniunt Geometriæ? Cum communis om- 
nium magnitudinum menſura punctum exi- 
ſtat, habeatque ſe magnitudo quævis ad ali- 
am, ſicut numerus punctorum ad numerum 
punctorum, fi linzz conſtent e punctis, & 


ſuperficies è lineis, & e ſuperficiebus corpora. 


nomodo non peſſum ibit univer ſa de lineis 
alymptotis, mirabilis equidem, ſed nulla Geo- 


metriæ parte minds certa vel clara doctrina; 


quæ magnitudinis infinitam diviſibilitatem 
aut invicte confirmat, aut una concidit, ut po- 


te qua minima quzpiam linea continuo ad 


infinitum decremento non exhauriri, neque 
continuo ad infinitum incremento datam, 
paulo majorem, adæquare lineam, perſpicuè 
demonſtratur? Quomodo denique non omnis 


auſeratur motuum quoad velocitatem diffe- 


rentia? Nempe fi mobile punctum uno 
tempore quinque percurrat puncta, quomo- 
do poſſit alterum codem tempore conficere 

| | ſub- 
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fubduplum, ſubtri plum, ant | abquadru plum, 


ejuſce ſpatii, quum totum in iſtas partes di- 
vidi nequeat ? Infinita poſſem excogitare, 


& adferre talia, quibus oſtendatur ab iſta 


compoſitionis ex indiviſibilibus aſſertionę 
totam concuti, proſterni, penitus ſubxerti 
Geometriam ; nil in ea ſani vel ſolidire- 
linqui, ſed immanem & deplorandam rut- 
nam, confuſionem, «ovgzoays in diviniſſi- 
mam iſtam induc ſcientiam *; 
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cujus tamen effata, præter evi- OU 307% . 
dentiam principiorum & diſcur- 50y 40z3ay, me 
ſuum rigorem, ita cum admiran- we wii, F 
da (qualis falſis ſeu princi piis ſeu MaSnud wy. ᷣarift. do 


ratiociniis obvenire nequit) inter Calo 1.5. 
ſe conſonantia, tum perpetuo ex- 


viſito cum experientia conſenſu To wey » eanbe 
Arme ſtabiliuntur, ut mundi citids w/e over, d 
cardines emoveantur loco, re- J % rw cage 
rumque machina collabatur, quam ye © #AnIer. diſt. 


Geometriz fundamenta(m 34a Ethe!.s. 
e] ins UH labefa- 

ctentur, aut ejus concluſones falſitatis argu- 
antur. Sed dimittenda nobis eſt hæc quæ- 
ſtio, poſtquam admonuero brevitex, preci- 
pua quæ contra per petuam quantitatis divi- 
ſibilitatem adferuntur argumenta, vel peti- 
tione princi pii laborare, vel falſis ſuppoſiti- 
onibus inniti, vel parum ad rem pertinere. 
Objecit Epicurus, in ſuarum atomorum gra- 
tiam & patrocinium, ſi partes magnitudinis 
infinite ſint, magnitudinem ex iis conflatam 


intelligi non poſſit finitam. Quid hoe eſt 
aliud quam petere 7» e N, vel idem per 


idem aſtruere? Hoc enim ipſum quæritur, 
an finita magnitudo (nam de infinita non 
B 3 agitur) 
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agitur) poſſit habere partes infinitas. Id vero 

icit adverſarius non poteſt eſſe, nequit in- 
telligi. Magis appoſite rogàſſet explicatio- 
nem modi quo fiat, quam ita fieri non poſle 
concluſiſſet. Cui quzltioni reſponderem, quod 


rationi quidem adverſatur, ut magnitudo fi- 


nita partes habeat aliquotas (centeſimas 


puta vel milleſimas) infinitas, imo repugnat 
ut habeat harum plures quam centum vel 


mille; ſed quòd partes habeat plures mille- 
fimis millies acceptis, vel plures partibus 
alio quovis numero denominatis, non equi- 


dem video quomodo repugnet, imo potius 
perſpicio quod rationi conſentiat optimè. 


Certe quod ſicut integri numeri poſlint ad 
infinitum augeri 55 pb Sn, ita fracti 
poſſint @/;5pbpes diminui Tf xadwpiocr 


(quod nempe ſicut concipitur aliquis ultra 


millenarium numerus, eodem modo concipi- 
Jtur aliqua pars infra milleſimam) ſignum 
eſt magnitudinis, quibus reſpondent, utro- 
que pariter modo verſus infinitum vergere. 
Quinimo qudd infinita ſeries fractionum 
cefta qualibet proportione decreſcentium 
vquetur terto numero, vel unitati, vel uni- 
tatis parti, (v. g. quod talis ſeries decreſcen- 
tium ptoportione ſubſeſquialtera æquetur 
binario, decreſcentium ratione ſubdupla 
æquetut unitati, decreſtentium ratione ſub- 
triplà æquetur ſemiſſi unitatis) ſatis clarè 
docetur & oſtenditur ab Arithmeticis, unde 
non repugnat finitum aliquod infinitas in ſe 
partes continere : præſertim cum numero 
nihil conveniat, quod non potiori jure con- 
venit magnitudini, quam numerus repræ- 
ſentat ac denominat. Et ſanè ferè tollit 

| om- 
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omnem difficultatem imaginandi quo pacto 
poſſit evenire, quod res figita conflari poſſit 
ex partibus infinitis, ft modo conſideretur, 
prout adcreſcit multitudo partium, ita pari 
paſſu reciproce ipſarum magnitudinem de- 


creſcere. Ut ſi tres partes habeat illarum 


ſingula non eſt niſi tertia pars totius, fi qua- 
tuor non niſi quarta ; fic ut ipſarum parvi- 
tas multitudinem compenſet. Sed urget Epi- 
curus, vel ejus nomine Lucretius : 
Praterea niſi erit minimum, parviſſi ma quæque 
Corpora conũabunt ex partibus infinitis. 
| [ Recte, quid inde 2 
Ergo rerum inter ſe ſummam minimamgue 
quid ejcit ? | 7 
Nempe fut urum putat, admiſsi noſtrà hypo- 
theſi, ut minimum quantum adæquet maxi- 


mum, ut granum papaveris æquiparetur toti 
mundo, nec muſca amplitudine cedat ele- 


phanto; quia pariter iſta cum his partes 


continent infinitas. Sed hæc argumentatio 


nil efficit: quid enim obſtat quo minus exi- 
gua res tot habeat partes minores, quot am- 
plior alia majores obtinet; ut ſolidus in tot 
denarios, quot in uncias libra diſtribuatur ; 
ut tot octantes pes, quot ipſum miliare ſtadi- 
os complectatur? Quidni ſicut univerſus 
terrarum orbis ad arenam, ſic arena ſe ha- 
beat ad aliam arenulam, ut quoties ille con- 
tinet iſtam, toties iſta comprehendat hanc ? 


Cuͤm mundus ipſe reſpectu alterius mundi, 


quem Deus condere potelt, major non fit 
quam hic ipſe reſpectu minutiſſimi pulviſculi 
vel arenulz. Igitur conſtare poteſt utrum- 


que (quod majus & quod minus eſt) ex parti- 


bus infinitis, ſed illud ex majoribus, hoc ex 
B 4 mi- 
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minoribus, tanti ſcilicet proportione mino- 
Tibus, quantã totum hoc illo toto minus eſt. 


Sed inſtant porro, ſaltem ex aſſertione no- 
ſtra ſequi, quòd infinitum infinito ſit inæ- 
quale: numerus qui ppe partium in linea bi- 
pedali duplus erit infiniti numeri partium 


exiſtentis in linea pedali; ſiquidem nume- 
rus iſte quiſquis eſt hunc evidentiſſimè bis 
includit. Abſurdum autem videtur infini- 


tum excedi, contineri, multiplicari. Re- 


ſpondeo etiam, in hoc adverſariorum argu- 


mento palmario principium repeti; hoc eſt, 
idem ex eodem aliis verbis prolato deduci. 
Numerus enim infinitus nil innuit aliud, 
quam id cui tribuitur poſſe dividi, vel conci- 
pi diviſum in infinitum; id quod nos aſſeri- 
mus utrique lineæ tam pedali quam bi peda- 


Ii conxenire, non obſtante quod illa fit hujus 


dupla; negant hoc 6, t evuflias ſub aliis 
verbis, at nihil in contrarium ſubdunt novi 
argumenti. Certe numerus (ſicut multoti- 
es inculcatum, & mihi perſuaſiſſimum eſt) 
numerus, inquam, ſeu finitus ſeu infinitus, 
nullam ex ſe vel æqualitatem vel inæqualita- 
tem habet alterius numeri reſpectu, niſi 
quatenus uterque generis ejuſdem magnitu- 


dinem deſignat & repra ſentat; quare di- 


cere numerum hunc infinitum majorem eſſe 


Wo numero ipfinito, & hoc abſurdum pro- 


nunciare, nil eſt aliud quam dicere magni- 
ftidinem hanc, que concipitur ad infinitum 
diviſa majorem eſſe ila, que concipitur eti- 
am 24 infinitum diviſa, & hinc abſurdum 
conſequi, hoc eſt, noſtram theſin negare, ſed 
Ham aliquz nova machina non oppugnare. 
Pr: xterea, quod nullatenus abſurdum videa- 

h 1 bs tur 
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tur infinitum infinito contineri (infinitam 
dico magnitudinem infnitza magnitudine, 
vel infinitum numerum infinito numero 
comprehend? : nam ſi ponatur, in ſpatio 
quod nemo ferè non imaginatur immenſo, 
protendi infinita linea recta; in illa procul- 
dubio continebuntur infiniti numero pedes, 
& infinitæ orgyæ, & infiniti ſtadii: item 
illa infinita recta ſæpius continebitur in in- 
finita ſuperficie, & hæc innumeris vicibus in 
infinito ſolido corpore. Nec abſimiliter in 
æ terna duratione facile concipiantur infiniti 
anni, infinitiores dies, hiſque pluries infini- 
tx horæ, & infinitiſſina momenta. Dices 
poſitiones iſtas iurpoſſibiles eſſe, & 83s & - 
Ts . NN D Reſpon- 
deo, cum adverſarius ex infiniti natura ſtruat 
argumentum, licet ipſum ſupponere; & 
quanquam ipſius rei poſitio forte fit impoſſi- 
hilis, conſecutio tamen perceptibilis eſt & 
manifeſta, nempe quod neutiquam (ut vo- 
lunt illi) infiniti naturæ repugnat in altero 
infinito contineri : uti licet impoſſibile ſit 
hirceceryum exiſtere, ſatis evidens eſt hir- 
cocervinotioni nonadverſariquod pedes ha- 
beat ant cornua; Saltem valuerit hoc ad 
homines, Epicureos intelligo propugnatores 
atomorum, quiſuum xsyoy magnitudine ſta- 
tuebant immenſum, ſuas atomos infinitas 
multitudine. Efvas £v73 79 xey0y &Tep3y, „) 
Te Se d re, ſtatutum ab Epicuro r- 
fert Plutarchus in placitis) & atteſtatur Lu- 
cretius: 1 
| E patet ingens copia rebus 
F initas exemptis in cunctas undique partes. 


Quo 


23- 


Quo. poſito clariſſimè liquet infinitum nu- 
merum iafinito numero, ſpatium infinitum 
inſinito ſpatio, vel de facto comprehendi. 
Nam in infinito numero atomorum conti- 
nentur infiniti numeri octonarii, magis in- 
finiti quaternarii, infinitiores binarii, & uni- 
tates infinities infinitæ. Pariterque de ſpa- 
tiis. Objecit denique Zeno contra noſtram 
ſententiam, infinitis partibus conſtans ſpa 
tium non poſſe ſaccollent pertranſiri, adev- 
que per eam motum e rerum natura tolli, 
Tribus verbis repono, rectè ſequuturum 
hoc, ſi mobile ſupponatur infinitè tardum; 
at ſi velocitatem haheat aliquantam, illa cui - 
dam ſpatii determinatz parti reſpondebit, 
quam adeo deſignato tempore mobile pote 
rit emetiri. Moneo quæ contra compoſitio · 
nem ex indiviſibilihus dicta ſunt, illos plera- 
que ſpectare, qui magnitudinem conltitui 
volunt ex indiyiſtbilibus numero finitis; qux 


ententia Geometricis decretis magis advere. 


ſatur. Cum quibus fortaſſe conciliari po- 
teſt, nec alias quam loguendi- modo diert 
opinio Galilzi, & aliorum ei ovjuyſupor, ex 
infinitis ĩpſam atomis compoſitam cenſenti- 
um. Sed iſtam ſententiam miſſam facio ; 
(etenim ft que mihi cogitanti obveniant 
omnia minutatim excuterem, in immnſum 
redundaret ſermocinatio noſtta. Complu- 
ra vobis ut maturiori judicio veſtro corri- 


zenda, ſic & diligentiore curà ſupplenda lin- 


quo). Cxterum ne tumultuaria hæc diſpu- 
tatio provehatur in infinitum, haud diſſimu- 
lo neg diffteor ab intellectu noſtro difficile 


pi, quomodo dividi,gaſlzt unaquæque pars, 


fc ut actu diviſe omnes non ad indivifibilia, 
\ | | vel 
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vel ad nihilum aut nihilo proximum aliquid 
redigantur; nec tamen ideo propter imper- 
fectam conditionem humanæ mentis, & 
captùs noltri tenuitatem, deſerendam eſſe 
ſentio tot manifeſtis indiciis compertam, tot 
argumentis r miſſimis ſuffultam veritatem. 
Egregie Ariſtoteles ; Axx dmwmy tows 79 
un dur vey Þ abgoy /e 2 
4 Eye x TpoorZa mlgy teu ſos Lei us & 5 
Ts, Bon u Th &, h. e. Equidem 


ration diſſentaneum eſt, quòd inftantias omnes 
repellere nequeamis, r noſiræ ſervire vel 


ſuccumbere ; ma jorè ſque nos in errores conjicere, 
quod minoribus anguſtiis nos expedire nequeamus. 
Cui non abſimili prudentia ſuccinit Carte- 
ſius; Quamvls quomodo fiat indefinita iſta 
div iſio Cogitatione comprehendere nequea- 
mus, non ideo tamen debemus dubitare quin 
hat, quia clare percipimus illam neceſſario 
ſequi, ex natura materiæ nobis evidentiſſima 
cognitz, pergipimuſque etiam eam eſſe de 


e eorum, quæ à mente noſtra, utpote 


nita, capi non poſſunt. Maneat igitur om- 
ne quantum componi è partibus compoſitis, 


25 


Princip. 
11.34. 


& dividi poſſe in partes iterum diviſibiles, 


& proinde Mathematicis licere quallibet eis 


fundamentis hypotheſes ſuperſtruere. Ta- 
les nempe; A majori quavis magnitudine 
ſubcuci poſſe æqualem cuilibet minori. In- 
ter duas homogeneas magnitudines inæqua- 
les utcunque deſumi poſſe mediam aliquam 
ejuſdem generis. Ubivis in linea ſumi poſſe 
punctum, in ſuperficie punctum & lineam, in 
corpore punctum, lineam, & ſuperficiem, 
Pro lubitu. Quamlibet magnitudinem ha- 
bere partes hemogeneas numero quovis 

| hs de- 
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denominabiles, decimas puta , centefimas, 
milleſimas, &c. nec abhor rere a ratione, ſi 
ſpeculandĩ gratià quomodocunque diviſa ſup- 
ponatur. Et conſtmiles his; nec enim jam 
omnes hypotheſes enumerare, ſed ipſorum 
duntaxat fontes aperire propoſitum habeo. 


.  Saperfunt alia magnitudinis attributa, que 


nunc perſequi tempus vetat. 


———— „„ ——_— dg m 8 — 
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uni inſtituti diſcursds filum eò me 


pertraxerit, ut Mathematicarum hy- 


potheſium gratià, de magnitudinis affectio- 


nibus & ſymptomatis communĩoribus diſpi- 
ciam, & de nonnullis quæ ſe primùm objece - 
rant (terminatione nimirum, extenſione, 
compoſitione, diviſibilitate) pre rerum dig- 
nitate pauca, pro noſtro propoſito ſatis mul- 
ta diſſeruerim, ſupereſt ut reliqua deinceps 


perſtringam, occupationem ſpatii, poſitio- 


nem determinatam, mobilitatem, menfura- 
bititatem, proportionem, & fqua 6eccurre- 


rint alia, de quibus Mathematici de promunt. 


aut legitimè depromere poſſunt hypotheſes 


ratiociniis ſuis accommodatas. Imprimis 


magnitudini ſolet attribui quod occupet & 
re pleat ſpatium. Quid yero fit hoc ſpatium 
ditficile fit exponere. Nam an detur necne 
ſpatium aliquod ab ipſa rerum magnitudine 
diſtinctum, ſi vel ad conceptus vulgares at- 
tendamus, aut ſubtiliores Philofophorum 


excutiamus ſententias, haud in preclivi fit. 
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ſtatuere; aded repugnantes ſententiæ cum 


ſpecioſis nituntur argumentis, tum gravibus 
urgeri videntur incommodis. Imprimis 
nullum a rebus quantis revera diſtinctum 
exiſtere ſpatium iſta videntur arguere ſatis 
manifeſtè. Primò, quod fi ſit improducium 
& independens, æternümque proinde & im- 
menſum ſit oportet (nam præterquam quod a 
fpatii realis aſſertoribus tale plerumque 
concipitur & ſupponitur, ſi tale non fit ceſſa- 
bit omnis ratio, propter quam dari ſuppona- 
tur, ut ejus conſtituendi cauſas ex pendenti 
liquebit) atqui dart quid eximiorum iſtorum 
divinæ naturæ attributorum particeps, a 
Deo quoque non creatum nec dependens, 


tam rectæ rationi diſcrepare, quam a pieta- 


te videtur abhorrere. Tum ſi ſpatii quæ- 
cunque fit idxam examinemus, nihil in ea 
przter extenſionem quandam, & ca pacita- 
tem indefinitam de prehenſuri videmur; quæ 
cum ipſius magnitudinis ſint proprietates, 
ſpatii nullum a magnitudine diſcrimen ar- 
guunt, cur enim re differant, quæ proprieta- 
tibus congrunnt? Non Carteſii modo, ſed 
ipſius Ariſtotelis eſt hæc argumentatio : Qs 
ci 5% Ty (inquit Philoſophus) wydty Nagi- 
pet, 7 de i Timmy Tos wha mp 


iel ev ſoy; Simagnitude rerum a ſpatio nibil 


* 


diverſum habet in ſe, quamobrem diſtinguitur 4 
Patio ſuo rei cujuſpiam moles? Porto, ſpati- 
um ſi quod eſt a magnitudine differens, ſciſci- 
tamur in qua rerum claſſe reponatur. Cam 
enim res omnis aut ex ſe ſubſiſtat, aut acci- 
dat alteri, neutrum iſti ſpatio convenire vi- 
detur. Non ad ſubſtantiæ dignitatem ipſius 


patroni ſpatium evehent, nec res ipſa patie - 


tur. 


27 
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tur. Sed nec accidens eſt, quoniam omni 
ſubſtantiæ extrinſecum eſt, & cum ea non 
circumfertur, eaque ſublata permanet; & ab 
| alia nulla re pendet. Prætereo Zenonis 
| iſtam argutiam; quod res omnis fit alicubi, 
| ſpatium ergo ſi fit aliquid abaliis diſtinctum, 
| alicubi exiltet ; unde ſpatii ſpatium erit, & 
| aujus ſecundi ſpatii ſpatium aliud, & fic in- 
PHI. IV. 3. finite; quod ludicrum eſt. ( N 75 oy e 
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| eic d'Trepoy Tpoemy ; ut eſt apud Philolo- 
[ phumin Phyſicis). Ejuſmodi ratiociniis im- 
pugnatur ſpatii realis a magnitudine diver- 
fitas: at non minds validis in ſpeciem argu. 


1 mentis aſtruitur. Nam primo, communes 
* hominum conceptus appellando, videtur om- 
i nibus aut innata vel alicunde conquiſita no- 


DHC MH +) Te, inquit Ariſtoteles: 

h. e. Omnes ubi rerum animo ſeparant ab 

ipſarum Eſſe. Quinimo vulgus hominum 
imaginari conſuevit valegw@ueycy 7, COMmmu» 

ne quiddamcunctis rebus ſubſtratum, quod 

infinite diſtendatur, & nullis circumſcribatur 
limitibus, quod omnino penetrabile ſit, & 

facillime quidvis in ſe recipiat, nec ullius in 

ſe rei refugiat ſubingreflum ; quod mobili- 

um ſucceſſiones excipiat, & motuum veloci- 

tates determinet, & rerum diſtantias metia- 

tur; quod immobiliter fixum ſit, etiam quo- 

ad omnes {ui partes nulli rei alligetur, nuſ- 

quam alio transferatur ; qued immenſæ de- 

nique fit capacitatis vas & conceptaculum 

Zb Hg. (ayer A,, ait Philoſophus) uni- 5 
verſa complectens in ſe qu r ſunt, & quæ 2 
poſſunt exiſtere. Tale quid omnes fere 
mor- 
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mortales phantaſiis ſuis inſculptum habent. 
Et quod revera tale quid exiſtat, præter hunc 


imag inandi conſenſum, permulta videntur 
| _ Quorum vis ut pateat, & aliquid 


efficiat, præſtruendæ ſunt aliquæ theſes aut 
aſſertiones, quibus ſuffulciuntur adducenda 
pro ſpatii realitate ratiocinia, Primò, ma- 
teria non eſt infinite extenſa, ſaltem quod 
propoſito noſtro ſufficit, haud neceſſarib ta- 


lis eſt. Nam unde neceſſitatem iſtam habe- 
at? anaſe? Neon pium hoc, cum Deacun- 
cCtarum rerum originem tot ies diſertis verbis 
alcribant ſacræ literæ; (Ta any! ws x 
ds duda l ] OY Famous TH mY a, 3 d 
* N e ci ci d e may} dl ours 
tu j Nei fe E%jẽe 720m AE! id 
eſt, Quicquid uſpiam eſt rerum, excepta 
nulla: inaumera paſſim occurrunt talia). 
Nec ulla ratio ſuadet, ut à ſe potius infini- 
tam, quam infinitam habere credatur ſubſi- 
ſtentiam: an à Deo? Quis ei (agenti li- 


berr imo & independenti) neceſſitatem impo- 


ſuit, ut infinitatem tribueret materiz ? 
Quo liquet indicio revera tribuiſſe? Num 


potuerit haud diſputo (quis enim div inæ po- 
tentiæ limites aſſignet?) At longè credibi- 
lius videtur, ut reliquis rebus vires & po- 


tentias præfinitas indidit, ita certos iplum 
mater iæ ter minos ſtatuiſſe. Id quod etiam 
ſacroſancta ſcripta ſatis per ſpicue videntur 
Atteſtari. Ecce (ſemel ac iterum dicit Rex 


ſapientiſſimus) non cœli, ne quid m cœli 
cCœlorum capiunt te: hoc eit, anguſtior eſt 
tota rerum univerſitas, quam ut Deo coexi- 
lat; extimos ille rerum fines tranſcendit; 
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Lectiones Let. H. 
tum protenſa, nedum ut neceſſariò talis eſt, 
Regeret Carteſius, Ideo neceßarium eſſe, ut ma- 
teria infinite protendatur, quoniam ubicung; fines 
ejn ſingamus, ſemper ultra ipſos aliqua ſpatia in- 
definite extenſa non modb imaginamur, ſed erlam 
vere imaginabilia ; boc eſt, realia efſe percipi- 
mus, ac proinde etiam ſubſtantiam corpoream in- 
definite extenſam in 11s contineri; quiz ſcilicet 
idea ejus extenſionn, quam iniÞatio qualicunque 


concipimus, eadem plane ef cum ided ſubſtantia 


corporeæ. Verdm hæc ratio ſubtilior vide- 
tur quam ſolidior. Nam primo materiam 
actu infinitam nemo concipit, aut concipere 

teſt; indefinite vero protenſam concipere, 


nihil eſt aliud quam ejus terminos non attin- 


gere, vel nullos ei certos limites in animo 
defigere ; ſicut vulgus hominum telluris pla- 
nitiem indefinite protractam exiſtimat, aut 
aſtans maris littori, incerto limite definitum 
æquor cogitat; vel ſicut arenas maris inde- 
finite multas concipimus. Porro, ex eo 
quod ultra præſtitutas quaſcunque metas 
ſpatia quædam imaginari poſſumus, nullo 
pacto ſequitur actu materiam aliquam ulte- 
riorem exiſtere. Id ſaltem veriſimiliter 


colligatur, idee poſſe talem exiſtere; quia 


nempe quicquid nos ut evidenter poſſibi le 
percipimus, id valet divina poteſtas effectum 
reddere. Enimvero innumera nos imagi- 
nari poſſe, quz nec ſunt, nec erunt unquam, 
quis mentis compos inficias ierit ? Nil re- 
Pugnat, & facile poſſem imaginari, non ſecus 


ac e vulgo quilibet, uti adnotatum modo, tel- 


lurem ad ſummas coeli oras, & extrema 
mundi mcenia pertingere; poſſim Solem 
millies majorem, Lunam multis paraſangie 
eee pro- 


. 
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ſtentia verò tei ſingularis compertam licet 


Mat bematicæ. 


propinquiorem, ſtellas plurimis vicibus nu- 
mæeroſiores, & ſexcenta talia factu neutiquam 
impoſſibilia, neque penitus abſurda, mecum 
animo volutare, quæ tamen an idcirco vera 
erunt de facto? non certè magis quam ſo- 
mnia quævis, aut ægrorum deliria. Imagi- 
nabilitas igitur quantumlibet realis ad ſum- 
mum rei poſſibilitatem aliquam, non actua- 
lem exiſtentiam ullatznus coarguit. Ex 
imaginatione non inhnitus actu, ſed uteun- 
que potentiz finito (determinate finito) ma- 
jor mundus comprobetur. Verùm ut peni- 
tus agnoſcamus, ſumma ſua ſubtilitas hac in 
cauſa quantopere deſtituit & fugit Carteſi - 
um, imaginationis iſtius de ſpatiis ultramun- 
danis noſtræ perſcrutemur & paulo per pen- 
damus originem; illam certe, ſicut alias ple- 
raſque non aliunde quam ex ſenſibus noltris 
hauſtam comperiemus. Cùm quippe nil 
fere quicquam ſenſu quovis attigerimus, 
quin aliquid ultra ſitum pariter ſenſibile 
progrediendo fuerimus experti; præſertim 
cum ad cœlum oculos elevando vaſtum un- 
dique A, u nullo perceptibili limite con- 
cluſum, & in ignotas nobis regiones procur- 
rens intueamur, hinc immenſum quendam, 
ſeu indeterminatum ccœleſtis ſpatii gurgi · 
tem, in quo nubes pzndeant, venti diſcur- 
rant, ftellz ceu piſciculi natent, noſtri in 
phantaſia deſcribendi nobis obrepit occaſio; 
a qua tamen ſenſione, vel ab imaginatione 
confuſa eam excipiente, perabſurdum vide- 
tur de vera mundi, ſeu finita ſeu infinita, ex- 
tenſione quicquam inferre ve] decernere. 
Nam omnis ſenſio eſt fingulariam, ab exi- 


Jule 


Lectiones 


quidem deducere, quod alu} quid ſimile 
poſſit exiſtere, non autem quod aliud quid 
actu ſit vel exiſtat, ut aliquoties admonitum 
elt. Taceo quod eodem jure parique ratio- 
ne, quibus materiæ neceſſaria tribuitur ex- 
tenſionis infinitas, eidem æternitas & in e- 
pendentia tribuantur ; nam prout ultra. 
quollibet mun li limites aliquid ſpatii, fic 
ante quodvis initium. Poſt quemvis finem 
aliquid temporis #que clara cogitatione 10- 
lemus imaginari; æterna proinde neceſſariò, 


Le. II. 


& conſequenter etiam inde pendens. Secun- 


dum hunc argumentandi modum materia 
demon{tretur, quæ tamen divinx perfectio- 
nis idiomata periculoſum fic, & Chriſtiano 
Philoſopho ſummopere cavendum, alteri 
quam Opt. Max. Deo adſcribere. Ratum 
igitur fixümque fit materiam, ſeu molem 
cot poream nog eſſe penitus interminatam, 
ſaltem non eſſe talem neceſſarib. Hoc pri- 
mo ſupponatur. Adſumatur quoque ſecun- 
do, quod Deo competat poteſtas, prout ad- 
lubeſcet ipſi, mateciam exiſtentem adau- 


gendi vel imminuendi, hoc eſt, e nihilo pro- 


creandi quantum velit, & quamlibet ejus 
por tionem in nihilum redigendi. Jubet hoc 
fides, cogit pietas admittere; nec reclamat 
ratio, ſed potiùs ſuffragatur & ſuadet. Nam 
ex eo quod conci pere poſſimus materiam 
ampliorem quavis præfinità, nil obſtat quo 
minus, imo ſatis evidenter inde conſectatur, 
quod Deus omnino valeat id efſectum dare. 
Quod ſi poteſt ampliare, pari poteltate po- 


teit minuere, quamque de novo pertexuit te- 


lam eadem facilitate retexere valet; quini- 
mo quia nobis contraciiorem imaginari fas 
elf, 
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eſt, imo nullam ſupponere, divinæ potentir 
ſubjacebit illud preliare. Ad hæc tertio fa- 
cillimè concipitur, & nulla ratione negari 
debet, poſſe Deum quamcunque rem in ſuo 
quem nunc obtinet ſtatu fituque conſervare, 
{ic ut à nullis extrinſecus accidentibus im- 
mutetur intrinſice, nedum ut eius natura pe- 
nitus deſtruatur: ut nempe recta linea, pla- 
na ſuperficies, circuli circumferentia, ſphæ ri- 
ca orbicularitas tales permaneant, quicquid 
extra illas fieri contingat, hoc elt, tamet{(f 
circumjacens omnis materia quomodocunque 
mutetur, tollatur, aut annihiletur. Qui- 
bus pro jure noltro legitime ſuppoſitis, at- 
que ſubltracis ſpatii qualiſcunque realitas a 
magnitudine diſtintta multis adſtrui modis 
videtur. Primꝭ, cum materia poſſit eiſe fi- 
nita, Deus autem eſſentia fit infinitus, ultra 
materiæ fines ſubſiſtet, alias ejus limitibus 
clauderetur, aut finiretur utcunqu2, nec 
eſſet propterea.infinitus. Ergo datur ali- 
quid ultra, hoc eſt, ſpatium qualecunque. 
Et niſi Deus ultra materix pnes exiſtat, 
poſſet imaginatio noſtra locum confingere, 
ubi non eſt, adeoque divinæ exiſtentiæ mo- 
dum aliquatenus tranſcendere, nec immen- 
ſum proinde Deum conci pere poſſemus aut 
agnoſcere. Tum Deus extra hunc poſſit ali- 


vs mundos condere, ſicut & nos conditos ima- 


ginari, non los quidem nullibi, ſed alicubi; 
dabitur igitur ſpatium aliq"o |, in quo collo- 
cari poſſint & conſiſtere Novis quoque pro- 
ductis mundis interecit Deus, abſque eo ta- 
mn quòd omnino moveatur (immobilitas 
enim elt & immutabilitas omnimoda, eſt in- 
dubitatum divine perfectionis attributum) 
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id quod aliter intelligi nequit, quam conci- 
piendo præſentem antea fuiſſe ſpatio, in quo 
jam re ponuntur. Ergo quos habemus, aut 
habere debemus, de divina infinitate, poten- 
tia, immutabilitate conceptus ſpatii qualem. 
cunque diſtinctam realitatem involvunt. 
Porro, materialis mundus ex hypotbeſi quam 
aſſeruimus terminatus aut terminahilis, ali- 
qua figuri præditus erit, & proinde quivis 
figura præditus ſupponi potelt. Sit erg 
ſphæricus; & quod etiam ſupponere licet, 
{fatuatur alius eum cont ingens it idem ſphæ- 
ricus; is priorem unico puncto continget, 
igitur inter alia ſphæricarum puncta medi- 
um quid, hoc eſt, aliquid ſpatii, interjacebit. 
Sumantur enim in contiguarum ſphærarum 
ſuperficiebus duo puntta quælibet, extra 


contactum, hiſce dico ſpatium aliquod inter- 


jici ; ſi neges, ergo duo iſta punẽta ſeſe con- 
tingent, contra clariſſime demonſtratum in 
Geometricis theorema. Item conneCtantur 
duo ſphrrarum iſtarum centra rectà linea 
per contactum, ut Geometria quoque docet 
ac probat, tranſeunte, ductaque intelligan- 
tur e centris ad dicta extra contactum duo 
puncta duo radii; quoniam igitur ex adver- 
ſariorum ſententia dicta puncta ſibi contigua 
ſunt, e tribus rectis conſtituetur triangulum, 
cujus duo latera tertio adæquantur, itidem 
contra clariſſimum & certiſſunum Geome- 
triæ theorema. Rurſus ſupponatur ubicun- 
que in maſſa cor porea duæ ſphæræ concen- 
tricæ, ipſarfimque ſuperficiebus interjacens 
materies annihiletur, aut amoveatur aliv 
(iq quod a Deo præſtari poteſt ex præſtra- 
tis) ergo hæ ſuperficies, ſi nihil intercedat 

e ſpatii, 
£3 


7 
-F, 
2 
25 
5 
1 
2 
12 
1 


Lect. II. Mat hematicæ. 


ſpatii, ſibi coincident, etſi millies iſta major 


ſit hac (ſupponamus enim ex antedictis quod 


utraque ſphzrica ſuperficies ſuam retineat 
magnitudinem, non obſtante medii corporis 
evacuatione, quæ extrinſecus accidit, & ni- 
hil in illis internum mutat; ipſarum utcun- 
que magnitudinem & poſitionem ſartas te- 


tas conſervante divinà potentia). Eodem 


modo fi verticem inter & haſim pyramidis 
quicquid intereſt medium auferatur, quando 
nihil ſpatii relinquitur, ipſa quoquam modo 
disjungens, punctum verticis adjacebit pro- 
xime punctis omnibus baſis , adeoque tot! 
haſi congruet &adæquabitur. Hæc & innu- 
mera talia conſectari videntur ex negatione 
realis ſpatii, commun ibus hominum conce p- 


tibus non minùs quam Geometricis decretis 


roepugnantia. Præterea duriuſculum vide- 


tur, ut mundana materia quoad ſe totam 
plane ſtatuatur immobilis, aut poſito- rei di- 
lucidandæ gratia, præter unam ſolidam 


ſphæram nihil uſpiam exiſtere, quod iſta 


ſphæra ne quidem à Deo transferri poſſit, 
aut circa axem rotari; neque ax,p0.y (ut 
Platonicis utar vocabulis) admittere. Id 
quod ſatis infert manifeſte ſublatio ſpatii. 
Nam quum in hoc utrovis motu, partes eun» 
dem inter ſe retineant ſitum eandemque di- 
ffantiam, quomodocunque feratur totum, 


non aliter conci pi poteſt ipſum moveri,quam 


ex ſpatii ſucceſſiva mutatione, ſcilicet ut una 
pars ſpatium ſubingrediatur a priore dereli- 
Gum, unde negato ſpatio tollitur ejus mobi- 
litas. Stringit hoc quod a licuhi notat Ari- 
ſtoteles; On «u ay n 6 m, « wit 
alyneis ms bu) 1 x7! Tom” d oum » + 
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„uren i. De laco vel ſpatio diſquirendi 
ſolus præſtat occaſionem motus, (qui ſcilicet 
abſque ſpatii poſitione vix concipi poteſt) 
coœlumque pre omnibus patiſſime videtur 
eſſe in loco, quia maxime mavetur : nec ta- 
men id (reſpectu primi præcipuique motùs 
diurni, quem reſpicere videtur Philoſophus) 
ſecundum partium fitum ac diſtantiam ulla- 
tenus variatur, at quaſt tota circumfertur, 
Fatenus ergo. movetur aut non movetur 
omnino, quatenus partes ejus ſpatia ſua per- 
utant, quxque nunc Eoas plagas obſident, 
mo exdem meridianum culnen attingunt, 
ipſumque confeſtim prætervectæ veſperti- 
nas ad oras declinant. Neque ſuffciet hic 
actlontm a motu ſecernere cum Carteſio, 
quando præter ſpatii mutationem nullus co- 
itari poſit actionis iſtius effectus. Uni- 
cam hiſce ſuperaddam rativnculam : Quæ- 
: 0 quid eftciat ut inter duo diſtant ia corpora 
acilis it commeatus, proclivis itus redituſ- 
que; annon quia medium his inter jicitur 
ipatium eis intro recipiendis paratum ? 
(91d contra faciat, ut diffcile poſſimus inter 
duo contigua corpora medium aliud intru- 
dere, imo non poſſimus omnino ni motum 
inis imprimendo fatis validum, quo procul 
amandentur, & a ſe invicem ſejungantur 3 
annon quia deficit inter ſtitium medii cor po- 
ris capax? Supponatur, e. c. inter duo cor- 
pora A, B corpus aliud C reſidere, tum intel- 
ligatur hoc corpus C amoveri, fic ut non 
permittatur aliud ſuccedere, ablatà ſcilicet 
corporum eircumſtantium prapenſtone ad 
motum, vel iahihito parumper edectu ( er 
U- 
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ſuperiorem potentiam) ex eo ſecundum ad- 


verſarios immediate, nulla alia vi adhibitd, 


nulla actione interveniente, reſultabit cor- 
porum A,B contiguitas arctiflima ; ſymple- 
gadum inſtar ſponte ſua collidentur, & con- 
tinud nullus hiatus relinquetur; adeoque 
difficilimum evadet, ut corpus C impetu 
converſo ſe in priorem locum reſtituat, vel 
corporibus A,B rurſus intercedat, niſi cor- 
pora iſta valida virtute disjungantur. At 
vix intelligi poteſt, cur tantopere vis ma- 
jor requi ratur ad tantillum ſemovendas res 
ſibi contiguas, quam ad quantalibet diſtan- 
tia ſeparatas ſibimet admovendas; qua mob- 
rem tam ultronee coeant, tam dirimantur 


Invite : quid in cauſa fit quod priorem ſta- 
tum nullo negotio, nullo cum motu deper- 


dant, in eundem vix niſu vehemente, motu 
multo reponantur ; cum ſicut a Thebis Athe- 
nas, & ab Athenis retro Thebas eadem fit 
Via, fic ad conjungenda quæ diſtant, & reci- 
proce disjungenda que aſſident, vis eadem, 
par motus, ejuſdem ſpatii pertranſitio po- 
ſtulari videatur. Quinimo ſubobſcurum 
eſt illud quamobrem juxta contrariam ſen- 
tentiam eodem inſtanti, quo cor pus medium 
elabitnr, non confeſtim attingant ſe ripæ, & 
non ſucceſſuræ materiæ præcludatur inter- 
greſſus; cùm vix infinitè velox, nedum tar- 
dus (quales in natura pluſculi dantur) & te- 
ſtudineus ſufficere videatur motus ei con- 
greſſui preveniendo, utpote cum hic nullam 


actionem deſiderat, & per meram inſtan- 


tiſſime reſultantiam emergat. Qudd fi fa- 


ciliùs, aut citibs coaluerint corpora termi- 


nantia, quam intercurrentis materiæ pars 
C4 in- 
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ingruens præcedentem aſſequatur, obſtrua- 
tur oportet omnis fluxus, & motus ſiſtatur 


ac auferatur, id quod nemo neſcit quam per- 


petuæ diſcordet ex perientiæ. Anpon ſim- 
plicids & clariùs ex pediantur hæc dicendo, 
r per adjacentium cor porum com- 
miſſuras iter per rumpi difficilius, eo quod 
deeſt intervallum, quo corpus influens f̃eci- 
piatur; ſed inter nonnihil diſſitos cor porum 
terminos idcirco promptum haberi tranſi- 
tum, quia campus exporrigitur medius, pe- 


netrabilis & capax ingreſturi tanti cor por is; 


ade que ſi de pleatur vaſculum non collabi la- 


tera, nec {i re pleatur divelli (quum impoſſi- 


bile videatur illud, & hoc minimè geceſſari- 


um) ſed poſitionem eandem, eandem inter- 


ca pedinem, eandem capacitatem invariate 
retineri. Prætereo quas pro vacuo ſpatio 
(ſen coacervato, ſeu cor poribus interſperſo) 
rationes adducunt & experimenta phyſica 
tum quia nimium in his etiamnum contrivi 
emporis, & adhuc operæ multum de poſce- 
ret iſtorum examinatio, tum quia pl-raque 
lvi vel utcunque poſſent eludi per materiæ 
ſuhtilis, moths circularis, & indefinitæ divi- 
ſibilitatis non abſonas ad ed, nec inconcinnas 
hypotheſes. Ita ferme diſceptatur utrin- 
que; quid ergo tandem ſtatuemus? quomo- 
do conciliabimus has adyerſa fronte pug- 
nantes veriſimilitudines & unique circum- 
ſidentia nos incommoda declinabimus? Ni- 


hil ego certe, nihil in re tam ardua lubrica- 


que pro vero venditem, aut aſſeverem confi- 
cenfius; at fi dicendæ ſęentęntiæ neceſſitas 
incumberet, & quid vero mihi videatur ſimi- 
lius in medium cogerer producere, ne con- 
f | e cepibug 
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ceptibus hominum nimis adverſarer, & ſa- 


croſanctis Geometriæ ſcitis impingerem, di- 
cerem primo ſpatium revera dari, diſtin- 
ctum a magnitudine ; hoc eſt, illo nomine 
deſignari quid, ei conceptum reſpondere, 
fundatum in re, alium a conceptu magnitu- 
dinis, ac ita quidem ut ubi non exiſtit mag- 
nitudo, quamvis ea non exſiſteret omnino, 
ſpatium nihilominus extiturum. Dicerem 
ſecundo, ſpatium non eſſe quid actu exiſtens, 
ad que diverſum a rebus quantis, nedum ut 
habeat dimenſiones aliquas ſibi proprias. 3 
magnitudinis dimenſionihus actu ſeparatas. 
Quid ergo erit? quid ſibi vult hic griphus ? 
Non admodum mihi placeo, nec audeo ſpe- 
rare me vobis ex reſponſo meo ſatiskaclu- 
rum; at quia dicta lex eſt reſpondeo, ſpati- 
um nihil eſt aliud quam pura puta potentia, 
mera capacitas, ponibilitas, aut (vocabulis 


iſtis veniam) inter ponibilitas magnitudinis 


alicujus. Mentem meam explicatam do: 
olim ante conditum mundum, nullum alicubi 
cor pus exſtitit (ut credere fas eſt & pium) 
at potuit etiam tum exiſtere quantumcun- 
que cor pus, potuit hoc determinatam poſiti- 
one m obtinere, volente ſcilicet & effectore 
Deo: hoc eſt, fiat ſpatium. Ultra molem 
mundanam nullum corpus excubat, nulla re- 
peritur actualis dimenſio ; verùm poteſt ul- 


tra ipſam corpus aliquod conſtitui, aliqua 


realis dimenſio extendi, hoc eſt, datur ſpati- 

um ultramundanum. Inter hos parietes 

omni per divinam potentiam exclusa diſten- 
taque wateriz, nullum corpus jacebit, at po- 

tcrit aliquod repeni hoc eſt, datur ſpatium 

illis inter jectum. Intgr duas denique magni- 
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tudines adjacentes ſeu cont iguas, nulla ma- 
gnitudo poteſt inter poni; hoc eſt, nullum 
datur inter ipſas ſpatium aut intervallum. 
Poteſt inter duas iſtas turres protendi funicu- 


lus decempedalis, hoc eſt, datur inter ipſas 


ſpatium ſeu diſtantia decempedalis. (Ubi 


poteſt obiter adnotari ſpatii cujuſlibet ſingu- 
Jaris naturam eſſe quodammodo determina- 


tam, & quodammodo indefinitam; deter mi- 


nata quidem quoad Mathematicam ſpeciem 


& quantitatem figurz ſuz (eſt enim ca paci- 


tas non omni ſcunque, fed talis & tantæ ma- 


gnitudinis) indefinitam quoad alias qualita- 


. res, & phy ſicam ſpeciem, nec non quoad in- 


dividuitates, ut ita loquar, magnitudinum; 
(eſt enim capacitas cujuſvis magnitudinis 
rantz talique figura predite : inter latera 
nempe vaſis cubici ſpatium habetur recipi- 
endo cuivis tanto cubo ſeu aqueo ſeu aereo; 
non vero poteſt adæquatè occupari, vel re- 
pleri acorpore pyramidali vel ſphærico, ne- 
que majorem cubum admittet.) Hiric non 
denotatur ſpatii vocabulo , quodvis 
poſitivum, actuali dimenſione præditum, 
actu extenſum ex ſe, vel diviſibile, vel ter- 
minatum, vel pertranſibile, vel congruum 


cor poribus; at ſolummodo notat & pg nifi- 


cat cor pus aliquod taliter extenſum, eo mo- 
eo figuratum, tali menſuræ adaptabile, vel 


ſimul una vice, vel ſucceſſive per motum exĩ- 


ſtere poſſe. Non actualem aio, ſed nature 
tantum ſuz conſentaneas agnoſcit figuras, 
«{1menſtones, partes, nempe potentiales; 


hoc pacto, capacitas admittendi cor poris 


alicujus includit capacitatem admittendi (re- 
{pective} lineas & ſuperficiesz potentia li- 
5 neam 


5 
1 
1 
t 
0 
( 
| 


Let. II. Mathematice, 


neam quadrupedalem interponendi continet, 
potentias interponendi lineam pedalem, & 


bipedalem, & tripedalem, & alias minore 


numero denominatas. Potentia circulum 
interſerendi potentialem, implicat rotundi- 
tatem perfectam. Neque quantum aut 
quale fit ſpatium immediate vel ex fe prima 
determinati vel agnoſci potelt, nec niſi per 
menſuram. aut determinationem magnitu- 
dinis alicnjus realis ipſam occupantis; ut 
v. g. ſpatium duabus urbibus interjectum 
quantum ſit aliter dignoſci nequit, quàm de- 
ſignatæ ſuper terram (vel aerem tranſeun- 
tis) lineæ quodam pacto longitudinem eme - 
tiendo. Nec ided merum nihil elt aut te- 


mere confictum hee nomen, ſicut hircocervi 
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vel chimæræ, ſed in eodem entium ordine, 
quo creabilitas, ſenſibilitas, mobilitas, & cu- 
juſmodi poſſibilitates, merito jure repanen- 
dum (iftis vero nemo ferè non aliqualem ad- 
judicat realitatem) nec ferine video cur hu- 
juſmodi ſpatium non xque fit ens, ac ipſa 
contiguitas, cui directe videtur opponi. 
Contiguitas enim eſt modus magnitudinum 
{iznificans nullam ipſis motu ſecluſo inter po- 
ni poſſe magnitudinem; ſpatium vero con- 
tia modus earundem , quo innuitur aliam 
magnitudinem inter poni poſſe, vel adponi; 
quamvis loco neutiquam emoveantur. Hac 
autem ſpatii notione ſuppoſiti conceſsaque 
licebit utriuſque prædictæ ſententiæ no!os 
ſolvere, dificultates amoliri. Nam impri- 
mis nihil hinc divinæ perteCtionis præroga- 
tivis decedit, ens aliquod ſubrogando, reali- 
ter æternum ac infinitum, non productum, 
& non dependens à Deo; ſed aſſeritur 8 
tius 


4 oe 


— 


Lecione-⸗ Lect. II. 


tids ĩpſius illimitata poteſtas, corpora pro 
lubitu ſuo producendi diſponendique. Ne- 


que coincidet hujus talis ſpatii idæa cum 


idza magnitud inis, aſt ab ea tantum quan- 
tum ab actu potentia differet atque diſtabit. 


Nec alia præter ſubſtantiam & accidens en- 


tia nova teſert in cenſum, ac realis mundi 
donat civitate, ſed utriuſque modum dunta- 
xat aliquem, & poſlibilitatem connotat. 
Nec alium locum defiderabit hoc ſpatium; 
— nuſquam actuali modo exiſtit, at ubique 
altem crit ſuo modo, quia Deus ubique po- 


teſt magnitudines collocare. Neque dif 
convenit hoc cum communi ſenſu ac ſermo- 


ne hominum, qui cùm ſpatium intercedere 
cogitant aut pronunciant, nihil intelligunt 
aliud. quam inter deſignatos terminos poſſe 
corpus aliquod inter poni. Nec inateriz de- 
ducatur hinc infinitas ulla, ſed utcunque ta- 
lis extenſio conſequetur, qualem ei Deus ul- 
tro volet aſſignare. Nec ubiquitati divine 
derogat omnino, quæ nil aliud ſignificat, 

quam omni ſpatio Deum adeſſe, vel uhicon- 
que res aliqua poteſt exiſtere. Cum Geo- 
metria vero conſpirat & congruit ad amuſ- 
fim ; nec enim depoſcit hc, ut inter duo 
puncta, vel duos quoſcunque terminos medii 
quid actu reale ſemper intercedat, at ſaltem 
nonnunquam in al quibus cafibus) ut linea, 
ſaperficies, aut cor pus poſſit interce ere. 
Satisſacit etiam Pbyſicorum experiment is & 
phenominis. vacui tantom eis præbens, 
quantum ſuScic recipients corpuribas, & 


motibus ſuis neragendis, nec tamen aliquid 


immiſcens 6Qitii vacui veris actual bus Ci- 
cenſiona ius iacuti. quale partem mundi di- 
Nam, 
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midiam, corporſimque principium cum affe - 
clis ſuis ſomniavit Epicurus. Ut præteream 
quomodo pateat hinc, quod immobile fit ſpa- 
tium, neque cum corporibus aſportetur 
quia nempe cum corpus unum alterorum 
confinium aut interſtitium deſtituit, rema- 
net nihilominus iſta poſſibilitas, & nihil hinc 
obſtat, quin alia corpora æquè vicina, pari- 
ter intermedia ſubſtituantur & ſuccedant. 
Obiter adnoto quam deſcripti ſpatii notio- 
nem illi, quam tradit D. Hobbius ſpatii, 


definitioni pene videri e regione contrari- 


am. Spatium is dehnit, Phantaſma rei exi- 
ſtentis quatenus exiſtenti. At (i ſpatium eſt 
phantaſma (ut ſane non oſt, ſed objectum 
phantaſmatis, imaginabile quid, non ipſa 
imagigatio,nec imaginationis efſectus)phan- 
taſmMotins erit rei ſeu poſſibilis, quam ut 
exiſtentis. Quippe cum ſpatium concipi- 
mus, magnitudinem aliquam poni, velexi- 
ſtere poſle, non ſemper actu poſitum aut exi- 
ſlens concipimvs , ut ante mundum condi- 
tum, vel extra mundum præſentem, ſecun- 


dum preditta. Quod & jphus præmiſſis ra- 


tiociniis magis convenit, quam ejus propria, 


2 ex iis colligit, definitio. Nam confi- 


to rerum omnium interitu, remanſurum af- 
fir mat in animo ſpatii phantaſma; atqui fin- 
ere res omnes ſublatas, & tcaſdem velut exi- 
tentes cogitare ſunt «oz reſtabhit po- 
tius idæa rerum ceu poſſibilium. Quin ipſe 
totidem verbis ait, Nemo fpatium idto eſie di- 
cit quod occupatum ſit, ſed quod occupari poſſit, 
a vero non abludens, ſed a ſcipſo diſſenti- 
ens: ſpatium enim per occupationem quo- 
dammodo deſiuit eſſe ſpatium, quatenus per 
| | actum 
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actum potentia velut extinguitur & ceſſat 
ulterius poſſibi le, cùm quid jam exiſtit: nec 
male vulgo dicitur in vaſculum repletum ni- 
bil infundi poſſe, propter defectum ſpatii. 
ſed me neſcio quæ blanda Siren quantumvis 
refugientem allicit, & ſcopulis ſuis affixum, 


cCaſſibus ſuis irretitum detinet; ad interioris 


Matheſis portum velis omnibus remiſque 
contendenti remoram injicit hec qualis qua- 
lis ##&}#p:45 philoſophia. Ut hanc de ipa- 
tio mga Cam, nimis equidem prolixam & 
ſpatioſam, aliquando claudam, & ceu figuram 
terminis circumſcribam, unicum ſolummodo 
propoſito meo conducens inſuper monebo, 
quod nempe quicquid Phyſici ſtatuant, hæc 
quam hactenus deſcripſi ſpatii conci piendi 
ratio cùm optime quadrat tum ahunq; ſuffi- 
tit Geometris; ſi quid majus ineſſede pre- 
hendatur, aut attribuatur illi, neutiquam id 
iis offciet; aſt nil amplius deſiderant, quam 
ut talis concedatur intercapedo, qua figuræ 
magnitudinum, ſalvis ſuis proprietatibus, 
incolumes p-riiſtant, ut ha per poſſibilem 
annihilationem aut remotionem, non con- 
fundantur aut pervertantur. E. g. Si duo 
citculi vel duz ſphæræ ſeſe conting ant, & ac- 
cipiantur, ut ſupradictum eſt, duo extra con- 
tactum (in circumferentia circuli, vel in 
Iphæræ ſuperficie) puncta, flagitat Geome- 
tria non ut aliqua realis & actualis linea re- 
cta duabus iftis punctis interjaceat, fed tan 
tdm ut potentialis quædam mrercedat, hoc 
eſt, ut aliqua duci vel inter poni poſſit, vel ut 
ſeſe non contingant, ſiquidem repudiato ta li 
interſtitio vel adſcrto punctorum iſtorum 
contactu, circhlorum & kphærarum natura 
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per ĩmitur, proprietates peſſundantur. Ta- 
le ſpatium igitur indulgeri debet Geome- 
tris, ipſorum hypotheſibus ſublternendum; 
eoque magis id quoniam congruentia, com- 
menſuratio, determinata poſitio, motus, & 
ipſa quadantenus proportio magnitudinum 


cum eo cohzrent, per id explicari poſſunt. 


Nam congruentia per ejuſdem ſpatii poſſeſ- 
ſionem, menſuratio per applicationem aut 


ſuccẽſſionem congruam, ſitùs determinatio, 


motũſque per ſpatii identitatem, & alterati- 


onem commode deſcribuntur, & quomodo 


pendeat ab his, his adhæreat, per hec eluci- 


detur proportip, poſthac forſan apparebit. 


Ex dictis, ut hæc accommodemus inſtituto 
noltro, licebit Mathematico tales hypotheſes 
procudere. Ponatur hoc aut illud ſpatium 
poſſe occupari, hoc eſt, quod inter deſignata 
puncta, datas ſu per ficies, expohta corpora 
(quæ nempe propter naturæ ſuæ proprieta- 
tem, aut ex præcedanea qua piam ſuppoſitio - 
ne {eſe non contingunt) linex, ſuperficies, aut 
corpora (reſpective) poſſint interponi. Vis 
ciſsimque ponatur quamvis magnitudinem 


ſpatium occupare, hoc eſt, ipſam inter con- 


tiguas magnitudines non poſſe collocari, ſet 


adjacentes utrinque magnitudines ab ipſa 


dirimi & elongari, pro modo poſitæ magni- 
tudinis. Ponatur etiam nullum uni fingula- 
ri magnitudini ſpatium alligari,ſed ab innu- 
meris aliis (pro mo'ulo ſuo, ac magnitudi- 
num circumpoſitarumexigentia) poſſe ſuc- 
ceſſiv e, ſicuti res feret, adimpleri. (Eſt enim 
ſpatium, ut antehac expoſitum) non peculi- 
aris aliqua, ſed quodammodo generalis & 
ind-finica capacitas) nec non. regiproce, 

| qucd 
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quid nulla magnitudo ſingulari cui piam ſpa- 
tio aſtringetur. Adhuc ponatur, vel ut con- 
ſectarium e dictis axioma utcunque affirme- 
tur, Quod plures magnitudines idem ſpati- 
um nequeant ſimul occupare (adæquate ſcili- 


cet). Nam actus plures etiam plures ar- 


guunt potentias; vel unus actus unicam po- 


tentiam penitus explet ac exhaurit; ergo 


plures magnitudines plura requirunt ſpatia, 
vel una magnitudo totam unius ſpatii conſti- 
tutivam capacitatem devorat. Sicut exi- 


ſtentiam petri totam Petri poſſibilitatem 


complet & quaſi ſatiat, effciens ne poſſit ali- 
us idem numero Petrus exiſtece. Item qua 
ratione plures aliquæ magnitudines unum 
ſpatium occupant, eãdem quotlibet aliz 
poſſent iuem illud ſpatium occupare; un- 
de tota magnitudinis potlibilis infinitas in 
unum kordeacei grani ſpatium poſſit coar- 
ctari; quod abſonum & abhorrens videtur a 
ſana ratione. Demum ex eo quod idem 
ſpatium obtineant magnitudinzs, termina- 
tionem etiam & extenionem, & reliquas his 
connexas magnitudinis attecti ones poſſide- 
bunt eaſdem. adeoque plures illz prorſus 
evadent eædem; præter enim iſtas affectio- 
nes quod magnitudinem conſtituat aut di- 
ſtinguat, nil ferme quicquam conci pimus, 
aut opinor concipere poſſumus. Cæterum 
quod hæc pottrema ſuppoſitio (ſeu quis malit 
axioma) pronunciat & pr ſe fert, ex prim 
ſolet impenetrabilitatis vocabulo, cui non- 
nulli primas partes deferunt inter omnia 
magnicucinis attributa, quam merito vids - 
rint ipſi; mihi nulla Tpxwmandlie placet, 
omne ſque reciprocæ affectiones pati loco 


ſunt. 


Le&... Matheratice. 


ſunt. Id tantùm nobis ex uſu fuerit adyer- 
tere poſitionem ejus (ratione ſubnixam, ut 
vidimus, & experientiz quantum ſcimus 
perpetuæ conſentaneam) Mathematicis eſſe 
perneceſſariam. Ei ſiquidem innititur quic- 
quid ex corperum pulfione, ſeu vi pulſiva, 
deducitur in Mechanicis; quicquid ex mo- 
tuum dependentia ſnboritur in Geometria 
(qualis eſt illa à Carteſio excogitata elegan- 
tiſſima curvarum linearum deſcriptio, in 
ejus Geometria, quæ regularum truſione vel 
impulſu certa ratione ordinato peragitur) 

nod fi plures magnitudines idem ſpatium 

mul poſſent occupare, vel quod perinde di- 
catur, una poſſit aliam penetrare, non una 
neceſſariò cederet alteri, ſed immota perſi- 
ſtens alteri tranſitum præbere poſſet, unde 
vana foret pulſionis ſuppoſitio, nullus reſul- 
taret (ex ſcientifica ſaltem geceſſitate) effe- 
ctus. Itaque neceſſaribo ſupponitur a Ma- 
thematicis magnitudinum impenetrabilitas, 
ideoque non abs re fuit illius cum ratione 
conſenſum, quodque non illicite ſupponi de- 
beat, oſtendiſſe. Pari jure vice versã ſup- 


poni poteſt, quod nulla ſingularis magnitudo 


plura ſimul ſpatia poſſit occupare. Nam 
unus actus plaribus potentiis ſatisfacere ne- 
quit; nec poſſibilitas ut Petrus & Socrates 
exiſtant, ſolĩ Petri exiſtentiã completur. Item 
qua ratione ſingularis una magnitudo plura 
ſpatia poſſideat, eadem quibuſcunque ſpatiis 
poſſidendis ſufficiat. Poſſit igitur granum pa- 
paveris, aut arenulz minutiſſimæ magnitudo 
quicquid uſpiam eſt ſpatii replere, totique 
poſſibilis magnitudinis infinitati coextendi ; 
quod nemo {anus in animum facile inducat 
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cogitare, Ut præteream, quod eadem ma- 
gnitudo plura ſpatia occupando plures ex- 
tenſiones, terminationes, & reliquas magni- 
tudinis affectiones ſortiretur, unde non una 
magniĩtudo perſtaret, at in plures evaderet. 
Nec inutilis eſt hæc ſuppoſitio, ſed perquam 
neceſſaria Mathematicis. Non ex ea depen- 
det quicquid ab illis de poſitione deter mina- 


ta ſupponitur aut demonſtratur. Nam quo- 


modo, e. c. non fruſtra ſupponitur aut oſten- 
ditur punctum aliquod intra vel extra circu- 
lum quempiam exiſtere, ſi poſſit ſimul intra 
ac extra exiſtere? Quomodo dicatur iſta 
linea cum hac talem aut tantum angulum 
efficere, ſi poſſet alium ſitum tanc una obti- 
nens alium quemvis angulum conltituere ? 
Quomodo recta curvam tangere demonſtre- 


tur ex co, quod tota prater unicum pun- 


ctum contactùs extra curvam cadat. quum 
non repugnet ſimul in illa, vel etiam intra 
illam jacere? Quomodo denique punctum 
aliquod non eſſe centrum circuli propoſiti 
comprobetur inde, quod diametrum non bi- 
ſecet, fi propter varios poſſibiles ſitus poſſet 
idem punctum biſecare ſimul, & non hiſecare 
diametrum? Quicquid igitur ſit de Theo- 
logia Pontificia, niſi vera fit hypotheſis, 
eandem magnitudinem aptam natam non 
eſſe plura ſimul ſpatia occupare, penitus 
actum erit de tota Geometria. Sed de 
fitione determinata quicquid obſervatu dig- 
num eſt, non jam licet attexere; prout ne- 
que de reliquis alis magnitudinum ſympto- 
matis, quæ ſequentibus aſſervanda ſuper- 
ſunt. Unicum inſuper monitum adjiciam, 
magnam temport cum ſpatio cognationem, 
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& analogiam intercedere. Sicut enim ſpa- 
tium ad magnitudinem, ita ſe tempus habe- 
re videtur ad motum, ita ut tempus ſit quo- 
dammodo ſpatium mots. Quum enim 
tempus dicitur (annus puta, menſis, vel dies) 
nihil aliud indigitari videtur, quam talem 
aut tantum interea motum pera gi, vel inter- 


= cedere, vel inter poni poſſe; ſcilicet una pe- 


riodus Solis in Ecliptica, reditus unus Lune 


ad Solem, una cœli (vel terræ) circa ſuum 

= axemrevolutio. Sed hoc obiter, nam ut de 
tempore jam diſſeratur plenivs, ipſum tem- 
pus vetat & refragatur. 


ls, a K alt. F | 
— 
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E natura ſpatii, deque nonnullis ei ſu- 
perſtructis vel adnexis hypotheſibus 
Mathematicis, ſatis fusè diſquiſitum eſt in 
Lectione præcedente. Proxima magnitu- 
dinis affectio circumſpectantibus objicit ſe 


 (quippe non ita procul a ſpatio diſſita, ſed 


ei . adjacens) congruentia, cujus certe 
ſuppoſitio quodammodo primarius eſt tibi- 


cen, & præcipuum fulcrum totius Mathe- 


ſeds. Nam ab ea æqualitatis (quæ quidem in 
Mathemat'cis utramque fere paginam facit, 
& quam Proclus Ilo@mgy EN TH mol 22 
F)owe , pr inc i paliſſimum & quaſi primilli- 
mum in quantitate ſymptoma vocat) optimè 
mea ſententià formalis ratio deſumitur ; ſal- 


tem ejuſdem de facto veluti pot iſſimum 4. 
q Mor, & palmarium adhibetur argumen- 
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tum. Id quomodo fit operæ forſan preti- 
um fuerit oſtendere. Quarta primi ele- 
menti propoſitio (quæ a Proclo*Ey Spi- 
lucy d νον & dpygrridecd)oy non admo- 
dum immeritò dicitur) comprobans æquali- 
tatem duorum triangulorum habentium 
æqualia duo crura, hiſque comprehenſos an- 
gulos æquales (quoad omnia æqualitatem) 
demonſtratur ex laterum & angulorum con- 
gruentia (adſumpto tantùm axiomate, duæ 
rectæ linex ſpatium non comprehendunt, 
vel potiùs hoc eodem recidente, Duæ rectæ 


lineæ terminos habentes eofdem congru- 


ent). Ab hac (adhibito duntaxat axiomate, 
eoque etiam per congruentiam demonſtra- 
bili (ſicut poſt hoc oſtendemus) ft æqualibus 
æqualia addantur tota, vel ſi ab æqualibus 
æqualia ſubtrahantur reſidua ſibimet exæ- 


quantur) demonſtratur æqualitas triangulo- 
rum ac parallelogrammorum ſaper eaſdem 
baſes, & inter eaſdem parallelas conſtituto- 


rum. Inde per axioma, Quæ eidem æqua- 
lia ſunt, æquantur ſibi mutno (quod itidem 
axioma per congruentiam demonſtrari po- 
teſt) de parallelogrammis atque triangulis 
ſuper æquales baſes conſtitutis idem demon- 
ſtratur. Ab his, adhibità ſolummodo præ- 
terea proportionalium definitione, deduci- 
tur parallelogrammorum & trigonorum 
æquè altorum cum ſuis bafibus, vel æquales 
baſes habentium cum ſuis baſibus proportio- 
nalitas. Hinc æquĩiangulorum triangulo- 
rum fimilitudo, tum in æqualibus & unum 


angulum æqualem habentibus triangulis & 
parallelogrammis reci proca laterum (circa 


pares angulos) proportio, permutatimque 
| ARISE 
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ex reciproca proportione laterum æqualitas 


figurarum, aliæque reliquæ quæ præſertim 


in ſexto continentur elemento planarum fi- 


gurarum affettiones principales derivantur. 
Aliter etiam (non adhibita quarta primi ele- 


menti) ex ſola fer&congruentia deducantur 


itz triangulorum & parallelogrammorum 
æqualitates atque proportionalitates ſupra- 
dictz, per egregiam illam a Cavallerio non 
ita pridem in lucem uſiimque communem 
protractam methodum indivifibilium, foe- 
cundiſſimam novorum in Geometria reper- 
torum matrem. Cujus certe pulcherrimæ 
& utiliſſimæ methodi (ſicut ejus author ipſe 
non obſcure infnuat) fundamentum in con- 
gruentia ponitur, ex congruentia demon- 
ſtratur, ficut apparebit primas libri de Geo- 
metria indivifibilium ſecundi, vel itidem pri- 


mas aliquot Exercitationis primæ ejuſdem 


auctoris, propoſitiones attentiùs inſpectan- 
ti. Octava quoque primielementi propoſi- 
tio (circa æqualitatem angulorum fubtenſo- 
rum æqualibus lateribus, in triangulis fibt 
mutu> #quilateris) quz Geometricorum 
Theorematum eſt altera uberrima ſcaturigo, 


per omnem eam præſertim quæ circulorum - 


affectiones ſpeculatur Geometriam diffuſa, 
demonſtratur iſthic, nec aliter demonſtrari 
poteſt, quam (immediate ſcilicet aut media- 
te) per hanc eqapwomy. Ut præteream par- 
ticulares alias complures, quæ hujus ſuppoſi- 
tione ac ſubſid io nituntur demonſtrationes, 
extantes apud Archimedem, Pappum, & ali- 
os inſignes Geometras. Unde meritò vir 
acutiſſimus, Willebrordus Snellius luculen- 
tiſimum appellat Geometriæ ſupellectilis 
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inſtrumentum hanc ipſam £pzpwomy., Eam Þ 
igitur in demonltrationibus Mathematicis 
qui faſtidiunt & reſpnunt, ut Mechanic 

craſſitadinis ac uu , aliquid redolen- 
tem, ipſiſſimam Geometriæ baſin labefacta- 

re ſtudent; aſt imprudenter & fruſtra. Nam 
e qel glu Geometre Mam non manu ſed 
mente peragunt, non oculi ſenſu ſed ani: 
judicio x{timant. Supponunt (id quod nulla 
manus præſtare, nullus ſenſus diſcernere va- 
| let) accuratam & perſectam congruentiam, _ 
11 ex eique ſuppoſita juſtas & logicas eliciunt 
1 conſequent ias. Nullus hic regulz, cir cini, 
vel normæ uſus, nullus brachiorum labor, 

aut laterum contentio, rationis totum opus, 
artificium & machinatio eſt; nil Mechani- 

cam ſapiens e&/k&-ay exigitur ; nil, inquam, 

Mechanicum, niſi quatenus omnis magnitu- 

do ſit aliquo modo materiz involuta, ſenſi- 
bus ex poſita, viſthilis & palpabilis, ſic ut 

quod mens intelligi jubet, id manus quadan- 

tenus exequi poſſit. & contemplationem pra- 

xis utcunque conetur æmulari. Qu tamen 

imitatio Geometricæ demonſtrationis robur 

ac dignitatem nedum non infirmat aut depri- 

mit, at validins conltabilit, & attollit altiùs, 
ad ſumptæ ſuppoſitionis realitatem ac poſſi- 

bilitatem, (que ſane genuinum eſt, ut ſæpiùs 

innuimus, omniſcunque ſcientix fundamen) 

ipſis oſtentans ſenſibus, & rationis auctori- 

tatem fulciens ſuffragio experientiæ. Vir- 1 

tutis adeo maximæ, non labis alicujus aut : 

vitii demonſtrationes accuſant congruenti- 

am adhibentes, qui Mechanicæ cognationem f 
is adſpergunt; nil eisrevera aliud quam 

/amliaritatem & facilitatem eximiam, nimi- 
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quid receptum communiter ac ab iphs Ge- 
metriæ principibus & corypheis(Euclide, 
chimede, Apollonio, Pappo, aliiſque) uſur- 
patum demonſtrandi modum contra ſciolos 
neſcio quos propugnatum eo? Quin ejus 
potius naturam, & {boi lit hæc congruentia 
Mathematica prop! 
entiam per ejuſdem loci vel ſpatii occupati- 
onem, poſſeſſionem, repletionem deſcribi ſo- 
let. Eam vero triplici modo factam conci pe- 
re licet; per applicationem, per ſucceſſio- 
nem, per mentalem penetrationem. Per 
applicationem, cùm una magnitudo ſuperim- 
ofita vel appoſita concipitur alteri, fic ut 
illam omnibus ſui partibus immediate con- 
tingat, & nuſquam ab ea recedat aut ſepare- 
tur. Ut cùm menſura rei menſuratæ (virga 
utes menſoria telæ limbo, vel rectæ lineæ 
uper terræ planiciem deſignatæ) applicatur 


Schol, 
Mah.” 


$ intueamur. ' Congru- 


& coextenditur ; in qua applicatione partes 


unius lougitudinis omnes alterius partibys 
exacte reſpondent, & aliz alias immediate 
contingunt, adeoque iſtz ſibi invicem con- 
gruunt hoc modo. 


Per ſucceſhonem , cum 


unius magnitudinis amot locum ingredi 


concipitur altera (veluti cum effusà aqua & 
vaſculo vinum infunditur) congruere dc n- 


ul 
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tur iſtæ magnitudines, ob identitatem ſpatii 
quod occupant ſucceſſive. Per mentalen 
penetrationem, chm duorum corporum ma- 
znitudines per ejuſdem loci ſimultaneam 


poſſeſſionem coaleſcere, coincidere, & tan - 


uam coadunari cogitamus. Quo fere pa- 

o ſupponunt Perſpectivæ ſcriptores inter 
oculum & objectum radians inter poſitam ta- 
bulam, yelut ubique perſpicuam, a lucido 
quaſi cono vel pyramide penetrari, ſic ut 
trajicientes radios puſquam impediat, at re- 
cipiat in ſe cunctos, eorũmque veſtigia ſibi 
velut impreſſa vel unita retineat. Ex 
hiſce congruentiæ modis, que per applicati- 
onem fit ex parte rei, ſolis quadrat lineis ac 
ſuperkciebus, quz ob indiviſibilitatem ſuam 
poſſent aliz alias ſe totis immediate con- 


tingere; & per hunc contactum ſeipſas 


quaſi penetrant, & in unum coincidunt. 
Unde taliter congruas lineas & ſuperficies 
(hoc eſt, ita ſibimet adjacentes, ut medii nihil 
inter jaceat ſpatii)pro unis habent Geometræ 


Id voluiſſe videtur Euclides, cùm negavit 
2 duabus rectis lineis ſpatium comprehendi; 
ut & quod dus plana ſolidum ſpatium non 
concludunt. Et quæ plures lineas contigu- 


as, aut ſe inter ſecantes terminant, puncta 
ſemper habent pro uno communi puncto; 
ut & quæ plures ſuperficies conjunctas, aut 
ſe mutuò ſecantes dirimunt, extremas line- 
as pro una ſumunt linea; & quæ cor pora 


diſpeſcunt ſuperficies, in unam ſupponunt 


coaleſcere. Id fibi poſtulandum cenſuit Vi- 
tello, nempe cum duæ ſuperficies planæ con- 
tingunt, unam ex ĩis fteri ſuperficiem. Pa- 
rique ratione circularis annuli peripheria 

| : 5 | con- 
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concava convexs circuli concentrici incluſi 
peripheriz, vel annuli ſphzrici concava ſu- 
perficies adjacentis ſphæræ concentricæ con- 
vexæ ſuperficiei coĩncidit. Corpora vero, 
propter introverſum reductam profundita- 
tem ſuam, ſolis externis ſuperficiebus conti- 
- guz fiunt, adeoque nulla parte fui congru- 
- ere poſſunt, hoc applicationis modo. Qua- 
propter e recentioribus non nemo negavit 
lis i omnino competere. At ſal- 
tem ad omnes uni verſim magnitudines, quæ 
per ſucceſſionem fit (mediante ſcilicet com- 
muni ſpatio) congruentia pertinet & exten- 
ditur. Quatenus nulla magnitudo cuilibet 
uni ſpatio, neque viciſſim ullum ſpatium uni 
magnitudini peculiariter aſtringatur, & ab 
una derelictus locus ab alia tanta talique 
magnitudine poſſit occupari. Mentalis de- 
nique congruentia magnitudinum, etiam ſo- 
lidarum (quicquid prædictus arbitretur Phi- 
loſophus) haud abſurde ſupponitur à Geo- 
metris, Namque pr imd per eam non aſſe- 
ritur actualis ſeu realis penetratio, ſed tan- 
tum abftrahitur mente, vel in conſideratio- 
nem non venit corporum vis excluſiva pe- 
netrationem realem impediens : ſeu gene- 
ralis & indefinita capacitas admittendi tanti 
corporis, que prxcipua ſpatii proprietas eſt, 
per ſe ſola ſeparatim conſideratur. Quem 
concipiendi modum ſæpe falſitatis abſolvit 
Philoſophus 3 edt #vy;) 440 e, inquit, 
only. Secundo, mentalis iſta pene- 
tratio non aliter ſupponitur a Mathematicis, 
quam ut per eam deſtruatur realis penetra- 
bilitas, & abfurda demonſtretur. Nam ex 
eo quod ſupponatur duo corpora locum eun- 
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dem occupare oſtendunt, eandem eſſe utri- 
vfque magnitudinem, & proinde quod ſe 
penetrando definant eſſe duo; adeõque 
quod duo (formaliter duo) ſeſe nequeant pe- 
netrare. Licet autem quidyis utcunque fal- 
ſum vel abſurdum ſupponere, quo melius iſta 
falſitas aut abſurditas dignoſcatur. Nec 
alia fere ratione falſitatis argui poſſit ulla 
propoſitio negativa, quam ij ds &Iv/pd}y 
& ne 9, hoc elt, ex ejus veritate ſuppoſità 
conſequentia falſa detegendo. Sic igitur 
penetrationem hanc F Hoias ſuppoſitam 


adhibent Mathewatici, prout adhibent illi, 


gui magaitudinis ipſam impenetrabilitatem, 
ex penetratione ſuppoſita, conantur demon- 
firare. Ipſamenim uſurpant Mathematici 
duntaxat indicandæ vel comprobandæ ma- 
gnitudinum æqualitati vel inxqualitati, hoc 
utique pacto : aſſero duas ſphæras æquali- 


hus diametris defcriptas æquari; nam con- 


ci piatur unius centrum alterius centro con- 
Sruere, inde propter æqualitatem radiorum 
quorumcunque, uniuſcujuſvis extima ſuper- 
ficies alter ius ſuperficiem non tranſcendet, 
ergo congruent totæ dux ſphæræ, ergo ma- 
gnitudinem eandem habebunt, hoc eſt, æqua- 
les erunt. Quod ft ponatur unius diameter 
alterius diametro major, congruentibus ut 
prius gef Em, centris unius ſuperficies 
ambiens alterivs ſuperficiem excedet, (quip- 
pe que propter ſuppoſitos inæquales radios 
t communi centro longiùs diſtet) ergo non 


erit eadem utriuſque magnitudo; hoc eſt, 


=z propterea inæquales erunt. Quod ſi 
quis fictitiæ huic penetrationi nihilominus 
moroſius obloqui pergat, ut ei fiat ſatis, adji- 
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cio mentalem iſtam congruentiam concipi 
poſſe per modum ſucceſſionis, intelligendo 
ſcilicet unum ſubduci vel evaneſcere, alte- 
rum in ejus locum ſubſtitui; hoc eſt, iiſdom 
terminis interponi, vel eoùem ambitu conti- 
neri ; quomodo nihil ſuberit difhcultatis, 
quin eo fere modo concipiatur hæc penett a- 
tio, quo ſphæra circa ſuum axem revoluta, 
ſeipſam quaſi penetrat ; quatenus ejus unæ 
partes in alterarum locum continuo ſucce- 
dant. E quibus patet, quod congruentia nil 
fit aliud quam ejuſdem ſpatii ſeu loci occupa- 
tio & completio, five ſimultanea five ſuc- 
ceſſiva; ex qua magnitudinum aliqualis re- 
ſultat identitas, & in unum coalitio. Nam 
indiviſibiles magnitudines, eo quod (ſecun- 
dim id quo indiviſibiles ſunt) applicantur 
ſibimet invicem, ſimul idem ſpatium occu- 
pant, & quaſi coincidunt; ſolidæ vero ma- 
gnitudines omnifariam diviſibiles revera 
per ſucceſſionem, aut ſimultanee per menta- 
lem penetrationem in eodem coneipiuntur 
ſpatio reponi; cumque iſto ſpatio quoad 
quantitatem unitam & identificatam, ejus 
interventu uniuntur & identificantur inter 
ſe. Sed ut hujus ſymptomatis indoles ma- 
gis adhuc eluceſcat, adverto præterea con- 
gruentiam (eam præſertim quæ per £7131, 
facta concipitur) variis modis, & per ali- 
quos quaſi gradus intelligi poſſe peractam. 


Primo, ſic ut totæ ſimul magnitudines ſitu 


partium nullatenus variato ſpatium idem 
poſſideant. Quomode cunctæ rectæ lineæ, 
planæ ſuperficies, æqualium circulorum pe- 
ripheriæ, æqualium ſphærarum ſuperficies, 
{mites in æqualibus circulis, cylindris, ſphæ- 
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ris helicez, & alia quæcunque perfectiſſim 
fimiles (hoc eſt, ſimiles & zquales) magnitu. 

'Þ 
( 


dines congruere poſſunt. Hic ſummus eſt 
2. perfectiſſimæ congruentiæ gradus. Secun- 
do, fic ut ſucceſſive per partes, itidem non 
immutato partium ſitu, eidem ſpatio coinci- _ 
dant. Quo pacto rectæ linex figuræ cujuſli- 
bet perimeter rect lineæ in continuum ex- 
porrectæ, & priſmatis ſuperficies ſuperficiei 
planz in directum poſitæ poteſt ada ptari. 
Qui proximus eſt quaſi gradus poſfibilis con- 

3. gruentixz, Tertio, fic ut omnia magnitu- 
dinis utriuſque indiviſtbilia in eundem lo- 
cum ſuccedant, vtque etiam neutra poſitio- 
nem evariet partium, Na ratione dum ro- 
ta vel circylus ſuper rectam lineam ei ſem. 
per contiguam incedit motu progreſſivo, eo- 
de mque tempore circa centrum ſuum volu- 
tatur, ejus peripheria dictx rectæ lineæ con- 
gruit; puncta quippe cuncta peripheriæ 
circularis omnibus rectæ lineæ punctis ordi- 
ne continue ſucceſſivo applicantur (que ex 
congruentia, ut hoc obiter moneam, mamife- 
ſte perſpicitur aliquam rectam lineam perj- 
pherie curve circulari adæquari, adeoque 
circuli tetragoniſmum non eſſe natura ſuz 
prorſus impoſſibilem; id quod ſic exprimit 
ſupradictus acutiſſimus Geemetra in Cyclo- 
metric ſuo; Tal utique eſt Mecbanica circuli 
cujuſqus revolutio, donec ad idem peripheriæ 
punctum recurrat, unde circumduci occeperat ; 
que illud quidem arguit, & tanquam ob oculos 
ponit rectam aliquam lineam circult perimetro re- 
vers æquilem exbiberi poſſe, Pariqus rations 
cùm cylindrus circa ſuum axem rotatus ſu- 
pra planam ſuperficiem progreditur, ejus 

cur va 
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(ime cur va ſuperficies dictæ planæ ſuperhiciei ex- 
nitu. quiſite congruit. Omnes quippe qux dein- 
8 elt ceps in cylindri ſuperficie diſpoſitæ jacent re- 
cun- &z lineæ parallelz, parallelis omnibus in 
non plana ſuperficie rectis lineis continua indi- 
inci- vulsà ſerie applicantur. Quarto, ſic ut ſi- 
uſli. mul eundem locum occupent partium unins 
ex. aliquatenus immutato ſitu, at ordine nihilo- 
iciei minus conſervato, retentãque priori ſingu- 
ari. larum contiguitate. Quomodo peripheria 
on- circuli, vel alia quævis curva, ſic diduci po- 
itu teſt aut extendi, ut in rectam lineam tranſe- 
lo- at, adeõque rectæ lineæ congruat; & recta 
tio- linea fic incurvari poteſt, ut in peripheriam 
ro- circuli, vel in aliam quancunque curvam de- 
m. generet. Parſque modo quzvis curva ſu- 
eo- perficiẽs in planam extendi, viciſsimque 
lu- quævis plana ſuperficies in curvam inflecti 
on- poſſit. Et quidem (ut hoc nonnihil ulterius 
iz explicemus) in multis quomodo fiant e rectis 
di- lineis linez curve, & in quas hz rectas re- 
ex ſolvantur; nec non è quibus planis oriantur 
fo. cutvæ ſuperficies, ſatis liquido diſcerni po- 
ri- teſt; id quod curvarum linearum Eyvyors, 
ue curvarum ſuperficierum TAamyns appelle- 
ua tur. E. g. quoad curvas ſuperficies; ſuper- 
lit ficies curva cylindri nihil eſt aliud quam pa- 
* rallelogrammum rectangulum, habens baſim 
is æqualem peripheriæ circuli, qui balis eſt cy- 
lindri , eandemque cum cylindro altitudi- 
* nem; cujus omnes linez rectæ ball parallelæ 
44 incirculorum peripherias incurvantur : un- 


. 


de congruet cylindrica ſuperficies huic pa- 
rallelogrammo, ſi latus aliquod cylindri (hoc 
eſt, aliqua recta ducta in ejus ſuperficie à 
baſe ad baſim) ad latus parallelogrammi ap- 

Pn os plicetur, 
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plicetur, & dehinc tota ſuperficies in planum 
diſtendatur; aut ft applicato latere paralle- 
logrammi ad latus aliquod cylindri planum 
ejus circa cylindrum circumflectatur, ipſam- 
que velut inveſtiat, & contegat undiquaque. 
Conica ſimiliter ſuperficies nihil eſt aliud, 
quam ſectator planus circuli radium hahen- 
tis æqualem lateri coni, & arcum æqualem 
peripheriæ circuli, qui baſis eſt coni, cujuſque 
concentrici arcus in totidem perfectas circu- 
lares peripherias intorquentur. Vel po- 
tius aliter, conica ſuperficies nihil eſt aliud 
quam triangulum rectangulum, cujus altitu- 
do vel perpendiculum æquatur lateri coni, 
baſis peripheriz circuli, qui baſis eſt coni, cu- 
ju ſque baſi parallelæ omnes rectæ in totidem 
peripherias circulares ſinuantur. Sic & 
cur va ſuperficies ſphærica (nec non alia quæ- 
vis curva ſuperficies figuræ planæ non abſi- 
mili rotatu procreata) ad trilineum quod- 
dam planum duabus rectis lineis angulum re- 
ctum conſtituentibus, & ſubtensã linea cur- 
v4 comprehenſum facile redigatur. (Id au- 
tem quomodo ſit, non eſt in præſens expo- 
nendi locus). At quoad curvas lineas, præ- 
ter circuli circumferentiam, quæ nil eſt aliud 
quam recta linea per omnes ſui partes ubi- 
que ſimiliter aut uniformiter inflexa; præ- 
ter hanc, inquam, ſpiralis cylindrica, quæ 
reliquarum curvarum omnium eſt ſimpliciſſi- 
ma, maximè uniformis & & Aνẽ˖u bis, nihil 
eſt aliud quam recta linea parallelogrammi 
lupradicti (ad quod reducitur cylindrica ſu- 
perficies) diagonio xqualis, & circa cylindri- 
cam ſuperficiem convoluta. De curvis aliis 
ad rectas redigendis, aut ad alias diverſi ge- 
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gneris curvas, jam conticeo, ne prolixior & 
{mul obſcurior ſim, in re tantùm ex tranſ- 
curſu attrectata.] Ad hunc verv modum 
guoque pertinet, aut ei perquam affinis elt 
Ejuſmodi congruentia , qualis capaces ſunt 


- ſunt æqualia. 
'klogramma, non ſibi mutuo æquiangula, 
vel duæ pyramides (priſmata, coni, cylin- 
dri) inzqualiter inclinatæ, inter parallelas 


#quales figurz parallelis iiſdem lineis aut 


planis incluſæ. Quarum omnes lineæ vel 


omnia plana in iiſdem parallelis intercepta 
Ut duo triangula vel paral- 


eaſdem lineas rectas, vel eadem parallela 
plana, & ſuper æqualibus haſibus conſtitutæ. 
Nam ut horum unum alteri congruat, debet 
ſitus part ium unius ad alterius partium poſi- 
tionem accommodari, ipſarum tamen ordine 
non perturbato ; nec earundem quæ prius 


affuit contiguitate deperdita. Quintus mo- 


dus eſt; cùm ita peragi poſſit gary n, fic ut 
partium quarundam poſitio varietur & ordo 
rvertatur. Hic congruentiæ modus om- 
ium imper ſeò iſſimus, & apprehenſu diffcil- 
limus, convenit figuris homogeneis omnino 
fibi mutuò diſſimilibus. Ut v. g. non aliter 


triangulum circulo, conus ſphæræ congru- 


ant, quam alterutrius partes tranſponendo, 


1 unius applicando parti alterius, & 


Teſidui partem in uno parti remanentis in 
altero, & ſic perpetuo, donec exhauriatur 
negotium, & unius omnes partes tandem al- 


ter ius partibus evaſerint applicatæ, quam 
rem qui diſtinctius expoſitam cupit, adeat 


conſulo priùs infinuata Cayallerii loca. Ex 


his rem attentiũs experienti liquebit quaſli- 
Pet eſuſdem generis magnitudines ſibimet 
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invicem, hoc eſt, lineas lineis, ſuperficies ſu- 


perficiebus, ſolida ſolidis aliquo modo, hec 
eſt, vel totas ſimultanee, vel per partes 
(aut per indiviſibilia ſua) ſucceſſive, retento 
partium ſitu, vel eo nounihil laxato, ſaltem 
iis tranſpoſitis, fieri poſſe congruentes. 
Quaſlibet, inquam, congruere poſſe ſumend 

congruentiam laxius, pro coincidentia qua- 
vis etiam inadæquata; quomodo minor li- 
nea recta, majori lineæ rectæ ſuperimpoſita 
congruet ei, hoc eſt, ei toto, licèt non toti, 
coincidet. At vero ſtrictiùs accepta con- 


gruentia ſolis tribuitur æqualibus magnis, 


quæ eundem præcise locum occupant, & nec 
ejus terminos excedunt uſpiam, aut ab iis 
deficiunt, at juſte complent ipſum, & ipſo 
continentur. Et quidem in aptitudine vel 
poteſtate fic congruendi, quæ ſubinde prædi- 
tz ſunt magnitudines , nonnulli formalem 
conſtifuunt ipſivs zqualitatis rationem, & 
ipſam ex ea definiunt, equidem mea ſenten- 
tianon male. Ex antiquis magnus Apollo- 
nius in ea mente fuit, ut patet ex ea quam 
Proclus adducit & impugnat, demonſtratio- 


ne celebris pronunciati, quæ eidem æqualia. 


Quz demonſtratio ſci]. innititur huic æqua- 
litatis definitioni, T 7 duroy xa7t 300] 75- 
Try 4AAHAus Iod dy * & nuperD. Hobbius 
noſtras zqualia corpora definivit, qux eun- 
dem locum pollidere poſſunt ; Poteft autem 
(ait) corps aliquod locum voccupare eundem, 


quem aliud corpus occu pat, quamvis non ſint ejuſ- 


dem figure, ſs modo flexione & tranſpoſitione par- 
tium in tandem figuram redigi intelligatur. Quæ 
ab Hobbio tradita vehementer exagitat, & 
p<rquam acute refellere conatur ejus egre- 
| £1U$ 
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Lect. III. Mathematice. 
gius Hlenctes; at me judice, ne verum diſſi- 


mulem, haud penitiſſima cum efficacia. Ni- 
hilominus enim Apollonianz ſententiæ ani- 


mo propiùs accedo, & æqualitatem ex poſſi- 
bili congruentia commodiſſime puto defini- 


ri. Quamobrem ita {-ntiam, (quoniam id 
gb ſv videtur, & ad res noſtras aliquid faci- 
at) adjungam non nullas rationes, neg; gra- 
vabor hanc rem aliquando curatius exami- 
Bare. Id quod gradatim progrediendo 
fatagam. Et primo quidem cum ſubdubi- 
tari poſſit an ullam ex pediat æqualitatis de- 
finitionem aſſignare, minimeque neceſſari- 
um id exiſtimare videatur Ariſtoteles, d zzyv, 
propter æqualitatis ex ſe ſatis per ſpicuam 
notionem, & {ignihcatum nemini non abun- 
de perſpectum; (Ta 734, inquit Philoſo- 
phus, wn azuCaye i omwalve, dy n Joy, 
G ep v Th ⁰ E Ag Cayt Tl CHA EH, 1 
19% amy 10wy &piAcy 67 yvwney* hoc ell, 
Affectiones non aſſumit (id eſt, non explicite 
docet aut exponit) quid ſagniſicent, ut neque 
communia (id eſt, communium lententiarum 
vel axiomatum termini) quid (ignificent aßu- 
mit (aut explicat); ut quid /zoutficet æqualia 
equalibus ſubducere, quontam id manifeſtum eſt, 
& vulg ſatis exploratum. Cum, inquam, 
{ic ambigi poſſit an debeat æqualitas omnino 
definiri ego nihilominus rei Mathematicæ 
conducere reor, ut definiatur & explicetur 
diſtincte quid per eam veniat intelligen- 
dum. Nam quum æqualitas fit ejuſmodi 


ſymptoma, quod immediate ſenſum non in- 
currit, nec experientiæ ſubjacet, at ex re- 


rum inſtituta comparatione reſultat (abſque 


comparatione ſaltem a nobis non deprehen- 


E ditur) 
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Lectiones Leck. III. 


ditur) & cùm res diverſimodè poſſint inter ſe 
comparari, ideo requiri videtur, ut ex qua 
qualique comparatione, quando & quomodo 
reſultare concipiamus æqualitatem, per cet- 
tum aliquod argnmentum, in ſubitatum ge- 
T1197 , adnexum ſignum evidens & recipro- 
cum definitione expreſſum determinemus ; 


fic ut ejus inſt nobis diltintta notio, nec ulla 


poilit emergere dubitandi vel difſentiendi 
cauſa. Nos quidem immediatins & frequen- 
tiùs expolite ſenſihus (nam obiter illorum ni- 
hil moror ſententiam, qui xqualitatis, ſimi— 
litudinis, & ejuſmodi relationum ingenitas 
nobis a natura ſpecies arhitrantur; quando 
commentum ind, ut jam antea vidimus, 
haud fit neceſſarium, & minus idoneum {c1- 
entiis, nec ua, quod ego percipiam, præter 
NMetaphyſicas quaidam vocahulorum perple- 
Xitates & argutiolas, (olidi ratione ſubni— 


xum, res, inquam, immediatius ob'eQatr | 


ſenſthus)e qualibus conſtant prime indemon- 
ſtrahiles hypotheſes non opus elt, ut aliis, 
prxter . vulgo recepta ſna nomina, verbis 
explicentur, quoniam eaſdem omnino cunctis 
hominihus ſui ipſarum diftinctas idæas inge— 
runt inſculpuntque At ex primis iltis inter 
ſe comparatis vel utcunque reſultantes an- 
os conceptus ſecundarios, quo præcidatur 
omnis occaſio diſctepandi, ex ſcientiaram 
uſu videtur, primas iſtas e quibus oriuntur 
hy potheſes allegando, quam accurate deter- 
minare. Rigideque rem taxan:lo, in ſcien- 
tia qualibet e primis fundamentis extruen- 
da, fere nuvilum adhibere licet vocabulum 
non antea defnitum, aut ſaltem cui refpon- 
dentem In natura rem non poſſimus 25 
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Let. III. Mathematics. 


digito commonſtrare. Quod eo magis in 
hoc, quod pr manibus habemus,magnitucli- 
nis ſymptomate debet obtinere, que niam 
præcipuas fert partes, & fere ſemper inter- 
venit in omni materia, dilcurſuque Mathe— 
matico, adeoque multum referat ut unam 
omnes harum ſcientiarm ſtudioſi conſonam 
& communem ejus idæam, claram, diſtin— 
ctam, rationi conſentaneam haheant, nec ut 
eam confuse vel diſcorditer apprehendant. 
Quinimo quod jam quid fit xqualitas, in quo 
conſiſtat ejus formalis ratio, quomodo defi- 
niri debeat, ipſi jam quærimus & Gi{cepta- 
mus, argumento fit illam definiri debere. 
Addo, quod mihi ſaltem incumbat hoc ſuſti— 
nere, quoniam axiomata cuncta pro theore- 
matis habeo, quæ poſſunt, & debent, ſi res 
exigat, demonltrari ; idque præſertim ex 
definitionibus terminorum, e quibus con- 
ſtant; unde qu» veritas conltet iſtorum axi- 


. onatum : quæ eidem xqualia ſunt; ſi aqua- 


libus xqualia ſubtrahantur aut apponantur ; 
& conſimilium, innoteſcere debet, & in 
promptu haberi æqualitatis definitio. Ad- 
do propter hujuſce definitionis deſectum he- 
ri poſſe, quinimo ſortaſſe de facto contigiſſe 
(nonnullum in hujuſce ſcientiæ dedecus & 
detrimentum) ut in maxime tranquilla at- 
que pacitica Geometrix provincia contenti- 
ones & turbe viguerint, incaluerint ir, 
cla mores & convitia ſtrepuerint. Undenam 
enim quæ Clavium inter & Pelerarium, nec 


non inter alios Geometriæ flu ioſos atque 


peritos, de angulo contingentiæ, infenſis 
animis, & verbis contumeliæ non experti- 
bus, agitata lis exerſit, niſi quod æqualitatis 
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Lectiones Lett.Ill, 


& anguli definitiones non rite fuerint con- 
ſtitutæ; nec vocabulorum iſtorum amhigui- 
tas penitis eſt ſublata; rixas iſtas una forte 
vel altera commoda definitio facile ſelafler, 
decidifict, ſuſtulifſer. Expedit igitur defi- 
nitionem aliquam æqualitatis præſterni. 
Hoc teneatur imprimis. Porro, Secundo, 
quoniam, ut antehac ſæpe diximus, & no- 
bis habemus perſuaſiſſimum, unaquæque de- 
finitio peti debet ex aliqua ſuppoſitione 
poſſibili per ex pet ĩentiam maniteſte com- 
pertam; & cum ſi agnatas huic negotio 
quam attentè perluſtremus & excutiamus 
univerſas, nulla ſe præbitura fit opinor hac 
poſſibili magnitudinum congruentia commo- 
dior æqualitatis definitioni fundandæ hypo- 
theſis: ergo hanc amplecti decet & agnolce- 
re. Qudòd nulla commodior objiciat ſe, 


compluribus attendenti liquebit indiciis. 


Nam nulla frequentius obſervatur, & ſenſi- 
bus ex ponitur, oculis conſpicitur, manibus, 


attrectatur; nulla clarids intelligitur, aut 


poſſibilior exiſtimatur. Et quum de rerum 
æqualitate (vel inæqualitate) vertitur quæ- 


ſtio, ſemper ei dijudicandæ liti ad congruen- 
tiam accurritur & appellatur. Id quod ſig- 


num ſit ſatis evidens hanc æqualitatis notio- 
nem communibus hominum conceptibus ap- 
prime conſentire; quodque nil aliud intelli- 


gunt homines, quum duas magnitudines 


æquari dicunt, quam eas ſibimet applicatas 
inter ſe congruere, vel ejuſdem ſaltem ſpatii 
ca pacitatem adimplere. Quod & adhuc 
experimento mihi hene familiari dabo con- 
firmatum. Sæpe rogatus ſum a Geometriæ 
non admodum afſuetis quid fibi yelit, bl 
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Let. III. Mathematice. 


quid ſignificet illud de circuli tetragoniſmo 
famigeratum problema. Reſpogdere mihi 
fuit in promptu, figuram inquirt planam re- 
ctiline am quadrilateram rectangulam xqui- 
lateram, cujus area vel ſpatium lineari peri- 
metro incluſum, propoſito circulo (hoc elt, 
areæ planæ circulari peripheria cireumſcri- 
pt x) ſit acuratiſſime æqualis. At quid, in- 


ſtare iolebant, per æqualitatem iſtam intelli- 


gis? Quomodo enim ſpatium cirulare ro- 
tundum angulari ſpatio poſſit æquari; cùm 
illa congruere nequeant, & ſibimet adapta- 
ri? Cui dubitationi (ſatis equidem ſubin- 
dicanti hominum pleroſque nil aliud per 
Xqualitatem quam i pſiſſimam magnitudinum 
congruentiam intelligere vel denotare) tum 


emum facile ſatis iri factum comperio. ft 


dicam modo reperta dicta figura quadrilate- 
ra quaſi cerea foret (hoc elt, e materia molli 
penitũſque flexili conſtaret) partium qua- 
rundum inflectione, tranſpoſitione, vel com- 


preſſione quomodocunque circularem in figu- 


ram transformetur, circuloque tunc appoſita 


congruat exacte, figutas iſtas xquales eva- 


dere, peractümque fore quem tanto ſtudio 
indagamus tetragoniſmum. Huic reſponſo 
ſuam ad preconceptam notione de induſtria 
accommodato continenter acquieſcunt ; un- 
de latis liqueat homines per æqualitatem nil 
aliud intelligere vel ſignificare, præter poſſi- 
bilem congruentiam. Accedat huc tertio 
q2eſtionis hujus ut mihi videtur perempto- 
rium argum-ntum. ex eo ſymptomate, cui 


innituntur, a quo d:ducuntur, ad quod ulti- 


mo referuntur omnia circa magnitudinum 
zqualitatem theore nata (a quo proinde re- 
E E 2 liquæ 


Lectiones LeA.NM.. 


_ magnitudinum æqualium ceu falium 
affectiones derivantur) ex ejutmodi dico 
(ymptomate commodiflinie detinitur xqual:- 
tas. Atqui congruent.X innituntur, ab ca 
Jeducuntur, per cam demonſtrantur (imme- 
diate ſcilicet aut mediate) in eam demun 
Ultimo refolvuntur omnia circa magnituct— 
mum Fqualitatem demonſtrata. Per cam 
igitur commoitlune dehmatur xqualitas, 
Majori's in ilfthoc lyllogilmo propohtion:s 
veritas e definitions natura latis clucetelt,, 
cujus otheinatelt ut lymptoma quocidam pu 
marium exlubeat, ex qua, tanquam tormal 
caula, relque detiniti paſliones per legiti- 
mum dilgu; lum intcrantur, litur l magni- 


tudines rquales detimantur, qua nhimet in? 


Vicem pracisè conpurucre potiunt, & e lik 
e\piciolymptomate maghitudinum riyuali- 
um qua talum atteetiones demonttrari pol- 
kunt, lat conflabie ine Cenntionem iftum 
elle legitimam. Atqui res ito modo e ha 
(tA minor xque vera oft, Nun de facto 
unt bementtscaqcoque quioqui ut, 
pam alibi in Mathematics) enca rerum 
xqnalitatem demonttratur, ab ilto à vioma 
1 n coopruunt hunk rqualla, depeniiet, 
ut ahquatenus hujus lectionis mitio com- 
Mmonſtacum elt, & polthac fortalle latins 
oltendemus. od avoma proinde qui 
bo e412 litatis detinitione Poktum gceipt— 
unt, rcetülune lacere videntur, qulhus 4p; ax- 
ter memoratos Apollomum & Hobbit ). 0:7 
ehhmum accenſere poteto Borellinn ; n. 
Nquit is, % nomen aqualitarl nun ECT au 
I P dre f, Que fi i uno cOngruun: 
ent 1 idltty hae chen deſinitio, von Yo - 
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Lect III. Mauthewatice. 


nuncietum; hon gitur alter dierte putt 
hoc prontmciatum ah æqu alitatts definitto— 
ne quam efterendi moo; & potle conce |ic 
ipſum in definitionem tacile trantmatart. 
Quo innuit vero proper nomen xqualit.- 
[1s Prius impolftum. & vu, 80 LOCO peu i! 
axiomatis potuns our am definitions vice 
{ubire, non in co vito doctilluino prortus at- 
lentio Nampth revumquarimvis, fian- 
guli videlicet aut circult , rec pta nomina 
ſint, & communiter uta Data, tamen expect 
ita nomina definiri, àexcluenos nempe 
confuſes de rebus ilftts & vocabulis concep 
tus. Vulgus enim, ut im diserhio fertur, 
non diſtingnit, & iwas bepius (over, nomi— 
nibis ulftatis relpondentes admotin conku— 
{15 & inadvequatas; (etentiarum vero genus 
& ratio diſtinètos admo lum & alquaros 
cohceptus pohuſant ) ado ue vel capi 
ma nomina rerum, (lonhbus pracvinue non 


 obvertantiuny, & tw clairihuimas nras non 


imprimentunm) fCenhanun maine 
re debent, & vocabulorum tentheatus an 
vari contulone COMPULNL ALEC Zuanqgam 
n aliter receptum clt qualit is onen, 
quam ut defignet id. quod tho emmciato 


CN PDrinmitur, maynitnhnes nenpe quy dy 


cuntur xquales, inter fe cont rn, Cont! 


nettigitumillud axioms cetuntionem 2qualt. 
falls, etiam Vulearnbus tee bono consent 
nam. His adjiciatur quarto, qu c millam 
adverfari magis idongam comin poſſi 
2 ualitatis notions, neque POL Cam, has 
exclila ratione qui eint aur diltinele in— 
telligant, commode quant nterpretari. Ar- 


Zumento ſiat quas Hobbto {i gerit antage 


H 4 Nitta 


Lectiones Lect. III 3 


niſta ſuus alias duas ejus deſcriptiones, ut 
ipſe credit, magls appoſitas illa, quæ ex con- 
gruentia deſumitur. Hohbium hiſce toti- 
dem verbis ſcitatur; Anno, fant & ſemel di- 
xi poſſes, id alteri æquale ef quod tantun iim 
A atque ipſum : vel aqualis ſunt quorum ea- 
dem eff quantitas ;, vel þ neutra borum flaceat, 


 Jaltem altam definitionem inveniſſe? Ad que 


50 
Je. IV. 16 


verba licet a-lvertere primo,” quod veriſimi- 
le fit acutiſimum illum virum nullam exco- 
gitare potuiſſe definitionem accuratiorem 
illis, quas adducit, duabus (nec enim ſiquæ 
ſuccurr iſſent, illas omiſiſſet); atqui hæ dur, 
velnihil omnino ſignificare videntur. Aut 
in congruentiam recidere. Illam impri- 
mis (quæ ab Ariſtotele mutuo videri poteſt 
accepta, cujus eſt 172 wy 7 m9vy 5p) xqualia 
junt, quorum eadem elt quantitas non im- 
probo, ſed prone amplector, f per eam ſal- 


tem denotetur non actualis ſed poſſibilis 
identitas quantitatis (ut ſane debet intelligi, 


2 maniteſtx falſitatis convincatur ipſa 
enunclatio tribuens eandem rebus æqualibus, 
noc eſt, rebus actu diverſis, quantitatem). 
Sic, inquam, intellectam definitionem iſtam 
non reprehendo, fe interrogo quomodo 
pPoſiit eadm evadere duarum rerum quanti- 
taz aliter quam per congruentiam; niſi per 
applicationem, aio, vel mentalem penetrati- 
o2xm; aut ejuidem medii ſpatii interventu 
coin ĩdant, & quaſi coadunentur ſibimat in- 
vicem, aliquo modo ſuperiùs expoſito; ali- 
ter, inquam, quomodo poſſint quarum re- 
12m a fe revera diſtinctarum identificari 
quantitates, vix equidem | video vel capio. 
Quod alteram vero ſpectat definitionem, 10 


* 4 * 4 
— — — ä 8 o 2 2 - 
F - o_ 18 > EO APTN Ive 2 : HEM, ; E . , R. 
8 if KI 1 ; l = , bas * 2 - 
Fra * Y R "RY EX * N 3 % ao Lou 4 : 4 My RE Hats * , . — 

* G 5 „„ r „%% ᷣBu1 OWE OS. LOTS ²˙ wm . 3 ; 
EY: ' e 3 Sg r 44; ES Fen SH ASE 8 M 

2 2 Nn 3 IOW) vp. Gr oC r > " * 2 2 8 * 7 ee wy 
n 3-5 : 2 r * re „ . 2 2 9 F Wes * 

8 + xs TRE Tine i he en 8 A : 

EE En BA 20S N g + 


N 

: 4 
TT 3 
IS 
72 

B.. 

2 7 

1 61 

« it 

3 7 
LARS 
8. 

de 

" 2% „ 
Wd 

4. 

J 7 
2 
4 5 
AVE 
$3 


* 
I” 
3 
— a 
w & 
we 
7 3 
> 6 
Wy ä 
1 
7 
q $:; 
bo >: 
8 
a 1 
a 
= 
„ 
gs 
4 7 
5 
by vis 
* 
5 
7 
4 
* 
. 


1 —— 
; » 1 — — 1 
> 5 5 a 2 P 4 r * - 
3 IL Raf : rr ²˙ A SS R 7 W ; 
. N . 5. „ F $25 . 1 2 n *. 0 r 7 

n Ya Age IN SER: _ $*.4 VLIW IF: 3 1 eee 3 n 2 . 7 > ay 

">. "ey, 5 Pc bo: i 2 r . DO 5 * x VILE C7 . 
"IF A* 8 Seen. SEN ES. £2 per: IE 8 n CS N Ip * 1 _ > 4 Mn aa 3 

ee e e om 5 Wu. EE BUS a SO ae 

1 4 b- * WIE 4 1 — * * 


nl 
' , —_ 
3 
ws 

> 
+ 
1 
n 
We” 

8 

v5, 

0 4'4 
5 
2 
* . 

. % 
35 


Lect. III. Mat hematitæ. 


alter i æquale eſt, quod tantundem eſt atque 
jpſum, ei primo legem oppono DialeCticam 
ab Ariſtotele ſumma cum ratione prefcrip- 
tam; *Ae 5 d amidl 5”) ou yyoriC nm ot 
ery 70 A3% Fey a ut ON r W. 
, ANA Ho F TOOepowyy N YVOPILOTE 5H! 
Saved (iy)omn © wn Ne Tiiumuy Sp 
% W745 (hoc elt, Cum deſinitio tradatur 
rei declaranda causs, declaremus autem non ex 
quibuſvis (teme rs arretis) ſed ex prioribus & 
Niuifeſt ioribus; unde conſtat ilum, qui non & 
talibus deſinit, haud quaq uam definire) Hanc, 
inquam, juſtiſſimam legem objicio citatæ de- 
finitioni, quis enim non æquà ſaltem faci- 
litate concipiat quid fit æquale alteri, ac 


quid fit tantundem atq; ipſam ? At verd pe- 


nitits attendenti vocabulum tantundem nil 
forte comperietur aliud deſignare quam tan- 
tum idem, vel idem in quantitate, vel cuts 
eadem elt quantitas ; adeoque hæc defcrip- 
tio nullatenus a præcedente diftahit, & pari- 
ter relabetur in noſtram congruentiæ hy po- 
theſin, fi recte percipiatur & enuclestur; 
adeo noſtram ſententiam adverſarii, nec opi- 
nantes, dum evertete ſtudent, coguntur fia. 
bilire, ſucque ſatis ipſorum indicio produnt 
le vix, ut maxime velint, a noſtro cortceptu 
revera diſſidere. Prætereo denique qu d 
Euclides. æquales magnitudines expreſte 


Topre. V1.4 


perhibeatur definiviffe, quæ replent eundem 


locum; in libello de gravi & levi, mihi nun- 
quam viſo, ſed quem auctor mihi Ramus el 
alicubi proſtare. Cæterum major hufc cau- 
{x (major, inquam, naturæ cum congrrentiz 
tum Zqualitatis) lux affulgebit, ex ilorum, 
quæ tam a Proclo, tum a dicto ertditi:i:o 
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Lectiones Ledct. IV. 


viro producuntur in contrariam partem, ar. 


gumentorum, equidem haud diffiteor ſatis 
in ſpeciem validorum, diſcuſſione; a qua ta. 
men omnino, ne prolixior ſim, in præſens 
abltinebo. 


LECT: Iv. 


* Magnitudinum communioribus affecti. 
Lonibus & ſymptomatis obſervationi 
ſubjectis, & Mathematicas ingredientibus 
hypotheſes, noviſſimè ſe tractandam exhi- 
buit congruentia, qua ſuppoſlita reſultare, & 

abea commo!le definiri magnitudinum æqua- 
litatem in præcedenti quadantenus aſtruxi- 
mus lections. Quam tamen doctrinam acri- 
ter & animose, invictis ut ipſi putant argu- 
mentis, impetunt Proclus, & Hobbii præcla- 


rus antagoniſtes in Elencho ſuo Geometriæ 
Hobbianæ. Sed an penitus dchellatum fit, 


& opinioni ſux parem, hoc eſt integram, 
ipſi victoriam reportarint, ſupereſt jam & 
nobis incumbit , objectorum eff caciam ad 
rationis trutinam exigendo penſitare. Id 
quod eo promptiùs aggredimur pertentare, 
quoniam ex hoc adverſantium ſententiarum 


atque diſcurſuum conflictu non ex igua rebus 
iſtis lux. Neutiquam aſpernandæ quædam 


veritatis ſcintillæ extundi poſſe videantur ; 
nec tamen omnibus extricandis captiunculis 
anxie deſudabo, fed quæ candide accepta 
rem propiùs attingere, vis aliquid in ſe mo- 
mentique gra vioris continere, videntur ar- 

gumenta 
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Lect. V. Mathematica. 73 


gumenta curatiùs excutiam; memor divini 

quod apud Ariſtotelem habetur præcepti; 
VALE 3X; MAAC dv An mot Te WAA De cœlo 
Xx 2 or TR Teh A wero Cit oy J. 10. 
AD , e T9 30 fraule xdladiua- 

{eo udy i Nor dy yulv i x IG 
, AN 6% af dV a #1) TOS Aro!” 

rs TEANSES Hive arms). Proponam igi- 

tur argumenta, non illa quidem delumbata, 

fed quoad potero nervoſiùs aſtricta. Pri- 

mo debet, obtendunt , æqualitatis eadem 
univoca ratio communis, & notio generalis 
allignari, pro rebus iis univerſis, quibus vere 
tribnitur, & juſte convenit æqualitas. At- 


qui non ſolis magnitudinibus (quibus nimi- 
rum peculiaris eſt iſta, pro qua nos certamus, 


congruentia) ſed quantis etiam omnibus ho- 

mogeneis, aptiſque natis inter ſe comparari 

(puta motibus, temporibus, velocitatibus, 

ponderihus, numer is) æquo jure, pari ratio- 

ne, ſimili loquendi proprietate tribui ſolet, 

& vere convenit æqualitas, etſi nulla ratione 

quadret aut congruat eis E£pvwms * (Ts 33 

ip 8 dy, X To GAO % 7 We, y 7 

ae, 8, 79 ZATION HOWH, 8, F engen 

£7 may i F avs ov ii. communiter 

omnibus quantis continuis atque diſcretis 

convenit aqualitas, ait Proclus. Et alter 

adverſarius ; Annon eadem eſt æqualitatis notio ꝑjencb. 

in kis omnibus, imo © in rebus aliis omnibus, p. 10. 

quotquot æqualitatis aut inæqualitatis ſunt capa- 

ces? Quo facit quòd quam circa æqualita- 

tem verſantur a xiomata, Geometricis ele- 

mentis præHrata, quantis indifferenter om- 

nibus accommodari ſolent, & jure poſlunt, 

unde vocantur & αο rod, OV woe 
| | A 
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ate) woeoromy danveuewy TETWy EXaSy, 
bIALK; Apa, J burn, Nοοε,j, ite- 
rum ait Proclus. +1que luFragium fert ipſe 
Philoſophus; On (inquit, exemplum 
afferens principii communis) amo F 49wp 
c p2105 Ye yay 199 Th Acamolieya Kory Mev 
&7 Ty\wy F my). Igitur a congruentia 
(ſolis quippe magnitudinibus propria, nec 
alits quantis competente, adeoque neuti- 
fk æqualitati coëxtensà, ſed multo ſtri- 

jorihus cancellis coarCtata) perperam de- 
ſumi aſſeritur æqualitatis ratio. Debet 
enim ex Logicæ juſtiſſimo præſcripto, defini- 
ta res attributo ſuo, per quod definitur, 
exactiſſimè coxquari; cum ea reciprocari & 
converti. Huic exceptioni primariæ, facis 
ut non nemini videatur preſse nos urgent, 
repono ſummatim primo, quod hic ſola ma- 
gnitudinum æqualitas proprie atque præci- 


pue definitur. Secundò, quod non injuria 


nc abs ratione ſola definiatur. Tertio, 
quod hæc definitio (e congruentia dico peti- 
ta definitio) ſuo modo, quantumque ſatis eſt, 
omnibus quantis adaptari poſit. Denique 
quarto, quod ex pediat, ſaltem liceat, majo- 
ris perſpicuitatis atque ſecuritatis causa, ut 
reliquorum quantorum æqualitates feorfim 
definiantur. Quibus diſtinctiùs ex poſitis, 


& ſuſficienter apud zquos rerum arbitros 


a pprobatis, ſatis opinor factum erit allatæ 
objectioni. Qaod primum punctum atti- 
net, in eo nulla verſatur controverſia; nam 
ſolas magnitudines congruentiæ præſertim 
ca paces eſſe non diffitentur adverſarii, quin 


obtendunt pot iùs, & in eo collocant vim ar- 


gumenti ſui; ſatiſque liquet ex fe, cum lo- 
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Lect. IV. Mathematice. 


cum implere, f patium occupare, contingere 
ſe mutuo, ſibimet applicari, ſe quodammodo 


penetrare, magnitudinibus proprium & pe- 


75 


culiare fit attributum. Ergo ſolis illis bæc 


definitio, ſiquidem definitio, proprie compe- 
tit & quadrat. Verum ſecundo, non inique 
dico magnitudinum æqualitatem per ſe ſo- 
lam proprie definiri. Nam cum illis pri- 


mario & proprie conveniant quantitas & 


quantitatem conſequentes, vel concomitan- 


tes affectiones (extenſio, terminatio, com- 


poſitio, diviſio, menſuratio, reliquæque) 


quidni primario conveniat illis æqualitas, & 
proinde ex reſpectu ad ipſas proprie defini- 
atur? Docet nos Philoſophus generis defi- 
nitionem præcipuæ ſpeciei pòs %, pri- 
mum & proprie convenire, reliquis ſecunda- 
rio, conſequenter & per ſimilitudinem; Ta 
71 UTapye Ty, A 8h d Col , & NU 
To de o , The) A b (Ratio rei 
convenit omnibus, at non todem pailo, ſed buic 
primo, iliu conſecutive) 2 0 4TFAWS opul, os 7 
AN} d toi cos iS, whlw 6 Tywmws. Simpli- 
Citer accepta definitio TW Tpw7o d\#},us 
proprie convenit; ergo reſpectu ejus defi- 
nitio condi debet. Annon autem alia quan- 
ta quævis ex reſpectu ad magnitudines tan- 


ta quanta ſunt nedum æſtimantur & digno- 


ſcuntur, ſed etiam dicuntur atque denomi- 
nantur ? Ipſa vocabula majoris & minoris, 
totius & partis, finiti & infiniti, continui, 
diſcreti, extenſi, contracti, ſymmetri, aſym- 
metri, reliquaque talia, quæ toties aliis 
aſcribuntur quantis, num aliunde quam A 
magnitudinibus originem trahunt, & ab iis 
ad alia ſecundariò transferuntur ? Nec ic 
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Leitiones Lect.IV. 


contingenter aut immerito, ſed neceſſitate 
quadam & ſumma cum ratione. Nam gra- 
dus certe quoſdam, u οο,t, & Nm goes, in- 
tenſiones & remiſſiones ſuas habent aliæ 


res. ex accidente Mathematicæ conſiderati- 


oni ſubjecta, at quæ nullo modo comprehen- 
dere vel exprimere poſſumus, niſi per mag- 
nitudinum af{quarum (quibus inſunt, in quas 
agunt, quas producunt, circa quas quomodo- 
cunque verſantur) inſtitutam collationem, 
& adhibendo vocabula mutuatitia de magni- 
tudinum attributis tranſducta. Ut inſte- 
mus, quomo71o pondus aliquod aut momen- 
tum rei gravitantis concipiatur, aut quare 
dicatur tantum, ita magnum aut parvum, 


niſi quatenus ineſt tanto cor pori, vel quod 


tantum corpus attollere, tantam magnitu. 


dinem valet ſuſtinere? Quomodo diviſibi- 


le, vel totum intelligatur, niſi corpus cui in- 


hæret, aut quod reſpicit partes haheat ſingu - 


las ejuſmo11 virtute præditas, illive poten- 
tiæ reſpondentes? Unde finiti titulum adi- 
piſcitur, niſi vel ex terminis illi ſubſtratæ 
magnitudinis, aut ſaltem ex finihus illius ea- 
tenus extenſi corporis, quod evehere potelt 
aut ſuſtentare? Commenſurabile pariter 
& incommenſurabile prædicetur ex eo, que d 
aut ſubjectum ſuum aut objectum, ſymme- 
triã vel aſymmetria verſus alias quibuſcum 
comparatur magnitudines, itidem pondere 
ſimiliter donatas, affecta comperiuntur. 
Sic & motus ex ſpatii quod permeatur ma- 
gnitudine tantus (longus, brevis; magnus, 
parvus; ſeu abſohite ſcu comparatè) è ſpatii 
Iimitibus eouſque protenſus, ibique termina- 


tus, ex ejus dimenſionibus menlurabilis, ex 


elus 
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Lea.IV. Mathematice. 


ejus compoſitione totus, e diviſibilitate par- 
tibilis habetur & dicitur. Haud abſimiliter 


(nam exempla nonnunquam undicunque 


conquiſita coacervo (plura certe quam quæ 
qilucidandæ rei propoſitæ requiſita cenſeam 
ipſe) libenter & data opera conſulens harum 
rerum minus aſſuetarum utilitati, ut nempe 
ua quoddam præparatorium univerſæ 
Matheſeds obiter & ſenſim inſtillem ipſis, ac 
profuturos aliquando conceptus aliud agens 
inſinuem) haud, inquam, aliter tempus ex 
ſpatii ab aliquo determinato mobili, Sole 
nempe vel Luna, peragrati magnitudine 
concipitur & appellatur z neque non termi- 
nos, extenſionem, ſymmetriam, aliaſque ſuas 
paſſiones ex illo, quem ad ejuſdem magnitu- 
dinem ohtinet, reſpectu mutuatur. Veloci- 
tas etiam ex ſpatii percurſi magnitudine 


(non quidem abſoluta, ſed comparata cum 


magnitudinis ſpatii ab alio determinato mo- 
bili, Sole vic elicet aut Luna tranſacti, hoc 
elt, ex magnitudine ſpatii tanto tempore 


peracti) taxatur; parilique ex relatione ad 


ſpatii magnitudinem limitari, componi, di- 
vidi, ad menſuram exigi; quomodocunque 
comparari ſolet, neque vix aliter poteſt æſti- 
mari. Numeri rero quod non alia ratione 
quam ut ſymbola magnitudines deſignantia 


quantitatis participes ſunt & proportionis, 
abundè jam antehac dictum & oſtenſum eſt 
nobis. Nec omnino ſolus, & author itatis 
omnimodæ ſuffragio deſtitutus hæc affirmo 
(quamvis non raro quas pertractandas ſuſci- 


pio quæſtiones, & materias diſtinctè quod 
ſciam explicuerit nemo, ſolamque quod ille 


dixit Libera pervacuum veſtigia ponere — 


nullo 
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nullo fere vie duce vel comite, qui moleſti 
per haſce ſalebras itineris txdium conſole- 
tur, quo magis condonandum fit, ſi nonnun- 
quam ceſpitare videar, aut impeditiùs pro 
cedere, ac) ſaltem in hac re principem babe. 
re videor aſti pulantem & pracinentem mihi 
Philoſophum, cujus hæc imprimis alicubi le 
guntur verba, noſtram | in rem ſatis luculen- 
ta; Ed 5 7 lurilleroy Ke.) Eu ny & &5 
1, 9. ur p26) © ovre 6 dd N er 
. 1 lie * Ne 35 0 de. 0 YE; 
w „ xivnols £57 Ag. dis q T virnen, 90 
e. den 8 if ipuons Toro o Xp6- 
v& ac £70 6299 <1 04" Te 3 dy g Tro 8 
V #2 I 1677 Tow To £910 *  TaV 3 Wes is 
Th LN "ET. ＋ Tg dend 585 TO ro. 
ioc 0 70 deb n & e nuyij ves +4) 70 
Cr & 70 v Ego 4 „0 7015 Sec 
a [49% of Ab £57 74 T0TEQOY 0 
Seco d To droavliy 44 de S TE/09 
eu 7 y * hoc eſt, explanatius aliquanto ; 
cum quit quid movetur ab alio termino ad ali- 
quem terminum promo veatur, & omnrs magnitu- 
do comiaua fit, mgnitudinem eatenus conſe qui- 
tur 18145, Ob wagt init quip pe continuita- 
tem continuus ett mtus, O propter motum t'mpas 
quo ue continuum ei. Nlantus enim extitit mo- 
tus, dantum quoqus e perperus videtur afflu- 
xlj/e, Pris atem & poſteries ſpatio primitus 
14 nt, ex diverſa partium ej us poſitione: cuùm- 
que m nitudini infer pertium ordo, motui quoque 
nece/Jarts inerit, an Jogice reſpondent? 1%. Quin 
eum in tempore reperitur prize © poſterius. qnz. 


temper obrum alterum a'tert conſequens e (quoac 


hujuſmodingmpe paſſiones & attributa). Ita 
fatis clare moths ac temporis continuitaten 
| frm") 
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adtum) non eo quod illud eſt quantum, etiam mo- 


Lect. IV. Mathematice. BED 
ſimul & quantitatem magnitudinis s- 
oy ſtatuit conſectarias & derivatas. Idem 


Th nave 6 pov © Ty 8, mou Y TEN Ky 18s 
draupe ra 3) ch wer 8 76 wy or 3) m 
Toy, 1 #yno1s e mm t Net TW ni” 
vn i 6 xp61& + hoc eſt, Magnitudinem ſe- 
Gatur mot us, motus vero tempus, quatenus hac 
quanta ſunt, & continua, & diviſibilia. Quia 
nam magnitudo tals eſt, ideo taliter affectus ef 
motus, {5 propter motum tempus. Ita Philoſo- 
phus in Phyſicis, ut vix potuerit ad rem no- 
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ſtram magls appoſite, vel pleniùs & liqui- | i 
diùs pronunciàſſe; niſi forte que tradit in 1 
Meta phyſicis etiam his expreſſiora ſint, ac N 
magis noſtram corroberent, illuitrentque 1 


ſententiam. Nam de motu & tempore ita 
proloquitur; Kat 38 νοονeα HY 4h), H 
cv N extra oipime , wy £1 N ν 13. 
ve n N 5 £70 HIVEURYOY, WAA" © E- 

A Tt 78 Toy 7 eee * n KIVHO1S TN; 

6 J N - mxvrhy* hoc eſt, Mbtus & 
tempus aliquo modo quanta dicuntur C continua, 
propterea quod illa, quorum affetiones ſunt (vel 
quibus accidunt) diuiſionis ſunt capacia. Intelli- 

go autem pro ſnb;eto ipſorum non ipſum mobile, 

ſed juxta quod movetur (hoc eſt, ſpatium tranſ- 


tweſt quantus, © fropter boc tempus; Ita no- 
bis ſuffragium ſuum & patrocinium præſtat 
Philoſophus. Æquum igitur eſt, quum alia 
quanta ſuam magnitudini quantitatem (jus 
ſaltem notitiam & comprehenſionem) ac 
quantitati connexas affectiones referant ac- 
ceptas, ut eorundem etiam æqualitas (hoc 
elt, quantitatis velut identitas & coalitio) 
| | F ex 
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Let ione, 


ex magnitudinis æqualitate cenſeatur;utque 
per ana logiam & ſecundario quanta ſunt, fic 
analogicam & tralatitiam quoque ſortiantur 
Xqualitatem. Id quod a veritate non ablu- 
dere rem ipſam immediatius & intimius ex- 
Ploranti, communemque ſenſum & conſen- 
ſum hominum conſulenti manifeſtiùs appare- 
bit. Nam v.g. ſi quem mor talium (ſeu Phi- 
loſophum. ſeu e vulgo quempiam) ſciſcite- 
tur aliquis quid intelligat, quum dicit æqua- 
ri duo tempora, nihil heittans, opinor, ſta- 
tim reſpondehit, intelligere ſe duo æqualia 
ſpatia ab eo:\em uniformiter lato mobili (ſal- 
tema diverſis xqua velocitate latis) peragi; 


Solem nempe ſuæ diuraz vel annuæ revolu- 


tionis æquales partes abſolviſſe. Si quid 
ſignificet per duorum ponderum æqualita- 
tem; quod extrema, dicet, vis hujus magni- 
tudinem aliquam elevare vel ſuſtinere queat 
æqualem (ejuſdem ſpeciei) magnitudini, 
quam extrema vis alterius elevare poterit 
aut ſuſtinere; nec aliter de motuum ac ve- 
locitatum, & aliorum, quzcunque ſunt , 
quantorum æqualitate conſulti ſtatuent, ali- 
quam ſemper magnitudinem quarundam 
æqualitatem allegando, cujus reſpectu dicta 
quanta conſtiruantur ac denominantur æqua- 
lia. Scilicet a magnitutinis æqualitate re- 
liquorum æqualitate n vix mente quiſquam 
ſecernere poteſt, aut penitus abſtrahere; 
vix 114 ſeclusa quod ſint zqualia deprehen- 
dere vel agnoſcere ; quomodo (int xqualia 
mente cogitare, vel verbis exprimere ; quid 
ipſa denuo fit æqualitas diſtinctè concipere 
valent. Illam igitur cum alia quævis æqua- 
litas intime connotet & inyolrat ut natura 
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. * | Lect. IV. Mathematics. 


0 9 priorem & ſibi præſtratam, conititutivam, & 
ir drfinitivam ſui; non igitur niſi mints prin- 
v. x cipaliter & ſecun/ario, dependenter & con- 
1 | © ſecutive, derivati ve & per participationem, 
n- Rx e aut v dbyZAO AY > æqualia ſunt 
alia quanta. Unde quo de reliquorum æqua- 
j. tate clarior apprebenſio fit, & certius flat 
-. judicium, magnitudinum æqualitas quid ſig- 
- nificet, in quo confilfat, præcognoſci, qiſtin- 
\. 7 aeque comprehendi, aceoque jure merito 
2 | 3 per ſe priùs defmiri debet. Id quod ſecundò 
|. ſiuſcepimus ex plicandum & oſtendendum. 
1 Verim porro, tertiò, quantis etiam aliis 


quibuſcunque quodammodo convenit ? p- 
"> eorrs noſtra, prout inquam (uti jam ante ſa- 
2 tis declaratum) aliquo modo termigantur, 
extenduntur, componuntur, dividuntur, 
menſurantur, alias magnitudinum affectio- 
nos admittunt, ſuo modo, fic & aliquo modo 
congruentiam vendicant ſibi (mediante præ- 


ſertim magnitudinum quibus inſunt, quas 
reſpiciunt congruentia) concipiatur enim, 
exempli cans, duabus in rectis lineis, vel in 
duabus æqualium circulorum peripheriis 
2qua velocitate deferri mobilia duo puncta 
(vel alia quævis æqualia & ſimilia duo mo- 


> bilia) intelligatur etiam lineas iſtas aut pe- 


F 2 cans 


ripherias, utique congruentiæ capaces, ſibi- 
met applicari, fic ut dicta quoque puncta vel 
mo bilia ſibimet apponantur, adeoque ſibi 
congruunt tun ab initio, tum in progreſſu 
ſui mots (quod eveniet ob ſuppoſitam mo- 
> tfis æqualem celeritatem) inde congruenti- 
dus perpetuò mobilibus, & ipſorum orbitis 
coincidentibus, haud difficile concipitur ipſos 
motus #pegcoZem, uniri, coaleſcere, adeòque 
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Phyſ. IV. 
30. 


Lectionès 


currentium initia computentur, iſtique ter. 
mini ſibi concipiantur adponi, fic ut exinde 
(modo mox expoſito) duo motus ab lis au- 


ſpicantes congruant invicem , etiam ipſa 


tempora ſimul confluent, & in unum com- 
migrabunt. Neque ſi confingatur animo 
duorum annorum initia conjungi, difficile 
ſit ut parili tenore procedentes illi ſimul exi- 


ſtant, ſe quaſi penetrent, in unum cotant 


jmagipari. Quod perinde eſt ac ſi diceres, 
dug Zqualia tempora ſi ſimul incepiſſent, 
una deſiiſſent. Quinimo qua ratione tem- 
pus tempori quo ſammodo congruum revera 
fit, hinc quoque licebit judicare. Cum tem- 
pus ejuſdem nobiliſſimi conſtantiſſimique mo- 
bilis æquabili circulari motu ſæpiùs iterato 


menſuretur & determinetur optimè (ſicuti 


notat Ariſtoteles; H xuxaoqupie (inquit) y 


GUAN) WET d , 677 0 epifiuuds TauTHs | 


yrouwsr]©-) circulus autem iſte, perio- 
dico mobilis ejuſdem recurſu toties emenſus, 
ſemper unus idemque perſiſtat, hinc illo con- 


ciliante medianteque, motus & tempus (nec 


non motu um temporumgue partes ab eodem 
iſtius peri pheriæ puncto capientes exordi- 
um, & in idem punctum deſinentes) velut 
uniuntur & identificantur inter ſe, adeoque 
congruunt perfectiſſime. Quamobrem an- 
nus in ſe verti, redire menſes, inſtaurari ſe- 
cula, la pſas tempeſtatum vices atque N 

e 09 


Lect. IV. 9 
eandem quantitatem habere, ſeu ſibimet ad. 
æquari. Item ſi in curriculo corporis alicu- 
jus (puta Solis aut Terræ) cujus æquabili 
motu determinatur temporis quantitas, ad- 
ſumpta concipiantur duo puncta ceu termi. * 
ni, de quibus motuum, adeoque tempore, de. 
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Lect. V. Mathematice. 


dos reſtitui, eoſdem denique temporum cir- 
cuitus iterat9 obiri menle cenſetur, & ſer- 
mone teritur vulgi ( 306 yp5©- 4v70s <1) 
Jug x, Tempus ipſum videtur eſſe cy- 
clus quis (aut circulus) ob motum quo deter- 
minatur, circularem ſæpiùs repetitum, & in 
ſe quaſi replicatum, inquit Philoſophus : 
idemque rurſus in hanc mentem ; Qs ex- 
us.) #ivnorw #1) Thu evi, % wiey may 8, 
TAI, #Tw #\ Npovoy rdexs*), 310 Mevoy, I 


£47, in wd)omoapoy. Aſt opportunum non eſt 


de tempore plura nunc effundere. Veloci- 
tatum par eſt ratio, qu mediantibus itidem 
ſpatiorum ſimul decurſorum congruentiiis 
ipſz ſibi congruant, & conſequenter æquales 
oſtendantur. Quinetiam ft duo corpora 
gravia ejuſdem ſpeciei, puta duæ ſphæræ 
æquales aqueæ vel aeren, per mentalem 
iſtam antehac expoſitam penetrationem 
congruere ſupponantur, earem opera gra- 
vitates ſeu ponderoſitates, ipſarum coinci- 
dent & congruant, e2que ratione deprehen- 
dentur xquales. Quin & ipſis rationibus, 
ſeu proportionibus æqualibus, aliquo modo 
tribuatur congruentia, quatenus omnes co- 
incidunt & identificantur uni cuidam in nu- 
meris, lineis, aut aliis quant is ex poſitæ (que 
quidem expoſita ratio ſpatii quoddam inſtar 
habet, (reſpectu infinitarum quas repræſen- 
tet & exprimat rationum, illas omnes quaſi 
reci piens in ſe, & inter ſe coadunans). Nu- 
meri vero quatenus æquales, eatenus & con- 
gruentes eſſe poſſunt, per congruentiam ſci- 
licet ipſorum quantorum xqualium que re- 
præſentant ac denominant. Adeò cujuſque 
generis quanta ficut alias magnitudinum 
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Lectiones Let. V. 9 


proprietates, ita congruentiam recipiunt ſuq | 
modo, hoceſt, analogice, conſecutive, par- 


ticipative, propter magnitudinum, à quibus 
determinatur eorum quantitas, congruenti- 
am; & conſequenter æqualitatis a congru. 
entiæ ſuppoſitione reſultans definitio, ne qui. 
dem illis omnino diſconvenit, imo revera 
tantum illis, quantum æqualitas ipſa com- 
petit & aſlignatur merito. Sed ad quartum 


reſponſi ca put promoveo pedem; Quod ex- 


Mel, III. 2. 


pediat aut ad minimum liceat aliorum quan- 


torum æqualitates ſeorſim definiri vel ex- 
plicari ; ex xqualitate ſcilicet reſpectiva 
magnitudinum, quibus inſunt. aut circa quas 
modo quovis occupantur. Nam (ut prius 
infinuatum) corum quæ ſunt & dicuntur 
70% 4p, id ratio communis exigere videtur, 
ut gue primaria ſunt in ſuo genzre, adeoque 
gquaſi menſuræ reliquorum definiantur im- 
Primis per ſe, cum alia conſequenter ex re- 
latione, quem ad iſta priora ſortiuntur. pe- 
culiari declarentur. Ita nos iterum docet 
herum callentiſſinus & perſpicaciſſimus Phi- 
lolophus ; "Qs heriueyey inquit, moon's 
A447 u ν v7Ws amedbTtov apes 70 n 
e enden xn g . pd uc ſvo ana)! 
TE [LEY Ye TS EE EX HV dy TH u TOLD » TH 
5 4s] A AE; 290e) TUETE TPETEs * hoc 
lt, eorum quæ inæqualiter attribuuntur aut 
prz.icantur (ſeu PF 7435 i)) diſtinguendum 
eſt imprimis quotupliciter ſingu la dicuntur, 
tum explicandum eſt quo pacto referantur 
ad id quod in dicto genere (vel prædicamen- 
to) primum eſt; quædam enim quòd habe- 
ant ipſum, quædam quod cfficiant, quædam 


tur), 


fecundam alios hujuſmodi modos attribuen- 
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Lect. IV. Mathematice. 


tur). Ita cum xqualitas pluribus conveniat, 
magnitudini quidem original ter & præci- 
pue, reliquis quantis (motibus, temporibus, 
velocitatibus, potentiis motricibus) mints 
principaliter & ſecundario; primùm illius 
quæ magnitudinibus convenit æqualitatis 
conſtituenda ratio eſt, tum explicandum 
quomodo reliquorum quantorum æqualitates 
an ipſam referuntur ; e0que fit ut ſeparatim 
defigiuntur. Et velocitates quidem, e. g. 
æquales, ex Ariltotelis mente definiantur, a 
quibus eodem tempore (vel æqualibus tem- 
poribus) eadem vel zqualia ſpatia tranſmit- 


tantur ('Owd)e x85, inquit, 79 ty 19 τν 


100y winituvore Et, Ta & 19@ Xeow T8 
aurs wnh& wipers iow. Ecce ut 
æquè velocium definitionem ingrediatur 
ut ye O, ütque non illicitum nec £7po{5- 
yuoy cenſuerit Philoſophus, velocitatis æqua- 
litatem definice) pariter 2qualia tempora 
definiantur, in quibus æquabili motu latum 
cor pus aliquod notabile (tempori determi- 
nando ſcilicet aſſumptum, Sol puta vel Luna) 
æquales peragit ſui curriculi partes; & 
inxowa vocentur, que coexiſtunt iſtis 
æqualium ſpatiorum confectionibus. .Simi- 
liter zqualia pondera dicantur (abſolute lo- 


quor, & ſ-pofito ad Mechanicas applicatio- 


nes eorundem gravium momenta yariantes 


reſpeclu) reſpectu ſubjecti, quæ magnitudi- 


bus ſpecie iiſdem, & quantitate æqualibus 
inſunt; reſpectu objecti, vires motrices 
æqualium (ſimiliter poſitarum & quoad om. 
nes conditiones partium) magnitudinum ; 


vel quæ poſſunt eaſdem, aut xquales cjuſdem 


ſpeciei magnitudines ſublevare: & javCary, 
| F 4 er 
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Lectiones Lect. IV 
quz viribus ac potentiis prædita ſunt æqua- 


lIibus. (Quidam apud Ariftotelem veteres 
Philoſophi, ex ſuhjacente materia definie- 


moy, vel mx E Icy ovvicw Ty que ex æqua- 
libus principiis, aut æqualibus materiæ par- 
ticulis conſtant), Aquales denique numeri 
definiri poſſent, quæ reprzſentant magnitu- 
dines eodem modo diviſas (vel accuratius 
aliquovis ſimili modo). H iſce conſimilibũſ- 
que pactis nil obſtat, quin definiantur omni- 
um quantorum æqualitates, imo multum for- 
te proderit hoc ipſarum diſtinctæ compre- 


nenſioni. Neque deſunt exempla præſtan- 
tiſſimorum authorum, qui nedum hujuſmodi 


quandam præ ſe ferentium homonymiam, at 
major is perſpicuitatis causa quorundam eti- 
am ovyeyvaws dictorum quantorum æquali- 
tates ſeparatim definire non dubitarint, 
Nam Fuclides elemento undecimo, ſolidas 
de finivit æquales figuras, quæ ſimilibus planis 
multitu dine & magnitudine æqualibus conti- 
nentur. Et magnus Apollonius (initio ſexti 
Conicorum libri, nuper ex Arabico in Lati- 
num ſermonem [ſtransſuſi, & a præſtantiſſ. Bo- 
rello luce donati) æquales definivit coni - ſecti- 
ones, quæ ad inv icem ſibi mutud ſuperpoſitz 
congruunt. Ut reticeam Euclidem (id quod 
innui jam antehac) in libello de gravi & levi, 
xqualia magnitudine definiviſſe (formaliter 
& expreſse Juxta nos) que replent eun lem 


locum. Nec fere dubito quin gravium æqua- 


hum aliqua iſthic extet definitio, cui prælu- 
terit hæc de magnis æqualibus. Quinimo, 
quod affine eſt noltro nzgotio, Euclides par- 
tis definitionem tradidit aliam atque . 

N x ee 


Rn 
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V. Led. IV. Mathematice. 

ge magnitudinibus & numeris. Idemque 
2X quinto in elemento, ex uſu putavit magnitu- 

dinum analogiam ſeorſim definire (a , 
Hur M0 een ate) 2) ) numerorimque 
proportionalitatem aliter in elemento ſep- 
timo definire; unde neceſſitatem impoſuiſſe 
fi videtur, ſiquando de quantis aliis inſtitu- 
iſſet dicere, ipſorum quoque proportionaii- 
tatem ſingillatim definire, vel iſtam ſaltem 
de magnitudinum proportonalitate tradi- 
tam iis accommodare. Quare ſi peccatum 
eſt (quod pertendunt adverſarii) nomen 
idem, quatenus diverſis genere vel ſpecie re- 
bus attribuitur, aliter ac aliter definire, ejus 
admiſſi reos allegemus, quibuſcum errare 
non admodum pudeat nos, auctores perquam 
nobiles & eximios. Tandem (ut hujus ob- 
jectionis examini coronidem imponamus) 
plurimum haud diffiteor adducta valeret ra- 
tio, fi poſſit alia quæpiam bene commoda 
generalior æqualitatis notio aſſignari. Sed 
nulla ſuccurrit alia, ſaltem hac potior, hypo- 
theſi cuivis ad ſenſũs obſervationem, vel ad 
mentis captum evidentiùs exploratæ ſub- 
nixa. Tentavit quidem (ut adnotavimus 
in Lectione præcedente) duas memoratus 
egregius vir, nec alias, opinor, meliores po- 
tuit comminiſci, quæ tamen, ut oſtendimus, 
in noſtram hanc penitius excuſſæ recidunt, 
quòdque non aliter vel exdem, vel tantæ eæ- 
dem concipiantur eſſe diverſarum rerum 
quantitates, quam per congruentiam ali- 
qualem, ſeu propriam ſeu analogicam. Nam 
ut hoc unum adjiciam, nonnihil elucidandis 
& confit mandis tunc dictis; quantitatis 

identitas ſpecifica minime ſufficit æqualitati 

| con- 


0 Leitiones Lect. IV. 


eonſlĩtuendæ (tunc enim omnes circuli, cun. 
ctæ ſphrræ, quælihet figuræ ſimiles æqua. 
rentur ſibi mutuò) ſed ad hoc ĩdentitas quæ. 
dam numerica poſtulatur; non illa quidem 
actualis, at ſaltem poſlibilis, qualis optime 
(nec aliter opinor) per illam quæ ex con- 
gruentia emergit, quantorum coincidenti. 
am & coalitionem exhibetur. Hæc igitur 
notio, cum magnitudinibus (hoc elit, proprie 
& primariò quantis) eximiè quadret; & 
aliis quantis aliquo modo; cumque alia 
quanta per magnitudinis æqualitatem defini- 
ri poſſint & debeant ; & quando non alia 
poſſit excogitari convenientior ; his, in- 
quam, ex penſis h c non gravatim admitten- 
da videtur & approbanda, nequicquam ob- 
ſtante propoſito contrario diſcurſu. Hoc 
igitur argumento pracipuo, maximam ve- 
riſimilitud inis ſpeciem pre fe ferente de- 
fun9z, alterum buic ſuccenturians aggtłedia- 
mur, ut adverſarii conh unt, haud minus 
Achieum & invictum, {ed ut mihi videtur, 
enervius & puſillius multo. Ejuſdem (in- 
quiunt) laci poſſeſſio vel repletio xqualitati 
extranea & accidentatia eſt; nec minds 
æquales ſunt magnitudines, etſi non rodlide- 
ant eund:m locum, quam fi maxime poſſide- 
ant. Et figurz diſſimiles cundem locum oc- 
cupare nequeunt, niſi partium ſitus tranſ- 
mutetur. Cuid antem (aiunt) mot C locus, 
& rauſmautatio 4d æqualitatem ſpectant? P- 
ramis enim, etiam dum manet ppramis, non mi- 


nus ef æ qua is (ut ut non (emily) quam ubi tranſ 


format; atque dum alibi manet æualis ct 
(28 ut von ib iſem) von mins quam ubl in eun- 
der jecum movriur. Ergo non nagis ex reſpeclu 
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Lect. IV. Mathematicæ. 


ad locum (adſumpta partium quum opus eſt 
tranſpoſitione) debet æqualitas defintri, quan 
homo ex eo quod poſſit eſſe princeps Tranſylvaniæ 
(fic enim argumentum̃ ſuum et iam ſale con- 
diunt, ne forte putreſcat, aut minus ſa piat). 
Verum reſpondeo reſpectum ad ſpatium ab 
jpſo occupabile non eſſe magnitudini cuivis 
accidentarium aut extrinſecum, ſed ei ne- 
ceſſario, intimeque connexum; ſicut actui 
cuivis convenit intrinſeca ſibi connata 4415 
ad potentiam, cui reſpondet, quam complet. 
Non magis, inquam, magnitudinis nature 
convenit eſſentialiter, ut terminetur, exten- 
datur, componi poſſit aut dividj, vel ut alio 
quovis attributo gaudeat, quam ut tantam 
tale mque ſui capacitatem (tantum & tale 
ſpatium) adimpleat. Ex hujuſque BR 
tionis fonte multæ Mathematicis neceſſar iæ 
hy pothe ſes promanant, ut ex antehac oſten- 
ſis ſatis pateat. Porro, etſi magnitudini- 
bus, ceu talibus, non obtingat neceſſarin, de- 
finitum ut locum aut ſitum, hunc vel illum, 
poſſideant; tamen illis ut æqualibus neceſſa- 
rio convenit, ut eandem aliquo modo quan- 


titatem habere poſſint, & proinde ut locum 
eundem inſidere poſſint, tum quoniam ex 


eo quod eandem actu quantitatem habent, 
plane conſcquetur ipſas de facto ſpatium 
idem occupare ; tum quia nullo alio modo 
1 poteſt identitas iſta poſſibilis. Ad 


h#c, quod non contingenter æqualibus acci- 


dat magnis hzc ejuſdem ſpatii poſſidendi ca- 
pacitas, cx eœclariſſite liquet, quod rem 
ſerio per pendenti nil aliud de quibuſyis ma- 
gnitadinibus inter ſe quoad æqualitatem, 
aut quamvis proportionem, collatis "oven. 
| rant 
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Lectione- Lect. IV. 


ftrant Geometrz, quam illas congruere, ve. 
eundem locum occupare poſſe: quum, in. 


* 
_ 


quam, Euclides triplum conum æqualem 
oſtendit cylindro; cum Archimedes ſuperfi. 
ciem ſphæræ quadruplo maximo ejuſdem 
ſphæræ circulo demonſtrat adzquari, cumq; 
circulum æquiparari docet ſuo ipſius radio 
ducto in ſemiperipheriam, eò res recidit (ip- 
ſam ſcilicet altius e primis principiis repe- 
tenti) & nihil evincunt aliud ipſorum ratio. 


cinia, quam iſtas tales magnitudines ſihi 
congruentes eſſe poſſe. Siquidem ipſorum 


demonſtrationes pendent e primis elemen- 


tis, nominatim ex quarta & octava primi 


elementi, ubi demonſtratur triangulorum 
æqualitas, ex eo quod poſſint congruere, 
Ergo fi poſſe locum eundem occupare fit 
quid accidentarium magnitudinibus iftis, ni- 
hil neceſſarium demonltrirunt Geometriæ 


principes; id quod horri:iule ſonat auribus 


Math: maticis. Præterea, occupatio loci 


non mags eſt aliena, non minus eſt intr inſecè 


conjuncta cum magnitudine , quam motus, 
ſeu mutatio loci; utque magnitudines ubi- 
cunque poſitæ concipiuntur æquales, ita figu- 
rx utcunque quieſcentes ac innotæ, ſuam 
eandem naturam obtinent atque ſervant. 
Nikilominus omnes Geometræ non dubitant 
figuras quaſvis a motu quocunque, quo nimi- 
rum facile poſſint progenerari, definire. Ut 
Euclides ſphæram ex revolutione ſemicir- 
culi circa diametrum, cylindrum ex paralle- 
logrammi circa latus, conum ex trianguli 
circa crus rotatu; Apollonius universe co- 
nicam ſuperſiciem ex rectæ line x circularem 
peripheriam circumeuntis tranſitu; Archi- 
medes 
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Lect. IV. Mathematice. 


vel 1 medes conoidza ac ſphzroidza ex conica- 
in. rum ſectionum portionibus planis circa dia- 
em metrum volutatis: & nemo non Geometra- 


fi. rum ſimili modo magnitudines quaſlibet (li- 
em ness, ſuperficies, ſolida) e motibus circulari- 


q; bns, rectis, parallelis, mixtis utcunque pro 
lio ſio arbitratu fas eſſe ducit definite. * 
p- quidem definitiones nedum legitimæ, ſed 
. = omnium optimæ ſunt : nec enim ſolummo- 
o. do definite magnitudinis naturam expli— 
ji cant, ſed poſſfibilem ejus exiſtentiam corn- 
m monſtrant, conſtructioniſq; modum evidenter 


- indigitant, non modo qualis fit deſcribunt, 
ni at quod talis eſſe poſſit experimento pro- 
; bant, & quo pacto talis evaſerit, extra dubi- 

. | * tationis aleam conſtituunt. Et par eſt ra- 
tio, ſimilis virtus hujus noſtræ ex congruen- 
tia deſumptz definitionis; non enim ſolum 
exponit quod ſit æqualitas magnitudinum, 

at quod æquales dari poſſint, indicat lucu- 
lente qui ratione fiant, dignoſcantur, explo- 

rentur zquales magnitudines edocet. mani- 

feſte modo ſcilicet qui frequentiſſimo paſſim 

in uſu eſt, & nuſquam non æqualitati diſcer- 

nendæ dijudicandæque ſolet adhiberi. Ita- 
que nemini diſplicere debet hæc definitio, 

cui definitionum indoles perſpecta eſt , & 

quomodo ſemper ex aliqua poſſibili ſup poſi- 

tione reſultent ipſ#, probe ac prudenter ani- 

madvertit. Superſunt multa, quæ cogità- 

ram attingere, ſed levioris momenti, quo- 

Tumque facile poſſit e dictis & inſinuatis ſolu- 

"* tioperſpicideducique; ut & a vobis ſupple- 
Ii poſſunt, quæ congruentiam & æqualita- 
tem ſpectant reliqua. Et alioquin me, pari- 
deer ac vos, impensè tædet hujus in re tenui 
. ie- 
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1. 


Here. 
te. Proxima Lectione me conferam alio; 


Lectione 


onis. Neque nonne fas eſſet à tanto ſubli. 
mior ibus, quæ vos monent, ratiociniis deti- 
Igitur, optimi Auditores, jam vale- 


& magnitudinum præcipua fymptomata pro- 
portionem ac analegiam ad partes vocabo, 


1 —_ — SC b „ 2 i Moth. 1 i. Mit. Mt. D a. ts. —_— —_— r 


LEST . 
E Magnitudinam attributis & ſymptoma- 


tis, quæ Mathematicis ſubjacent hypo- 
theſibus, ultimum tractavi congruentiam; 
& ex ea rectiſſimè deſumi notionem æquali- 
tatis effuse diffcrtavi. Res jam poſcere vi- 
detur ut alio tranſeam; verùm quz mea eſt 
infelicitas, materiam iſtam dimittere ne- 


queo, priuſquam e dictis conſectariam unam 


Aut alteram annotatiunculam; ad nttertorem 


propoſtti declarationem ac uſum ſpectantes, 
adjunxero. E traditis igitur ac diſputatis 
detegatur impr imis notahilis error Procli, 
& plerorumque, qui poſt eum in octavum 
element! primt pronunciatum commentati 
ſunt, interpretum. Axioma fic exprimi- 
tur; Quzfibi mutuò congruant, ea inter ſe 
ſunt æqualia: hoc negat Prochus univerſali - 
ter converſum valere; (Tu (inquit, hoc 
eſt, æquales magnitudines congrueret) n 
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Ton omnibus verè convenir, at ſolis ejuſdemtpe» 


ciet, vel perfectiſimè fpritthus magie). Eique 
pofirems uccinens Borelfns ; - Converſum mw 
| 7 


Leck. V. 


jejunaqnue tam enormiter profuſæ diſputati - 
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(ait) udd ſeilicer ea que aqualiz ſunt, invi- 


cem ſibi congruant, non in omnibus ver um eſt, fed 
in in qua ſpecie ſimilia ſunt, ut lines reita inter 
ſe. & circumferentia aqualium circulorum, nt 
Proclus animadvertit. Verùm hæc exceptio 


, XZ diligentids inſpecta, nedum non eſt neceſſa- 
ria, ſed (id quod mirum videatar tot per- 
ſpicaces viros effugiſſe) plane falſa comperi- 
= etur. Nam per congruentiam intelligunt 
ilthic vel actualem aut potentialem congru- 
entiam. Utrolibet accipiatur modo, veri- 
tati diſcrepabunt ab 1is enunciata. Si de 
a ctvali capiunt, evidentiſſimæ falſitatis con- 
vincuntur, ex eo quod non omnes æquales 
= reciz, nec æqualium circulorum peripher ĩæ,. 
nec æquales utcurque magnitudities vel f- 
millimæ, actu congruant, at loco ſæpè dis- 
junctiſimæ ſint; quantum ſcilicet ab Arti- 
"> cocirculo diſtat circulus Antarcticus ei, fits 
cContrarius, ac ſpecie perſimilis & magnitu- 
dine prorſus æqualis: ſi de potent iali, patet 
= ex oſtenſis & non oſtendendis etiam fals> 
gd tffirmari, quod æquales aliquæ magnitudi- 
nes non congruant. Nam contra vec iſſi- 
mum eſt, omnia magna æqualia, quantumvis 
ſpecie diverſa, vel diſſimilia ftbi poſſe con- 
gruere. Verumquidem eſt ejuſdem ſpeciei 
magnitudines, & fi perfectiſſime tiles 
(ut nempe rectas lineas, æquali radio de- 
ſcriptos circulos, æquales angulos rectiline- 
os) peculiari quodam modo, retento nempe 
partium ordine, fituque neutiquam variato 
congruentiam actualem admittere; facilius 
etiam i pſarum poſſibilis congruentia depre- 
henditur, & ex ipſarum forſan definitione 
ſtatim inſertur; at non minds hoc vere con- 
venit 
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venit omnibus aliis æqualibus magnis, qu 
partibus ſuis quibuſdam trauſlocatis, & figu- 
ra ſua nonn ihil immutata poſſunt quam acu- 
ratiſſime fieri congruentes; hoc elt, uniuß 
partes (quæ a toto non differunt) alterius 
ipatium exactè poſfidebunt. Figuræ vero 
retentio nihil adjicit, ut nec ejus alteratio 
derogat æqualitati vel congruentiæ magni. 


tudinum; nec omnino facit 7pds 7 42.0/\, # 
ejus hic conſideratio; ut neque poſſibilz 


n 
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congruentiæ facilis vel difficilis comprehen- 
ſio: nam æque verum eſt, quod per mile 
diſcurſuum ambages legitime demonſtratur, 
ac quod intuitu primo perſpicitur, ant uni. 
co conleitim elicitur ſyllogiſmo. Euclides 
lane datz rectilineæ figuræ cujuſvis, cum 
aliquodeterminato quadrato, cujuſvis ſolidy = 
figurz planis ſuperficiehus contentz cum ali. 
quo certo cubo congruentiam demonſtrarit 


(aut, quatenus hoc poitremum fieri potuit, 
attentavit) id eſt, ipſas dimetiendi modum 
edocuit aut inveſtigavit: Archimedes ultra 


. „ 2 rere 


1 


progreſſus cireulos & ſectores circular, 
nec non ſuperficies cur vas, conicas, cylindri- 
cas ſpharicas comparavit, & alias cum alis 

congruere, per clariſſimas conſequentias de. 
monltravit. Cum, inquam, e. g. demonſtra- 


vit Archimedes circulum #quari rectangub 
triangulo, cujus baſis radio circuli, ca thetus 
per i pheriæ exæquetur (vel quod eodem re- 
cidet, quadrato cuſus latus eſt media propor- 
tionalis inter radium & ſemiperipheriam 


= ww 


circuli) nilille, ſiquis propitis attendat, aliud 8 


quicquam quam aream circuli ceu polygoni 
regularis indefinite multa Jatera habentis, 
in tot dividi poſſe minutiſſima triangula, 

e que 


+» WW % * * 


A e Unde con gs beate alen imede 

cixculi cum triangulo | bi quantuarvis difſi- 
ili) congruentiam demonſtravit. Item chm 
aþ eodem coniga ſuperkicies Equalis oltendt- 
tur areZ circulizeujus radius proportione me- 
guns eſt inter conilatus & ſemidiametrum ba- 
is, nil oſtendit aliud(ut plane liquebit ad pri- 
am demonſtrationis eriginem recurrenti 
quam ſupeth jem iltam velut ex infinitis ex- 
iguis triangulis conſiſtere, quæ ſingula con · 
ruunt tot ngulis triangulis dictum circu- 
Fin componentibus. Ia congruentie nihil 
qbſtat urarum diſſimilitudo; verium ſeu 
fimiles five  dillimiles.ſarit, modo wp Son. 
ſemper, poteruat , ſ{mper poſſe debebunt 
congruere. Igitur octa vum Axioma vel nullo 
e ur valet aut univerſaliter con- 
Lz nullo mo do, ſi quæ iſthic habetur 


cogent 12951 77 Aude congruenti- 
am; univer de potentiali taritum atci- 


Pit 5. quali Aiceretur, Que- congruere 
wo 


at, æqualla ſunt ; & converse. Quo 

potidr ratio ſuadet ut intelligatùr. 

Eteni 125 utiliſſimum illud pronunsia- 
kun be exponi, ut valeat omnunode CON» 


ue magnitudinis efſentiatem pal 
contineat, qavam ut We RS olummo - 
do we pry gold Nam actu 11 1 go 
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fui, quamvis|nonnulla ſubticee, Noto ſe- 
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acts ſemper antegreſſam arguat potenti- 
am) congruentia potentialis innoteſcat, 
quæ nempe ſola cum æqualitate cohæret in- 
time, cümque ea perpetuò reciprocatur. 
Sicut enim magnitudini non actu dividi, feq4 
eſſe diviſibilem connatum cenſetur, & arctiſſi. 


8 an * 


me connexumz ifta vero divifibilitas ex actu. f: 


ali (utcunque fortuita vel arbitraria)diviſio. 
ne dignoſcitur ac arguitur ; ita quantis 
æqualibus, ut talibus, accidentaliter obvenit, 
ut congruant au, convenit autem infepara. 
biliter & perpetud ut poſſint congruere; 
Huic autem commonſtrandæ potentiæ deſer- 
viat actus iſte, proptereaque folet adhiberi. 
Igitur perperam Proclus, & alii plerique 


Procli veſtigiis inſiſtentes, explicant hoc 


'axioma, non ſatis animadverſo, quod actua- 


lem inter & poſſibilem congruentiam verſa- 


tur, diſcrimine, folamque qua minds hit at- 
tendenda fuerat reſpicientes actualem con- 
gruentiam. Unus ab hac erroris contagio- 
ne ſe conſervavit immunem optimus Clavi - 
us; quem immeritò propterea, reprebendit 
doctiſſimus ejus 64oguaCt Tacquetus ; Non 
res Clavia (inquit) hoc axioma convertit; 
faiſum eff enim ea que univerſem inter Je aqualin 
ſunt ſibi mutuo congruere, diſemiles enin magni- 
tudines poſſunt eſſe æquales, neque tamen congru- 
ent, quod ſi ſemiles & uot wah valebrt 
converſa. Ego vero potiùs Clavii ſingula- 
rem aut prudentiam aut yay demiror, 
qui communiter arreptum errorem feliciter 


evitavit, iftamque falſo fundamento ſubni- 


xam exceptionem prorſus omiſit, vereque 
licet haud plene, ſatiſque luculente pronun- 
ciatum illud expoſuit. Sed in hoc nimius 


cuudo, 
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undd, qudd ex æqualitatis hac præſtrata 
efinitione, quæ æqualitatem ſpectant, axio- 
mata poſſunt demonſtrari. Id quod ejus 
Jarguit convenientiam atque præſtantiam. 
pebent enim axiomata (ſicut admonitum 
"Feſt ſepiùs) ut theoremata quædam e rite con- 
itutis terminorum, quibus conſtant, defini- 
tionibus demonſtrari poſſe. Solem igitur 9 
iſtum, quem appellavit Ramus, in Mathema- 17 
ticis clariſſimum, Quæ eidem æquantur, ſi - 1 
j bimet æquantur mutuo, fic petita hinc de- 
monſtratione illuſtravit Apollonius : Sint 
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locum Z, etiam C; ex æqualitatis dehnitione 
| locum Z occu pare. Ergoutraque A 


; 

ciprocè ex zqualitati definitione A & C 
2 zquales erunt, Q, E, D. Huic autem defini- 
tioni objicit Proclus, quod innitatur aſſum- 
ptis duobus hujuſmodi pronunciatis, Quæ 
poſſident eundem locum ſunt æqualia; quæ 
eundem cum altero locum occupant, locum 
= ipa.poſlident eundem ; quorum utrumque 
propoſitã concluſione demonſtranda longs 
'Z afſerit obſcurius & conceſſu difficilius ; 
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Rat! 2 6 tir v y. Sed in magni Ge. 
etrx Yefenfionei breviter ref pendeo. | 
Prims, Hquidò falſum eſſe, qudd loci ſen 
atil, quart qtialitatisconf jderatio ſit b. I 
kurior, & ignotior nobis. Cm et ante ©" 
et eee 18 X valitas non wy quam ex ea 
t bclda Congruent db ue, "| 
ſdem Joci Þ off-ſſid ſupponi * ex eo 

7 lefiſü Poffbfte diſcef nat ; Alt gu. A 
Utas teck ſenſum non kewrit, at et 4 
5 tomhpatatione Tuppoſith reſultat ; | 1 
itzque chrtor elt congruentiæo notio qm 
Euler Et tim quit eundem locum 
#qtiatitur, fit commociiqſima defini. BY 
t 0 Ace (uti ſuffcienter aſtruxiſſe l. 
demur) efit ina ſimplicior ac evidentlor aun : i 
quavis quaffratem inclitdente propoſitions, 9 be 
Sia Ke page trianguli ſimplicior eſt & cla. * 
dis cirta triangulum theoremate. Is 
Second ; Maod alterum attinet ronufcia- E 
tum, Que eundem cum alters locum occu- 


Pant, eundem &c ipſa locum poſſident; ne. 2 bh 


o quicquam illo clarius eſſe poſſe; nedum ut lt © 
BO fit propoſita Hake El = 
eim ad fundum explorara; propoſitio Put. 1 12 
ſus identiea, nec ſpecie differens ab hac, Pe- | 
trüseſt Petrus; ad banc enim ducitur eus 
ſenſumnii im matando, tantüm vers per. 


e locus communis ipſorum B, A, 

eſt idem cum E loco 2 farum BC. 
Aut iſta Extegor' ca, Q m cum alte- b 
foTecum decu pant, Prog 515 poſſident eun-· 3 
tem, redig poll in! hanc ꝛ0 5 0 oy Enun- 4 
ciatichem bypotheri cem, 8i'A Srupet 2 lo- 
cit * 0 locum 2 ipftus B becupet, 
tum 


„ rea . 


— — —— 6à—ñg — — — 


* 


i: Lect. V. Muthemat{te. 
tum A &C ogcupabunt locum cundem Z. 
ui repetitur in conſequentę, quod in ante- 
cedente pongbatuf. Quxnam igitur, obſe- 

ero, poterit hac elle maniſe tiù vera propo- 
tio? non ia certe, Quæ eidem æqualia: 
XZ quam #qualitas quid fig, quid diſtinéfe figni- 


. propoſitionis veritas queat comprehendi. 
Sea adhuc $ertio, has modo dictum nugax & 
"FI futile W demonſt gtioni noſtrg 
. prdlerni, vel in ea adhiberi nego. Nog 
„ tantàm e £0 quod magnitudo ſuppanatur 

1 ascupate locum 2, inferimus gi, parem G 
& «© poſſe locum iſtum Z occupare: id quod im- 
mediatè conſeſtatur ex æqualitatis præmiſſa 

. aeſinitione. Nec aliud ab eo principium 
adhibemus. Attendat quilibet: Nequic- 

„, quam 2 ficulneis telis Proclus A pollonii 

, demonſtrationem impugnat; quòd vero 
2X graviter cancludit, IIa Ila CH d die- 
ee veg nic en d e fav 
e eng x mes 'O 20 '7ols gane, Tug 
ae et apo ge! » Hef rp Thy aps d 
a hAnTHay, A EA F Thy seg ſeray 
3 (x2gſerny lege potids) lu #20 oy is d 

iv ee g DA (hoc Eft, Omnia axioms- 
Ats, velut inmodiata, ſuò que luce clara tradi de- 
ke bent. 4 ſeipſis manifeſts fidemque promerentia. 
Nan qui rebus cvidentiſſimis demonſimtionem ap- 
plicat, non ipſaru m corftabilit veritatem, ſed evi- 
. (estiam imminuis, qu um in preconceptis abſque 
A dottring fits 72 Cuj ſęntentiæ, 


bens ſubſcribo, nec opus eſſe fateor, ut tam 
facileg aſſenſum impetrantes notitiæ ſcru- 


4 puloſſus examinentur. At quo demonſtrati- 
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gued ad vulgarem praxin attinet, ipſe lu- 
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160 Leftiones Let. V. I 
onis ingenium, ſcientiæ natura, principio: m 
rum differentia, magis declarentur ; quod 2 
extremus rigor etiam axiomatum exigat 
probationem , quod ea revera poſſint de. 
monſtrar i, quod definitiones bene conſtitug 
ſint, iiſque demonſtrandis inſerviant, non in- 
utile cenſeo prolatis nonnunquam experi- 
mentis edocere. Neque qui proinde vel _* 
hiſce de cauſis, vel ingenium exercitandi 
Zratia tale quid attentaverit, furoris illum 
aut falths merito putem arceſſendum, quo- 
rum tamen eapropter Apollonium ipſun, 
immenſæ ſubtilitatis, & conſummatiſſimæ in 
Mathematicis eruditionis virum, inſimulare, 
non dubitat ce recentioribus nonnemo ſever - 
or Ariſtarchus, utinam ipſe vitiis iiſdem non 
propior. Utcunque tanti viri fretus exem- *? 
plo non verebor ipſe, duo que dicto primo * 
proxime ſuccedunt axiomata protinus e di 
Ciis oſtendere. Secundum axioma taliter ſe $ 
habet; Si equalibus æqualia adjiciantur, - 
compoſita (vel tota) ſunt æqualia. Quod ita © 
demonſtro: Sint æquales duz magnitudines 
A, B; quæ propterea ex æqualitatis defini. 
tione congruere poterunt, & eundem locum 
occupare. Occupent igitur locum X; ad- 
jiciatur ipſi A magnitudo C, cujus locus ſit 
Y. Ergò compoſitæ A C locus eſt X-}-Y. 
Adjiciatur etiam ĩpſi B magnitudo D æqualis 
adjectæ priori C; unde itidem ex æqualita- 
tis definitione D poterit occupare locum X: 
adeoque B- D occupare poterit Mum com- 
poſitùm X; eundem nempe quem AC 
potuit occupare. Ergo ex æqualitatis defi- 
nitione B--D æquabitur ipfi KC. QE. D. 
Simili diſcurſu demonſtretur axioma proxi- 
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. V. Lect. V. Mahenatice. 


ipio. 9 me ſubſequens; Si ab æqualibus auferantur | 


quo! æqualia, reſidua erunt æqualia. Sint enim 
tigat rurſus æquales duæ magnitudines A,B ; qua- 
t de. rum proinde communis eſſe poterit locus X. 
tntz His auferantur æquales C, D, quarum etiam 


nin. communis eſto locus Y. Ergo reſiduus locus 


ber. X—Y communis eſſe poterit locus utrique 
vel reſidux magnitudini AC & B- D. Ergo 
reſiduæ A- C & B—D æquantur. Quod 
E. D. Nec diſſimili ratione quævis ad ab- 
ſtractam æqualitatem pertinentia theorema- 
ta (vel axiomata) dictæ definitionis ſubſidio 
demonſtrentur, quod ejus oſtendit præſtan- 
tiam atque commoditatem, Sed hanc ob- 
ſeryvationem miſſam faciens ſubnoto tertio 
 Quod ex dictis facile perſpiciatur quid ſit 
inzquale, quid majus, quid minus altero. 


oppoſitum zquale, vetimmediatius ex rela- 
tione ad fpatium utcunque poterit explica- 
ri. Reſpiciendo ſpatium ad inæquale dice- 
tur, quod alteri ſemper & neceflario diſcon- 
gruenserit, hoc eſt , quod alteri quomo- 


ceſſive, ſeu per mentalem penetrationem, 
ſeu retento partium ſitu, ſeu ipſarum ordine 
perturbato, quolibet ex modis ſuperius ex · 
poſitis) nullo pacto coincidet exact, ſed aut 
excedet ipſum, vel ab eo deficiet. Conſe- 


, _ Majus erit, quod alteri fic appoſitum vel 
m. applicatum, excedet ipſum, hoc eſt, totum 
Cc  Aalterius ſpatium occupabit, & aliquid inſu- 
. per ulterioris ſpatii; vel cujus pars alteri 
D.  Ffoticongruet, ſeu totum alterius ſpatium re- 
ti- plebit; Minus, quod alteri appoſitum defi- 
ne 5 6 4 ciet 


Horum nempe quidvis vix ex reſpectu ad 


docunque applicatum (ſeu fimul , ſeu ſuc- 


quenter ex duabus inæqualis ſpeciebus, id 
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ciet ab ipſo, vel alterins parti coincidet ; | 1 


non nift partem occupabit ſpatii, quad ab aj- 


tero poſſidetur. Habito autem ad æquale 


reſpectu, dicetur inæquale, quod alterum 
vel alteri quale continet in fe, & aliquid in- 
ſuper, vel continetur in alters (vel in aliquo 


uod alteri æquatur) ſic ut aliquid pr æterea 
uperſit. Majus nempe, quod continetalte. 


rum, aut alteri æquale, nec non aliud præ- 
terea: Minus, quod continetur in altero, vel 
in eo quod æquatur alteri, ſic ut adhuc ſuper- 
fit aliquid in altero. Vel cum D. Hobbio, 
non inconcinnè definiatur Major magnitudo 


magnitudine (corpus cor pore dicit ille, ſed _ 


univerſaliùs eferri præſtat) quando pars il 


tias huic toti æqualis eſt: Minor autem, 


quando illa tota parti hujus æquatur; quan- 
quam for ſan in hiſce defluirionibus nonnihil 
d-ſ1derctur. Nam ohjici poteſt, quod non 
reſpondent eis magnitudinibus inæqualibus, 
qua rum una comprehendit alteram. Quoc 
facilè tamen excuſetur aut condonetur, quo- 
niam omnis magnitudo ſibi perfectiſſimq 
modo cenſeatur æqualis; & æqualitatem 


eminenter continet identitas, id quod paſſun 


in demonſtrationibus Geometrigis ſupponi- 
tur. Vel corrigantur, 8 ſuppleantur defi- 
nitiones iſtæ, hoe modo i pſas enunciando: 
Magnitudo magnitudine major eſt, quando 
0 illius huie toti æqualis eſt, aut eadem; 

inor verb, quando illa tota hnjus parti 
æqualis eſt, aut eadem. + Que defifiitiones 
(aut deſcriptiones) inæqualis, majoris, mino- 
ris, aliis quoque quantis (motibus. tempori- 
bus, velocitatibus, ponderibus, numeris) ana- 
lo ice fuoques modo quadabunt , ſicut de 
. 333 5 a- 


33 ES 
4 3 4 . 0 1 


Re 
3 
EE 
1 
1 WO 
_— 
= 
Tory 
7 4 * 


3 


Leck V. Mathomatice. 


æqualitate prolixiùs eſt declaratum. Uni: 
cum admonehg de inæqualitate dicta fie ac: 
cipienda eſſe, ſempex ut exceſſus & deſectus 
id quod abundat aut ſubeſt, penes aliguod 
homogeneum intelligatur. Nam. omning 


divert generis quanta quoad æqualitatem 


& inæqualitatem nequeunt inter ſe compar 


I proportione paſtmodum act: 


ris diſtinctius explicanda venient. Ego ves» 
rd nunquamne me tricis iſtis & abn. ogiis 
expediam? Semper in everrendis quiſqui- 
lis tempus prodigam ? In tam opima meſſe, 
tam ubere vindemia, tanta graviſſimarum 


diſquiſitionum copia, quid fparſas hinc inde 


ſpicas lego, neglectos racemos inquiro, di- 
lapfa grana, deciduas uvas colligg? Cum 
grandium & arduarum rerum in Mather» 
ticis tam varia, tam jucunda, tam certa ſup- 
petat venatio, quare leyiculas ego minutu- 
laſque quæſtiones, ceu muſcas, fiylo proſe» 
quor & confodio? Solennia ſcilicet devita, 
lerid nugor, graviter ineptio, minima quæ- 
que ſtudiose conquirens, faſtidiosè re petens 
& inculcans. Adee perpetim tot lopgin- 


qua diverticula, tot devias ambages conſe- 


tabor, & in tritos regiæ Azwpery Calles nun- 
quam remeabo? Num in hoc generalium 
materiarum atrio ſubdiali conſeneſcam, in 
ſcientiarum veſtibulo diverſabor #ternum, 
E#rebo ſemper in limine, Mathematum ofltia 
tantim pulſaho, nec in ipſorum unquam in- 
timas ædes, in adyta ſanctiora penetrabo? 
Pra ludam ſemper, & eminus velitabo, nun- 
quam cominus aggrediar, manum conſeram, 
ſtato prælio decernam? Quid qudd in illa, 
4uz nil niſi clarum & evidens, certum & ex- 
. SEL ploratum, 


Lefiones TLef.v. 
ploratum, pacatum & ſerenum pollicetur at. 
que jactat ſcientia, dubitationum nebulas 
offundo, lites & bella ſero, turbas ac tempe- 
ſtates excito; diſceptando denique liberins, 
& ad ſcrutinium pleraque revocando, Ma- 
thematum certitndini & evidentiæ (quz 4 
rixis tantopere & a tumultibus abhorrent) 
detrahere videor & derogare. Ita mihi ſo- 
leo, forſan & alii (ſaltem haud fine cauſa vel 


ſpecie julta poſſint) ex probare. Neque ta- 


men nihil eſt quod criminationibus iſtis di- 
mendis, excufandoque mihi contra poſſim 


ohtendere; camque tantum inſperatò nunc 
efffuxerit huic Lectioni deſtinati temporis, 


ut novam aliam materiam jam non invitus 
adoriri nequeam, indulgete precor (audito- 
res humaniſſimi) veniæ pauxillum & patien- 
tiæ veſtræ noſtras has affanias aliquatenus 
pro pugnanti, conſiliſque quod hactenus ini- 
verim mei ratiunculas exponenti. Quod 
iſtas rerum & quzſtionum minutias attinet 
repono, non ſemper eſſe parva quæ talia vi- 
dentur; cum ſtellæ perquam exiles, & Sol 
non ita magnus appareat ; unde veniat igi- 
tur, & quorſum tendat aſpeCtate rei ſpecies, 
antequam ejus dijudicetur magnitndo, per- 
noſcendum efſe. Tum quz mole parva 
ſunt, vi nonnunquam eximia donari; quæ- 


que nihil in ſe notabile continent, permag- 


nas ſubinde poſt ſe trahere conſequentias. 
Maximarum rerum origines fere ſemper 
parvas exiſtere; parvis e ſeminibus ingen- 
tiſſimas ſtirpes excreſcere, parvis è fontibus 
immenſos flavios intumeſcere, veritatis & 
erroris præcipuè feracem eſſe naturam, e 
paucis veri ſcintillis vaſtam undiquaque lu- 
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cem diffundi, e minima falſitatis radice co. 


12 in ſci Ny 
las paoioſam errorum ſegetem pullulare; in ſci- oy! 
* entiis præſertim, e tenuibus filis maxima re- 9 
* rum momenta ſuſpendi, nec ſine maximi di- 9 


ſpendii periculo minima contemni : ſicut 
t) 3 una rotula tranſpoſiti tota perit machina, | 
> veladuſimineptaredditur, venulàque ſub- i. 
inde diſrupta vel magnus perimitur ele phan- 0 
tus; ita nonnunquam unica, quæ gracilis vi- if 
1 deeri poſſit & ſterilis, notio male poſita, per- It 
peram intellecta, vaſtam confuſionem. ſpiſſam b 


* caliginem, multiplicem errandi cauſam, ex M 
1 foecunda conſequentiarum propagine, in 1 
f quamvis derivet ſcientia, Prudenter hoc(ipſe | 0 
aauoq; ſuæ acribologiæ, ſtrictæque quibuſdam 
in minutioribus diligentiz patrocinans) ob- 1 
3 ſervavit Ariſtoteles, verbis anĩmadverſione " 
* | © digniffimis, quz extant in De Ccelo I. 5. A 
; [5 Ka 70 wupdy (inquit) SD Id Anh 1 
„ eb vont 74%) p 8e fg dero 34% _ 
; einc tad yoo avai T1 qaiyn wel Ct 28 1 
ö S MSOv cnga q Te HS ay 100 | * 
1 Ma dNν]¹ = Tere d\ aimoy, 671 1 ep 1 
Pour fie: deco i wer * c T0 oy AN 1 
; purgey , ey Th e Hye) meuuihhes * [ 
T7 hoc eſt Latine, Medica quæpiam aberratio rece- yl: 
demibus à veritate, flatim immane quantum ad- 1 
| eugetur & multiplicatur. Ut fiquis magnitudi- yl 
f nem affirmet minimam dari; is certè minimum 0 
F iaducent, maxima ſubvertet Mathematicorum M 
1 decreta. Id autem exinde provenit, quad prin- i] 


cipium omne potefate ſua, quam abſoluta magni- bl 
tudine prævalentius eſt. Unde quod initio vide- 
tur exiguum, progress tandem per magnum eva- 
dit. Adeo periculoſum eſt Philoſophi judi- | 
cio minimorum curam poſthabere, quibus i 

non 9 
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non tantùm ſua gratia, ſed & ineſt non rary 
ſua quzdam utilitas non aſpernenda; his 
præſertim in ſcientiis, quæ ex kumilibus, & 
pene ridiculis initiis, ad incredibilem inopi- 
natd amplitudinem & excelſitatem enitun- 
tur. Non itaque mihi graviùs ſuccenſendum 
eſt, fi videar nonnunquam haud præcipui 


ponderis rebus quam par eſt curioſttis atten 


dere, prolixiùs immorari; quando nempe 


res ſuadet, ut putem ex 1is bene perceptis 


etiam gravioris momenti rebus aliquid lucis 
accedere, Quod autem ad 1llas, quas non 
infrequenter moveo controverſias, ex iis ne- 
mo fuſpicetur Mathematicarum quicquam 
ſcientiatum certitudini decedere; nam circa 
res illz verſantut a Mathematum fundamen- 
tis admodum remotas. Vix extimam Geo- 
metriæ cutem ſtringunt hz quæſ iones, ne- 
dum ut eius intima vifcera pertingant. 


Non ejus princi pia quatiunt hi arietes, non 


ratiocinia diruunt, aut omnino ſolicitant, 
Dum in ejus confiniis atque ſuhurbiis conten- 
tiones oriuntur & pugnæ, clamores & jur- 


gia perltre punt; intra muros, in ipla aero - 


Poli aſta pax, profundum habitat ſilentium; 
nihil iſthic auditur ee ² aut du: 
pd lov. Exempla deſumamus licet cùm ali- 
unde, tum ex nuperrimis quas agitavimus 
controverſiis. Diſceptatum eſt que fit æqua - 
litatis genuina notio, unde commodiſſime 
definiatur an demonſtrari poſſint, quæ cir- 
ca illam aſſumuntur axiomata: at num ve- 
ra ſint ita axiomata, nemo diſputat aut du- 
bitat; & proinde nemo collectis eorum ſub- 
fidio concluſionibus diſſentiet aut repugna : 
bit. De principiorum natura & numero, 
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Lect.v. Mathematice. 
deque modo ipforum notitiam conſequendi 
(num innata ſint, aut aliunde comparata, 
num ex induftione gener ali, vel ex obſer va: 
tione tantum fingulari dependeat) diſquiri- 
tur & diſputatur ; attamen ut ſirta te 
permaneat, extra dubitationis aleam colles 
cetur ipſorum veritas. Ambigitur & cons 
trovertitur an Euclides paralleliſmum com- 
mode definierit ex negatione concursũs rw 
ctarum infinite protractarum; at tales fark 
rectas, quæ fic nunquam conveniant, quzywe 


non ine ptè nominentur parallelæ, hactenus 


opinor inficiatus eſt nemo. An idem fee 
principii loco ſumpſerit duas rectas, quæ 
cum infiltente recta faciant internos ad eaſ- 
dem partes angulos minores duobus rectis, 
ah iſta parte fibimet occurſuras, ita negetut 


2 quibuſdam, ut tamen ipſius propoſitionis 
veritas a nemine vecetur in dubium. Ex 


num Euclides iſtam proportionalium affecti- 


onem bene ſelegerit, à qua definivit ipſa 


(cum bona Proſodiæ venia liceat M - 
NE) Geometræ cert ant, & adbuc ſub juice 
In et, ſalvà tamen cui nemo ſapiens non afti- 
pulatur iftius propofitionis, ſub theorematis 
forma traditx, veritate. Compl:ira pro- 


ferre poſſem exempla, quibus conſlet quas 


Mathematici verſant lites Mathematum cer- 


titudini vel evidentiz nihil officere, ſed ip - 


ſam potins inconcuſſam veritatem, inteme- 
ratamclaritatem arguere, quas nulli diſpu- 
tationum tumultus di moveant, nullæ diſcor- 


diarum uubes obtenebrent. Neque mira 
dum hoc, quum non de præcipuarum rerum 
veritate, fed de quarundam propoſitionum 


ordine; non defeientiz certitudine, ſed de 
e ſciendi 


De Calo 
bie 


Lectiones Lect V. 
ſciendi methodo modoque , de quibuſdam 


tantum exterioribus litigetur Philoſophicis 


potiùs quam Mathematicis; quz quidem non 
parùm interſit ſcire, quæque diſtinctam, 
plenam, & accuratam ad comprehenſionem 


rerum in Mathematicis pertractatarum non- 


nĩhil conducant, at cum Geometriæ princi- 


piis comparata (principiis iſtis, quorum dum 


 incolumis perſiſtit veritas, nullum Matheſi 


CPE NR, \ * 


gravius incommodum accedere poterit, nulla 
Geometrica concluſio ruet) cum his, inquam, 
collata, parva vel nulla reputari poſſint iſta, 
de quibus digladiamur; adeo verum eſt 
& hic, SP | 
A Alinimas rerum diſcordia vexat, 
Pacem ſumma tenent —— 

Nec igitur mihi magnopere vitio vertenda 
eſt pugnacitas iſta, ſeu proclivitas ad diſpu- 


tandum de rebus ad haſce ſcientias ſpectan- 


tibus, cum nihil id noceat ipſarum firmitati, 
ſed ad @xgiC644y aliquid conferat. Præſer- 
timcum ipſe nil agam aliud, eo conatum om- 
nemdirigam, ut diſputando radices evellam, 
cauſas amoveam diſputandi, rerum quoad 


potero rationes experientiæ trutinam ex po- 


nendo, a Metaphyſcis argutiis ad commu- 
nem ſenſum omnia redigendo; nec pleraſ- 
que quæſtiones i pſe cudo, ſed alicubi (quan- 


quam ut plurimum levins diſcuſſas) reperio, 


ſententiam meam argumentis quibuſdam 
communitam inter ponens, veltroque decifio- 
nem ultimam arbitrio committens. Nec- 
non regulam iſtam Ariſtotelis æquiſſimam, 
religiose colens & obſervans, ſuperids (ſt 
bene commemini) allegatam, ſæpiùs repeti 


dignam: May &y dn mat 7 anole 
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AS Hou Tpoarnoen mi F duties Cures lay 
* He of 70 » epnplw xd) eM. 
Foe nv, nov ev ny Unaip ers KA 30 
Ji Dull, & u dyndVxes if) 705 war 
Ae TAU xpive inayas QUE verba 
ſic verterim, Fidem meliùs obtinebunt dicta, ſo 
partium argumenta priùs audiantur: nam indifts 
causs ſententiam ferre, partemgue quamvis in- 
auditam condemnare, minus addeceat nos ( Pbilo- 
ſophos nempe veritatem indagantes) oportet enim 


non tam Adverſarios eſſe quam arbitros (5 medi- 


atores) qui de vero congrue velint judicare. Qui 
ſentent1a nihil juſtius, ſanctius, prudentius, 
At porro, quod generalibus hiſce proœmia- 
libus & præluſoriis inſiſtam largiùs & lon- 
Zius, excuſari poteſt: primd, quod in illis ſe 
meditanti ſuggerant obſervatu non indigna, 
nec illa paſſim obvia, yulg6que protrita z 
ſed aut ferme non occurrentia, vel alibi par- 
clus expoſita) nec non in illis quædam para- 
doxa, veſtris ades cum excitandis ingeniis, 


tum exercitandis judiciis comparata. Tum 
generatim diſtincta comprehenſio pluri- 


mum conferre videtur ad ſubſequegtium 
captum facilem atque perfectam notitiam. 
Nam de principiis variis & demonſtrationi- 
bus, de magnitudine, numere, ſpatio, motu, 
tempore, velocitate, pondere ; de compoſi- 


tione & diviſione, terminatione & figurati- 


one, æqualitate & inæqualitate, ſymmetria 
& aſymmetria, proportione & proportiona- 
litate, ſrmilitudine & diſſimilitudine, deter- 
minatione & indeterminatione; reliquĩſque 
talibus a Mathematicis edita tot egregia pro- 
blemata, tot pulcherrima theoremata legen- 
tibus demonſtrata, annon prævios iſtarum 
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rerum tonceptus genuinos & adaquatos hn. | © 

bere pröderit Gn & erer Qua- 
6 


* {i minus Edocere palin, ſaltem oc. 
fonem ingeram vobis propoſita .ratiociniy 


maturids examiflautibus tates acquirendi, 
Ucrunque non parum refert has ambienti. 
bus ſcientias ipſarum communem quaſi ge: 
nium famſtiariter habere perſpectum, & Per 
as omiics diffuſam indolem agnoſcerè. Pt 

ne mihi ſæ pè contingit animadvertere (vi- 
deo ſaltem anima dyertiſſe) doctiſimos ali. 
quando viros, ex minus attenta generalium 
iftorum confideratione, & quia non niſi pra- 
vos aut conful&$ (iet ad minus & Sr 
aatss) eo rum conceptus animo ſibi præfigu- 
Farint, non raro crude, crebtò false loqul ac 
diſſexere, ſubinde ovaomigery in re Mathe, 
matica, onnunqnam & mwwanoyident. Pre: 
terea, non illibenter illorum vobis oblequor, 
& honeltz conſulo voluptati. qui cam ad ab- 
Nrufiora Matheſeds arcana percipienda m- 
nus idonei variant, & adhuc nonnihil impa- 


; 


a +- © 


ny 


rati, guitum tamen aliquem cupiunt, & £a- 
pere poſſunt harum ſuaviſſimarum ſcientia- 
Tum; ipſarum non injucundum nec inutile 
quiddam per tranſennam inſpicere volunt & 
valeant; quos nolim omnino ſpe [ui caffos, 
operæque pror ſus irritos, (hoc eſt, ditcults, 
te nimia vel apparence ferum obſcuritate 
turbatos) dimictere ; negye. diffiteor adillo- 
rum captum tam dictorum plecunque mate- 
riam, quam dicendi ſtylüm attemperari; 
multa propterea dici guz reticerem alias, 
& queeticerem, idea complura prætermitti. 
Quin anc metuo, ne pleroſque particulari- 
um demonſträtionum, * 

| + 
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Matheſis, arida ſubtilitas, extremus rigor, 

& penitiſſimam attentionem deſiderans, ar- 

gumentandi modus aliquantum offendat ac 

abſterreat; quo nomine, ne diſſimulem, mi- 

hi videri ſolent illæ publicis hoc genus lectio- 

nibus haud adeo convenient es, unde liben- 

tius in his non ita jejunis & auſteris materits 
aliquam moram traho; ut nonnulla tamen 
interſpergere ſtudeam (& deinceps, modo 
pergam in hoc ſtudio, liberalids inter ſperſu- 
rus ſim) ad Matheſin interiorem attinentia. 
Accedit quod aliquibns, qui ſcientias iſtas 
primoribus labiis deguſtare non contenti ſeſe 
yelint illis altius immerzere, totoſque ſe 
Mathematico gurgite proluere, quique Le- 
ctionibus hiſce noſtris dignabuntur intereſſe, 
temporis aliquid concedendum exiſtimem, 
dum hæc perſequimur , Geometrir 
ſe elementis penitius imbuendo, quibus ut 
non ſegniter incumbant, vehementes ab 1is 
efflagito; alias impoſtibile credo fuerit, ex 
abltruſioribus iſtis, imo nec e clarioribus fere 
cujuſvis Mathematicæ diſciplinz documentis 
qui ppiam audientibus intelligendum propi- 
nare; verùm ſphingis inſtar #nigmaticiz 
vel 7x6)avs cujuſdam Heracliti, meros gri- 
phos edere, denſis involvi tenebris videbor. 
Quod ſi pleroſque ſcirem Geometricis ele- 
mentis mediocriter initiatos, poſſem ſpero 
cum aliquo fructu, nec nulla cum veſtra vo- 
luptate, ſeu ſingularum diſci plinarum ima 
fundamenta detegere, regulaſque præcipuas 


demonſtrationibus ſuis munitas exhibere; 
vel quod ſcitu perjucundum eſt, & viros præ- 


ſertim Academicos decet (qualibus antiquæ 


fapientiz ſtudĩium, & a fontibus ſuizdiſcipli- 
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nas imbibere præ cæter is incumbit) veterum 
Mathematicorum in theoremats ſuis inveni— 
endis demonſtrandiſque, adhibitam metho- 
dum explorare, vel qui præcipuus elt icy. 
pus, & ſummus apex univerlſz Matheleds, 
gencrales qualdam methodos {aciliori omni- 
fariorum problematum reſolutioni, theore- 
matum inventioni, horum & illorum con— 
{trudtioni demonſtrationique, conduccutes 


exhibere demonſtratas, & illuſtratas cxem— 


plis; quales multas utiliſſimas & elegantiſſ. 
mas methodos veteribus ignotas, ſaltem im. 
memoratas, recentiorum invenit aut protu— 
lit induſtria, (Quales ſunt, obiter inſinuo, 
præter novum a Vieta & Carteſio pracipue 
excultum Analyſis modum, cuicunque ſere 


gquæſtioni ſolubili parem z methodus indiviſi- 


hilium Cavallerii, jam antehac ſed nunquam 
ſatis laudata ; methodus circa maxima & 
minima, utilis & ipla quamplurimis proble- 
matis promptiſſme ſolvendis; variz regulz 
generales tangentium curvas inveſtigandi ; 
modi curvas lineas producendi, ipſarùmque 
proprietates inveltigandi ex motuum de- 
pendeAtia, necnon è motuum compoſitione ; 
modi magnitudinum ordine certo creſcenti- 
um aut decreſcentium ſeries comparandi, 
necnon inde planorum & ſolidorum innume- 
rorum menſuras determinandi ; regulz ge- 
nerales pro centris gravitatum expedite re- 
periendis, in quolibet genere magnitudi- 
num; necnon è deprehenſis gravitatum cen- 
tris ipſarum magnitudinum dimenſiones fa- 
cillime deducendi; cum aliis minoris not r 


pluſculiss Quorum aliquid fi nunc aggie- 


erer tradere, ſubyereor ut plurimi mentem 
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F meam haul penitus aſſequantur, ex hoc loco 
* {ugacia vErba proferentis; laltem (ut vo— 
bilcum familiariter agam) ſi liceat aliorum 
ingenium Eftimare de meo; qui me profi 
leor ita tardum, & minus aſMpyy, ut multo 
* facilitis capete poſſini oculis . 
bus, quim per inthdas anrium cavernulis in- 
| finuata, Denique, qub parriendi hnem ali - 


biecta fideli- 


quando faciam, quod me [pectat iplum, mul- 


tum mihi faciliusefſet, iq quod null negotio 
prrltare poſſem, particulares quaſdam e 
 Mathematum locuplete penu materias de- 
- promere, vel ſingulares nonnullas, qualium 


nemini non ad wanum ingens proſlat copia, 
concluſion-s demonſtrare, quam in hoc Plu— 
ſoſophico-Mathematicarum diſquiſitionum 
ſalo Auctuare, Non igitur h#c generalia 


proſequens tio quicquam meo, ſed utilitati 


pot ius veſttæ ſito; non defiderio meo grati- 
hcor, at veſtiæ plerorunque, quantum con- 
jeciury aſſcqui poſſum, yoluntati morem ge- 
ro, facturus id ſemper, & eò mentis aciem 
intenturus, ut ingenuis veltris vot is, manda- 
tis rectiùs dixero, pro mea tenuifluna virili 
parte ſatisfaciam & obtemperem, Ita cau- 
ſam dixi, quanquam non citatus, apologiam 
texui, licet a nemine qno(d {clam accuſatas 
aut laceſſitus; at qui niciplum violatx fietel 
purgabo, promiſsique non præſſiti, quo me 
velut obltrinxeram hac in Lectione de pro- 
portione difceptaturiin? Ita fit, multa 


ſpondemus nobis, promittimus alis que vie 


implen ſo ſumus: fidem oblſgamus facilius 
quam liberamus. Certe materiam iitath 
cogitatione pererranti, tot ſe liflicultdtes 
objectant eyolxend x, tot qu#ſfiones eventi- 

H 2 landæ 
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landæ, tot ex pendendæ diverſæ ſententiz, 
vix ut in hoc exeuntis ter mini deliquio tan. 
tum ingredi pelagus ſuſtineam, quod pre | 
temporis anguſtià emoliri & enavigare ne. 
queam. Aliquid tamen forſan eò prælu- 
dens attingam, & ſternam utcunque viam 
ſubtiliſſimæ materiæ enodandæ. Cümque 
nihil in hac dixerim ad rem, conabor in du. 
bus quæ ſuperſunt Lectionibus hunc defe. 
ctum compenſare. 5 
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* Magnitudinum attributis poſtremas | 


> 4 2 .< " 28 
wha 3 
> oy 2 a 22 * * = V8 £ 
2 f oy S 1 0 5 0 
on fo ti ee ae OCR Kt 


conſideravimus æqualitatem & inz- | 


qualitatem, ĩiſque quoad in nobis ſitum erat, 
genuinas notiones aſſeruimus. IIlas ordine 


nunc excipere poſſit ratio vel proportio, 


quippe quz fere nihil eſt alind, quam ex 


quantorum comparatione reſultans zquali- | _ 


fatis aut inzqualitatis determinatio. quz- | 
dam. Cùm enim ab zqualitate, quz ſim- 


plex eſt & ut ita dicam unimoda, recedendo | ; 


poflint inter ſe comparabilia quanta, gene- 
raliter loquendo, modos inæqualitatis inf - 
nitos ſuſcipere, ſingularis alicujus ex his 


alicujus modi rebus comparatis appropriat: 


determinatio, numeris vel aliis idoneis ter- 
minis expreſſa, dici ſolet ipſorum propor- 
tio; qui nempe ſignificatur an ſint æqualia, 
vel quo certo peculiari pacto ſint inzqua- 
lia, Hoc tamen precipuurz magnitudinum 
ſymptoma, quo diſtinctiùs & clarivs explica- 
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tum demus, expedire videtur, cùm ut, pro- 


pter ſymmetriam & aſymmetriam proporti- 
onum doctrinæ neceſlario intervenientes, 
nobilem illam magnitudinum affectionem 
Menſurabilitatem priùs exponamus, tum ut 


de quantorum ad comparationem aptitudi- 


ne & ineptitudine (hoc eſt, de ipſorum ho- 


mogeneitate & heterogeneitate) diſpicia- 


mus aliquantillum; quibus bene perſpectis, 
flaacilius erit de proportionis natura judici- 
um. Nenſurabilitatem quod attinet, illa 
vel hoc nomine curioſiùs meretur ex pendi, 
quod ex ea nomen imponatur illi. quæ circa 
magnitudines occupatur ſcientiæ, reliquo- 
rum Mathematum matri ac dominæ; quæ 
ſcilicet (etſi Plateni viſum eſt perqua ridi- 
cula nomenclaturà) Geometria conſuevit ap- 
pellari (ex uſu primævo nimirum adſcito vo- 


cabulo, quia primitus ad tellurem ſolummo- 


do dimetiendam, ac diſterminandos poſſeſſio- 


num limites adhibebatur) meliuſque quidem 


| angulatz ſunt) neque _ ubi ſitæ, quam 


Plato latiori ſubſtituto nomine w{iulu 
eam appellat,. aliique poſt eum fοα α 
titulo donant, ed quod omnigenas magnitu- 
dines dimetiendi rationem edocet: quan- 
quam nec hi ſatis illi proprium aut adæqua- 
tum nomen attribuerint, cùm bæc ſcientia 


non iſtam ſolam magnitudinis affectionem, 
at nonnullas etiam contempletur alias, qui- 


bus ad menſuram pertinens nikil intermiſce- 


tur. Nec enim tantummodo quantæ ſunt 
magnitudines diſpicit illa, ſed quales etiam 
(hoc eſt, qui partium diſpeſitione. qui figurã 
præditæ ſunt, num rectz vel curvæ, plane 
vel gibbæ, directx vel inflexx, rotundæ vel 
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determinatam poſitionem obtinent, inveſti. 
gat atq; demon{trat. Magnitudjnum(jnquam) 
ſpecies & ſimilitudines æque ſpeculatùr, ac ip- 
ſarum menſuras & proportiones. Quinimo 
quoad ipſam pra xin, nedum magnitudines in- 
ter ſe metiendo comparare docet,fed & ipſas 
conltituere,deſcribere, transformare ; ipla- 
rum centra. diametros, tapgentes reperire, 
nullo quantitatis reſpectu conſiderato. Unde 
liquet obiter, quod Geometria perperam de- 
Hnitur a pleri 

vel, Scientia magnitudinis quatenus menſurabilu : 
quas a cenſore ſuo traditas alicubi carpens, & 
corrigere pre ſe ferens D. Hobbius, nihilo 
meliorem apponit ipſe, ſed elaboratins in. 
eptam, & planius eodem vitio laborantem ; 
Geometria (inquit) / ſcientig determingn- 
di mag nitudinem rei cujuſlibet non menſurata, 
per comparationem e jus cum alia, vel aliis magni- 
ꝛudinibus menſuratis. At vero ſciſcitor ab his 
noſtræ ſcientiæ finitoribus: cum rectam li- 
neam vel angulum rectilineum biſecat Geo- 
meter; cum è dato ſaltem puncto perpendi- 
cularem excitat aut demittit rectam, cum 
per datum punctum date rectæ parallelam 
ducit, aut cum rectam ducit quæ datam cur- 
vam contingat i cum ſuper data recta linea 
triangulum #quilaterum aut quadratum con- 
ſtituit; cum per tria data puncta circulum 
deſcribit, aut triangulo dato circulum cir- 
cumſcribit; cum datæ circumferentiæ cer- 
trum, vel datæ conĩcæ ſectionis focum inve- 
ſtigat; cum talia complura peragit, & ſo- 
lam magnitudinum poſitionem ſpectantia 
problemata reſolyit. anon officio ſuo probe 
detungatur Geometra ; quas tamen 15 


que, Ars vel ſcientia motiendi; 
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Lect. VI. 


magnitudines, quoad ipſarum quantitatem 
comparat inter ſe, quam nllius menſuræ ra- 
tionem habet? Nullam prorſus, at ſolum 
linearum ſitum determinat, & punctorum 
gquorundam poſitionem inquirit. Ut præ- 
teream quod motus æquè penſitat Geome- 
tra, quibus figurz generantur, &c. Inadz- 


quatz ſunt igitur & incongrus definitiones 
itz, falſis in przjudiciis fundat re. Cogꝑno- 
mentum ille, quiſquis erat, magls appoſitum 
aſſignavit huic ſcientiæ, qui ue4Nulwappel» 
Jandum cenſuit; ſcientiam nempe circa ma- 
gnitudines verſantem, que ipſarum omnige- 
nas affectiones ſpeculatur; hoc eſt, inquirit, 
invenit, demonſtrat. Quæ proinde non ma- 
le deſcribitur a Proclo; TVG wy, x; 
WH TY, F WsTOS Trp Tay * UN FAG YAY 
e dos, 2 Ny F MD duTH, * T - 
pi It ovwy 8 ν¹ðẽHntůrv. Ita quidem ; tam- 
etſi minime qiffitendum fit in hoc verti ma- 
gnam hujus ſcientiæ partem , precipuum 
ejus uſum in hoc conſiſtere, magnitudinum 
ut quantitates ex comparatione dignoſcan- 
tur & æſtimentur; hoc eſt, ut i pſæ quomodo- 
cunque menſurentur. Quare non ſegnem 
impendemus operam huic magnitudinis af- 


fectioni dilucidandæ. Igitur primò voca- 


buli menſuræ, & ex conſcquentia menſura- 
re menſurabile, ſimiliümque mzpoyv wy am- 


biguitates & mAvoum eas evolvete diligen- 


tivs annitemur, tum quoniam id ex ſe ju- 
cundum fit ac utile pernoſcere, tum ne tam 
ancipitis vocabuli fignificatione varia di- 


ſtracti deluſique (quod nonnullis accidit) ia 


errorem prolabamur; tum ut hujus ſympto- 
matis que ſit præcipua notio diſtinctibs ag- 


noſcamus. 
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noſcamus. Et quidem fi menſuræ popula- 
rem uſum ſpectemus, vix aliquod occurrat 
vocabulum ad plures ſignificatus detortum, 
quod Metaphoricos ſenſus obtineat crebrius, 
aut aptips admittat. Ut inſtemus, viro bo- 
no recta ratio virtutiſque przſcriptum, men. 
ſura vitz dicitur & morum, Epicureo homi- 
ni 73 , avaro lucellum, ambitioſo po- 
tentia civilis & gloria; quoniam ab his ho- 
minibus ad iſtas res pleraque conſilia, ſtudia, 
facta diriguntur & adaptantur ; conſuetudo 
rel opiniq pepuli dicitur menſura decori, 
quoad externas rerum circumſtantias; uſus 
communis menſura ſeu norma ſermonis & 
fignificatis vocabulorum. Apud Ariſtote- 
Top.V1.2. lem alicubi lex deſcribitur us7poy diu, 
11 85  _ quia per quandam cum illa congruentiam 
quid fit juſtum declaratur ac deciditur. Apud 
Yfet. X. I. eundem ſcientia vocatur we#rpoy h νẽZ 
Toy, quia per illam juſti rerum limites de- 
terminantur, quomodo ſe res habent, quouſ- 
que tendunt indicatur. Taceo quòd menſu- 
Ta 4d]ervwxgs ponatur pro ipſo judicio, ſen 
facultate quà rerum quantitas diſcernitur ac 
æſtimatur, ut a Cicerone, cum ait, uicquil 
ſub aurium menſuram aliquam cadit, numerus 
vocatur : hoc eſt, id cujus auris quantitatem 
dijudicare potelt. Prætereo quoque, quod 
perſæ pe menſura pro definita rei cujuſvis 
quantitate legitur uſurpata. Ut in iſtis apud 
34t. XV. Juvenalem aureis carminibus; 1 
5 ; ——menſura tamen que 
Sufficiat census, ſiquis me conſulat edam : 
In quantum ſitu atque fames & frigora p 
cunt ; | 
Luamum Epicure tili parvis ſuffecit in hortis. 
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Quantum Socratict ceperunt ante penates. 
Nimquam aliud nutura, aliud ſapientia dici“. | * 
Menſura que ſensQs ; hoc eſt, quæ præciſa 18 
rei familiaris quantitas. - -—alihi apud 
eundem; | 4 
— ſed quæ prachars C proffers tanti, Sat. x. 10 
Ut rebus lietis par fit menſura malorum ? 
Hoc elt, ut incommodorum quantitas commo- ye, 
dorum modum non excedat ? Addo Ln- il 
canum ; 1 
= ——fuith.cc menſura timorit, Tuc. I. v. 
Velle putant quodcunque poteſt— 158. 
Hoc eſt, tantum extimeſcebant Roman', 
quantùm videbant Caſarem poſſe ; quia "i 
omnia in eos poterat, omnia 11ht ab eo me- ip 
tuebant. Non ſecus accipienda Heſiodi \ 
ſententia compenſare præcipientis benchcia 9 


eà em menſurà; hoc eſt, e idem quantitate, x 
quã acceperis, vel etiam cumulatione, «: my. 1 
J were 8 D. In ſacris etiam literis Fi 


aliquoties we70y hunc hahet ſenſum; ut, Ins 
Qs xc g $410 6 Oed g werpo mStus * Rom. 1242. 
hoc eſt, ſecundum fidei quam diſpenſavit 
Deus quantitatem certam & definitam. Aſt 

mfinitum ſit omnes uſu tritas hujus vocis ac- 

ceptiones tralatitias & improprias percen- 

ſere. Meretur tamen etiam ex iſtis una vel 

altera notabilior utcun que leviter attingi, 
Mathematicæ menſuræ notioni propius ac- 

cedens, eique nonnihil deſerviens illuſtran- 

dæ. Talis eſt imprimis illa, quà menſura 

paſſim deſignat juſtam, debitam, naturæ con- ig 
formem, aut rationi conſentansam cujuſque q 
rei quantitatem, quam fi vel excedendo | 
tranſgrediatur, aut defciendo wn attingat, : | 
babetur pro defqagini, vitioſa, monſtrola | 
OE, adecque 
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adeoque cujus reſpectu virtus omnis in ma- 
teria morali, in naturali pulchritudo, in ar- 
tificiali decus & utilitas æſtimantur. In re 
morali dico cenſetur omnis virtus (7 dg) 


cuùm ex affectuum moderamine quodam, tum 


ex actuum certa medfocritate, hoc eſt, ex 
i pſorum juſta debitaque quantitate, per pru- 
dentiæ, ſen rectæ rationis practice, dicta- 
men indigitata. Pariterque vitium in hu- 
jus quantitatis exceſſu vel defectu conſiſtere 
videtur, nec aliud eſſe quam affettuum ac 
operum £44, hoc eſt, exorbitantia quæ- 
dam, vel abnormitas à ſtata morum menſu- 
ra. Quod in hiſce virtutis & vitii formam 
conſtituit Ariſtoteles, ignorat nemo: diſer- 
tiſſimeque (ſecus quam aliqui cenſent) ad- 
ſentitur Plato hiſce verbis; Ti 3 TW us- 
is o ui 4 N 4 J TegCannGuueycy UT 
duns, NY MODES ITE e pe, dp d 
A s ov Ies MY VILEVOW, ON G 8 ep E 
A, i OTE u 8 43408 * hoc eſt, 
£uod menſuræ debite vel mediocritatis (ad ue. 
iv) uaturam excedit, vel ab ea deficit, ſeu in 
verbis ſeu in fat, nonne dicemus id revera bons- 
rum hominum a mals diſcrimen conſtituere? 
Verba ſunt d Z diſſerentis in dialogo, qui 
¹νðs inſcribitur; cui Socrates adponit 
ſuum pauys). Quo referendum illud Heſi- 
odi, Merpoy mto1y &prooy, Vmpbaamn dl dai 
yewn. Menſura in omnibus optima, hoc 
eſt omni propoſito certus terminus præſigi- 
tur, quem non eſt abſque vitio vel culpa 


tranſilire. Quod & in iſtis teritur 


Eſt modus in rebus, ſunt certi denique ſines, 
Ouos ultra citra que nequit conſſtere rectum. 


* 


* Quicquid cum hac menſura coincidit, aut ei 11 

* fatisaccedit ues 7Fov & peut por dicitur, & in 15. 
laude ponitur ; quicquid diſcedit ac abludit . 
ah ea, vocatur 4«egpoy & vitio verti ſolet. . 
Unde paſlim qui ſuos afſectus, ambitionem "4 
præſertim & animoſitatem, temperant & 60 
bene componunt, appellantur #72, nec 1 
ulla viri politici potior laus habetur. Sed 9 

in Ethicam nihil cogitans prolabor; abſce- — 

do, tantummodo ſubjiciam de voluptate cum 1 
ſcientia & ratione comparatis dictum Plato- i 
nis; Olue 2 his wer 8 ae; 2/iss be Dhileb. p. 1 
7 alloy meguyss & 47707%/0 SUP A mu, 405. 1 

ys 38 5 ei uns alle 77 ονοννοον 6 av ev | "al 
20e Voluptate nibil diffcilius ad juſtum men- 3d 
ſaram redigatur, ſcientiq C intelleclu nivil faci- b 
lins intra debitos fines contizeri poſit. In na- | 4 
turalibus etiam forma ſeu pulchiitudo penes id 
hujuſmodi menſuram, hoc eft, jullam quan- 4 


dam magnitudinem, taxatar, Ita qui cer- 
tam quandam ſtaturam proceritate corporis 
aut craſſitie gigantea ſuperat, aut incongrue 
gracilis vel curtus eſt; cujus aliquæ partes 
protuberant, aut ſubſidunt immodice; cut 
quidvis numero vel mole deeſt, aut relundat 
indebite, dicitur gu:zxa, & deſorme vel 
monſtroſum exiftimatur. In artificialihus 
| etiam quadantenus è tali menſura dijudica- 
HY cur 7) pf & 7 0144507 + Nec enim alid 
| ferecollineant artes unæquæque, quam ut 
juſtam quandam rebus circa quas occupan- 
tur quantitatem conferant, dettinatis quibul- 
Cay uſibus aut apparentiis accommodatam. 
Unge Plato cunctas artes 7 ver linis portio- In Politice. 
nes conſtituit, & ſuos ad 78 ugxzior conatus 
dirigere decet, quod aſſequentes opere ſua 

| oha 
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bona atque pulchra efficiunt : T3 weTpey A 
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Ty res p TevelyTioy WeTESOMy T9 d S, 1 
5 al Teos T0 Al pro, 9 70 fbr, * T Wer q 
Labor, x, mil öder vis T0 weary drwKien e 
a F £54 Twy hoc elt, Ars dimetiendi{ocl men- WB. 
ſoria) bijecanda eff hoc patto ; ut una pars e jus 
compled atur omnes artes, quæ numeros, longitudts | 
nes, profunditates,latitudines, & velocitates con · 
tendunt inter ſe; alia vers reliquas, que reſpiciunt 
id quod moderatum,decens,opportunum eſt £5 quæ- 
cunq, devitatis txtremis ad medium nituntur. Sed 
de hac acceptione populari modũ exceſſimus. 
Ei tamen affinem alteram perſtringemus; 
juxta quam menſura deſignat aliquod ſtatum, 
communiter agnitum & probatum, ſenſihus 
expoſitum, aut intellectu comprehenſum ex- 
emplar, ad quod reliquorum in eo genere 
quantitates aut valores examinari debent 
aut ſolent. Ejuſmodi menſura duplex elt, 
naturalis & arbitraria. Arbitraria, quales 
illæ, quas authoritas publica proponit (vaſa, 
pondera, regulæ) ex conformitate vel con- N 
ruentia, cum quibus reliqux menſurx jus 
uum, nomen, & rationem menſuræ mutu- | 
antur ; nec aliter menſurz ſunt, niſi quate- | 
nus cum iſtis prototypis conſentiunt. Men- 
ſura vero cujuſque rei naturalis eſt id quod | 
primum & perfectiſſunum eſt in illo genere: 
quomodo divina natura bonitatis & ſapien- 
1 fx 
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Per tiꝛx menſura eſt, quia Deus primario bonus 
0), X ſapienseſt, dyrzzaVO+ Y auricro@ * & | 
my | © eatenus aliæ res bonitatis ac ſapientiæ par- 1 
ex. | ticipes ſunt, quatenus cum divina bonitate 1 
m- | con veniunt, & ei aſſimulantur. Talem una- ö 
ie] qusæque res, ex mente Platonis, menſuram 1 
:+ | | habet, idzam ſui æternam ac indefedtibi- i 
„lem; exemplar nempe quoddam exactiſſi- is 
mum, eſimilitudine vel correſpondentia cum 1 
1 | quo vera, pulchra, perfecta cenſetur; & a 16 
„ A4uo fi vel hilum diſcordet, eouſque vitioſa — 
n | eft, tur pis, & imperfecta. Certe ſub finem | 
ww |  Philebires inter primas & fempiternas mT bt: 
li | ne xp primo loco digerit; Hav (inquit) 10 
w | ones, & IIc pe, Vn vf dy they t 9 
du, x, 729507 oe, ws nen xu u tr % 
= | af B7Wp, sd av etuTEpor dAAd mp2TOY iy 7M A 
d 1 Tg, ler pe- 8 1 1447 P40Y 3, Tp Keupioy 0 mel | N 
A  6mou TuRuTa Ph ju THY A eig 1 
I quay hoc eſt, Prædicabis omnibus, 6 Protar- 555 
8 che, cum alio nuncios dimittens, tum præſentibus 1 
eloquens ipſe, quod voluptas 2 res nec in primo 4 
nec in ſecundo cenſu ponenda , ſed primum dici 5 
| circa menſuram, & menſura congruum (5 oppor- 
tunum, © quacunque talia ſempiternam ſortita 
| naturam putare decer. Ubi per wi7poy intel- 
ligere videtur 75 &v77uerpoy, primævam cu- \ 
juſque rei idzam : verùm in his contero 
| tempus. A popularibus iſtis accedamus ad q 


* menſuræ ſignificatus a Mathematicis fre- 
; quentatos; qui ſane multiplices quoque 
ſunt, & a nobis gradatim exponentur, a la- 
tioribus ad ſtrictiores procedendo. Conve- 
nit autem aliquatenus his omnibus, quam 
tradit Ariſtoteles, menſuræ definitio ſeu de · | 
feriptio; MiTpoy £571 @ e E,), Met, X. i. x 
Ae - | þ 
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Lectiones Lect. VI. 
Mesſart eff ff rei quanlitas dipntſcethiy, At 
cm diverſimode ſecundum varios gradus 
& teſpectus apprehendatur hæc quantitatis 
cognitio, menſuræ conſequenter nomen aut 
latiùs extenditur, aut arCtius reſtringitur. 
Et quidem ptimd, menſura ſ#pe ponitur pro 
re quapiam; que alterius quantitatem ut- 
cutiqu- monſtret & notificet ; nec alind de- 
notat, quam argumentum certum, ſeu ſig- 
num, indubitatum #zp;74por aut 72 unproy ali- 
cujus determinat® quantitatis. Sic arcus 
circuli ex angulari puncto ut centro de- 
ſcripti, anguliquè rect linei cruribus inter- 
ceptus. Et in ſphæricis, arcus circuli an- 
galari puncto ceu polo deſcripti, angulique 
iphEcici laterihus iFterje<.ns, eſt menſura 
ci utriuſris anguli rectili nei vel ſphærici: 
quia fi per organicam dimenſionem, vel ali- 
ter quomodocunque dignoſcatur illius arcũs 
quantitas (hoc eſt, que pars fit, aut quam ra- 
tionem babeat ad integram circuli circumfe- 
rentiam, vel ad ejus quadrantem) inde con- 
ſequenter àgnoſcetur quantus ſit dictus an- 
Sulus, hoc eſt, quæ pars fit, aut quam habeat 
Proportionem ad quatuor angulos rectos, 
vel ad unum rectum. Nec minds proprie 
viciſſim angulus, in centro vel polo circuli 
verticem habens, dici poterit arcus circula- 
ris menſura , quatenus iſte per hypotbeſin 
ant diſcurſum agnitam habens ad quatnor 
rectos proportionem arcs, intercepti ratio- 
nem indicabit ad totam circumferentiam. 
(Nam crude non nemo perperanique dicit 
arcum interceptum effe propriam anguli 
quantitatem; cùm non magis arcus anguli, 
gJuam angulus ipſius arcs quantitas fit; 
N imo 
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Lect. VI. Mathematica. 


imd non magis hic quam ille menſura fit, vel 
ex parte rei, vel ex uſu communi; cum ip- 
ſorum quantitates proportionaliter inceden- 


tes coordinentur , connectantur neceſſariò, 
ſe reciproce prodant & indigitent. Eadem- 
que ratione ſectores circulares angulorum, 
& permutatim illorum hi menſurz nominen- 


tur. Porro, hoc modo nedum magnitudo 


ſpatii, ſpatium moths ac temporis; at vi- 
ciſim quoque motus & tempus ſpatii, ſpati- 
um magnitudinis menſuræ dicuntur; quate- 
nus à ſpatio prius agnito magnitudinis ipſum 
occupantis quantitas innoteſcat; à motu vel 
tempore predeterminatis ſpatii percurſi 
quantitas indicetur. Ut ſi ſciatur quantum 
temporis eifluxerit ab ortu Solis, inde colli- 
gamus quantam interea paralleli ſui peri- 
pheriam Sol pervaſerit. Quam in menſu- 
Iæ ratione ſpatii, temporis, & moths per- 
mutationem exerte notavit Ariſtoteles; 
Ov wedyor (inquit) rl) xiprory T6 xp wer 
Tce, & i N Xpoyoys dick 79 
doi e ] , 2 70 ud & 
TH KV, %, FW xivnem TU MENESH © - 
xl d p4pey TW uy, dN ñ Ee, AA), 
9 AU mA, & y n odsg 1 TOAAN, 9 
Xpovoy &y n xivnes, % Thy Kivnay dv © 
vb . Ad hc, utexempla congeramus, 
teli vel lapidis jactus juxta modum hunc, li- 
cet imperfectivs, menſura fit ſpatii; quate- 
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Phyſ<IV. 
18. 


nus ſi notæ ſint, per antecedens experimen- 


tum, projicientis vires, inde ſciatur quan- 
tum inter ejus ſtationem & miſſilis caſum 
protendatur intervalli. Imò cum unaquæ- 
que res, agens quodvis naturale, definitam 
habeat activitatis ſuæ ſphæram, poteſt ali- 
55 quatenus 
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Lectioneñ Le.YVI. 
quatenus tale quidvis menſurz defungi off. 
cio. Cum videlicet ignis ad certum inter- 


vallum Talefactiendi vim exerat, ultra nij 


efficere ſentiatur; floſculus; aut odoratum 
quodvis, aliquouſque motivos olfactùs va- 
pores diſpergat, objectum viſibile conſpicia- 
tur ecertadiſtantia, ad longinquiorem dil: 
Pareat ; vocis ſonus percipiatur ab auribus 
intra prxfinitum terminum collocatis, ultra 
quem inſenſihilis eſt; ft prius ab experien- 
kia ſingulari conſtiterit, quantus fit hujvs 
cujuſque ſphærx (ſphæræ dico activitatis) 
radius, inde de iſtis interſtitiis feratur ali- 
quale judicium ; hoc eſt, iſtarum virium 
quantitates exploratæ fient ſpatiorum quo · 
dammodo menſuræ. Ita ſaltem vulgatum 
eſt, ex æſtimato ſpatio quod deſignato quo- 
bet tempore conficere poſſit .O vir, lo- 
corum diſtintias ab hiſtoricis computari; 


neque non quod ex tempore velificationis ab 


æquabili vento peractæ maris tractus, & 
portuum interſtitia dijudicent nautæ. Ex 
per pendiculi vero ſuſpenſi recut ſibus jov+ 
Noris dinumeratis perquam accurate tem- 
pus metiuntur Aſttonomi. Umbra quoque 
(quantumvis obſcura, tenuis, & ferè nulla 
res) multis nominibus hujuſmodi menſuræ 
rationem ſuhit : ejus motus in horologiis 
ſciotericis temporis quantitatem enunciat ; 
ejus in pariete fiſceptæ magnitudo Solis ap- 
parentæm maynitudinem arguit; illa de- 


mum in Eclipſibus dimetiendæ vere Solis 
magaitudlini deſervit. Ita nulla ferme res 


non hujeſmodi menſuræ vicem obeat, aut 
eam zmuletur; & (quod præci puè notan- 


dum) res geuere diyerſſhm# ſibi mutuò 
| | pollnt 
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Lea.VI. Mathematice. 


poſſint eſſe menſuræ, juxta latitudinem hujus 
acceptionis. Aliquanto ltrictivs autem ſe- 
cundo, menſura dicitur id, cujus ex quantita- 
te neceſſario dependet notitia quantitatis, 
qua preditum eſt menſurabile; adeo ut hu- 
jus quantitas non aliter, quam ex illa pre- 
cognita poſſit innoteſcere. Qualis quidem 
reſpectu præcedentis jamjam ex poſitæ dici 
po lit menſura naturalis, & a priori; quia 
noi adeo deſumitur arbitrarie, ſed Heceſſa- 
rio requiritur, & ab ipla natura ſuggeritur, 
ad dimetiendæ rei quantitatem inveſtigan- 
dam. Ita magnitudo eſt menfura ſpatii, 
quia ſpatii quantitas aliter comprehendi ne- 
quit, quam magnitudinem aliquam realem 
ei inſittentem dimetiendo, vel utcunque ſuffi- 
cienter Zltimancdo.. Spatium vero talis eſt 
menſura motùs & temporis. Spatium (in- 
quam) ab aliquo notabili cum certa velocita- 
te xquabiliter toto mobili decurſum eſt men- 
ſura temporis (mediate ſaltem, motùs inter- 
ventu) nec enim aliter dignoſci poteſt, 
quantum effluxerit temporis, niſi talis ſpatii 
quantitatem æſtimando. Arcus e. g. circuli 
A quinoctialis duos inter meridianos per or- 
tivum Solis punctum in horizonte, peErque 
Solis centrum tranſeuntes interceptus eſt 
menſura naturalis & genuina temporis, ab 
ortu Solis ad datum inſtans elapſi. Et ar- 
cus in Solis eccentrico, (juxta Ptolemæi 


doctcinam) eft talis menſura temporis an- 


nui, quod inſumptum eſt, dum Sol iſtum ar- 


cum pertranſivit. Similiter velocitatis, qua 


fertur uni formiter aliquid mobile, menſura 
eſt ſpatium deſignato tempore peractum; 


bhinc enim certam conjectaram faciemus, 
| : I 


quan- 
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Lectiones Lect. VI. 


quantum ſpatii permeabit id mobile quol- 
bet alio determinato tempo:e ; nec allo mo- 
do quanta fit iſta velocitas poterimus expi- 


ſcari. *ed adhuc ſtrictiori modo, tertio, 


menſura dicitur. id, quod propter eximiany 
quandam determinationem, aut limplicita— 
tem, aut notabilitatem, aut facillimam com 
prehenſionem, aptiſſimè poterit adkiberi ad 
rerum modos dete: minandos, aut quantita- 
tes inter fe comparanda*. Ita cum inter 
duo loca vel puncta qeſignata protendantur 
jnfinitæ curve vel indirectæ lineares orbitæ, 
penes quas ipſarum diſtantiæ cenſeantur, 
recta tamen linea propter unitatem & ſim; 
plicicatem ſuam intervallum illud metiri di- 
Citur. Et cùm a dato punQo ad datam po- 
ſitione rectam lineam innuneræ duci poſlint 
jnæquales rectæ lineæ, tamen illius ab ea di- 
ſtantiam menſurare dicitur recta per pendi- 
cularis, quia fimplex eſt & unica. Propter 
eandem cauſam diltantia recte in circulo 
{ubtenſr, vel cifeuli minoris in ſphæra a cen- 
tro circuli vel ſphæræ, penes perpendicula- 
rem æſtimatur a centro ductæ ad fubteniam, 
vel ad dicti circuli minoris planum demillx, 
Parique ratione diſtantia rectarum paralle- 
larum a ſe invicem menſuratur à pet pendi- 
culari recta qualibet iis intercepta, diſtantia 
vero peripheriarum concentricarum 2 radii 
cujuſvis e communi centro trajecti interce- 
Pra portione taxatur: quia ſemper | @c uni- 
us eſt quantitatis. Sic & apud Apolionium 
in quinto Conicorum, recta linea vertici & 
puncto in diametra ſignato interjecta nun- 
cuvatur ab ipſo (ſaſtem ab Arabe qui libros 
tos inter polavic) menſura; quia nulla ſuc- 
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FT Let. VI. Matheratice, 


Z currit aliorum ramorum quautitati decer- 
minandæ ſimplicior aut major. Þ on-abli- 
2 mili fere ratione, quoniam inter ſuperficies 
maxime ſimplex & uniformis elt ſuperficies 
plana; inter planas vero figuras præcipue 


3 


pens 


comprehentibilis eit illa, quæ rectis lineis in- 
cluditur ; int-r rectilineas autem fhYguras 
ſimplex, unimo:la, facillimeque notabilis elt 
quadratum; ideo quadratum dicitur & ha- 


beri ſolet men ura hgurarum ſuperficialium, 


A & quoad fieri potelt ad hoc illorum quanti- 


tates referuntur. Eadem in ſolidis elt cubi 


- 
7 pe Fg 


ratio; ad quzm propter ejus manifeſtam de- 


terminationem, & bene conceptibilem natu- 


rr proprietatem, aliorum ſolidorum quan- 


titates exiguntur. In angulis vero rectili- 


neis, menſure fc acceptæ rationem ſubit 


angulus rectus, quia reliquis aliquo pacto 
notabilior, & pzguliari nomine gaudens, & 


ſimplic orem linez inſiſtentis ad illam, cui 


infiltit, reſpedtum includere videtur. Ita 
denique linzas omnes, cur vas atque compo- 
ſitas, ad ſimpliciſſimam omnium rectam line- 
am revocare conantur Geomettæ ea umque 


quantitates ex aliqua, quam ad hanc obti- 


nent, relatione determinaie. In allis quan- 
tis eadem obſervatur ratio. Nam quia cœlli 
(vel ex hypotheſi jam receptiore telluris) di- 
urna revolutio motuum maxime conltans, 
uniforans, & notabilis eſt; ideo religuorum 
in motuam, temporum, & velocitatum men- 
ſuram ad{umitur ac adhibetur. Et ad auri 
(graviſhmique corporis, eatenbſque p æſer- 
tim determinati, vel ad olei præ cæteris le- 
viſſimi) quantitatem aliorum ponderum 
quantitates rediguntur oa magiltris. 

2 Et, 
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Lectiones Leck. vl 


Ft in alio quovis genere quanti, commoqdita. 
tis gratia, tale qui adiciſcitur in menſu. 
ram, ſimplicitate ſu1 vel mobilitate prelu— 
ftre. Sed ad noltram tem propius quatto, 
menſura dici ſolet aliquid ut nobis notius, 
aut quomodocunque determinatius in med. 
um profertur, aſſumitur, exponitur hac in. 
tentione, ut alia quanta con ſiderationi ſuh. 
ecta cum eo, vel co mediante inter ſe le- 
cundim quantitatem comparentur ; ſcilicet 
ut inveſtigetur quoties hoc illa continet, vel 
in illis continetur, aut utcunque proportio- 
nem illa ſortiuntur ad hoc, & ex conlequen- 
tia quomodo referantur ad ſe mutuò, ac ita 
quantitates ipſorum priùs ignotæ & indete:- 
minatæ dignoſcantur ac determinentur ab. 
quatenus. Ita pes, palmus, ulna, cubitus, 
orgya; cyathus, ſextarium, modius; reh 
quæque quarum apud vulgus nomina certam 
longitudinem aut capacitatem innuunt, ma— 
gnitudines ſunt ideo menſuræ, quoniam nu- 
ta communiter, & ex pacto detinita ſuppo- 
nitur ipſorum quantitas; unde per compa- 
rationem cum iſtis (ex congruentia vel ico- 
neo diſcuriu) de aliarum ignotarum & inde- 
terminatarum magnitudinum definita quan- 
titate judicetur. Sic & cum chorda rum cir- 
culi peripheriis ſubtenſarum quantitas re— 
quiritur, aut 1egularium inſcriptarum circu— 
lo figucarum latera quanta ſint inveniendum 
proponitur, aſſumi ſolet in menſuram circull 
radius, ut lincarum omnium in circulo no— 
t iſſima, penituſque determinata, inque par- 
res aliquot xquales, tot quot ex uſu viſum fu- 
crit, qiviſus ſupponitur, tum quot ex iltis 
particulis ſingulæ chordæ, vel ſingulo 1 
b | «* 
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1 VI. Mat hematicæ. 


lateri cedere debent. adhjb to Geometrico- 
rum theorematum ſubhdio, vel quacunque 
| jexitimy ratione exquiritur & computatur. 
Vel utcunque per aptam ratiocinationem in- 
quiritur æquatio aliqua, qu dictarum ſub— 
tenſarum aut laterum ad ei;culi radiam 
relatio notificari vel exprimi poſſit. Vel 
denique, ſi fieri poteſt, ipſa chorda, ſeu latus 
illud quæſitum, actu ducitur & delineatur, 
ut æſtimetur ex camparatione fenſthil!, vel 
per organicam commenſurationem qigno— 
[catur ejus ad raſium proportio. Vel fal- 
tem aliz dux lincæ exhibentur, quarium 
proportio fit eadem cum proportione dictæ 
Jinex ad radium ; quarumque proinde quo- 
vis modo comperta ratio quæſitam ratio- 
nem indicabit. Etenim variis hiſce mods 
quantitatum dimenſto peragatur, & propoſi— 
tx quantitatis ad nobis cognitam, aut natu- 
ra determinatam ratio exprimi, & allimai 
poſſit. Per numeros ſcilicet. aut per 4qua- 
tionem aliquam, aut per æſtimationem ſen— 
ſibilem, ex ipfts iiſdem terminis immediate, 
vel ex aliis analogis ad ſenſum expoſitis 
quorum etiam dimenſio, idoneis organis ex- 
plorata, numericam proportionem "<xhibe- 
bit. Sed hæc alias plenius & diltinctivs ex- 
plicanda ſunt. Ut ad exempla 1edeam : Si- 
mili modo, pro dictarum reliquarum figura- 
rum areis, quantæ fint, inveniendis, adhibe- 
tur quadratum radii vel diametri, ccu men- 
ſura quacum conſerantur. Neque non ſimi- 
liter in corporum regularium Jateribus, ſu— 
perficiebus, foliditatiÞus æltimandis & com- 
parandis inter ſe, ſphæræ cui includi vel in- 


Eribi poflunt, radius accipitur; & cum eo. 
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Lefiones Le. VI. 
vel cum ejus quadrato, vel cum ejus cubo 
Ontenduntur iſta, quo reperiatur, & in cen- 
{im reponatur eorum mutua proportio. Sic 
& communiter ah Aſtronomis aſtrorum ye- 
Yas inter ſe diſtantias, & veras magnitudi- 
nes indagantibus adhibetur terre femidia- 
meter, nt communis menſura quædam, ad 
quam iarum quantitates exigantur. Ut 
em Luna tot emidiametris terreltribus 3 
ehuris centro diltare, diameter ejus tot ejul. 
em ſemidiametri partes aliquotas exxqua. 
re perhibetur. Parique modo de reliquis. 
Neque quod notandum obiter proſequenti- 
hus, refert omnino in hac acceptione menſu- 
Tx, utrum magnitudo menſuræ vicem ſuſti- 
nens {it major an minor illa, que menſura- 
tur: ut in lupra poſitis exemplis radius mi. 
nor e ſt chorda graduum 120, vel latere tri- 
anguli regularis circulo inſcripti, ſed major 


cnorda graduum 36, vel latere decagoni, iti · 


dem circulo inſcripti. Et ſemidiameter ter- 
re major elt ſemidiametro Lunz, ſed Lunz 
diſtantia longe minor. Item aſſumpto paſſu 
Geametrico, per eam xque comparando di- 
gnoſcatur, quanta fit longitudo pedalem 
xquans,ac alia major ſtadio vel miliari par. 
Ut neque reſpicitur hic utrum collata quanta 
taliter inter ſe, vel ad expoſitam afficiantur 
menſuram, ut ipſorum proportio numeris 

exprimi poſſit; hoc enim modo magnitudi- 
nes omnes (licet ipſarum quarundam pro- 
portio fit in numeris inefahilis) ſunt inter le 
commenſurabiles; hoc eit, ipſarum una de- 
ſignari poterit, ad quam aliarum quantita- 
res refcrantur, atque per eam menſurentur. 
Ut radii ad chordam graduum go, vel latus 
1 x * Ke | .: qua- 
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Let. VI. Mathematice. 

quadrati circulo inſcripti, ratio nullis nume- 
ris explicari poteſt præcise, tamen hujus 
quantitas cum illius quantitate compararl 
poteſt, & eatenus illæ commenſurantur. 
Hæc, inquam, adnoto propter Alam quæ ſuh- 
ſequitur, Mathematicis peculiarem , & in 
uſu frequentiſſimo poſitam acceptionem 
menſuræ, juxta quam quinto, menſura {tri- 
ctiùs accipitur pro maꝑnitu ine, quæ aliam 
aliquoties ſumpta conſtituit & componit; 
vel quæ ab alia aliquoties ſublata nihil lin- 
quit reſidui, ſed eam penitus exhaurit Per 
aliquoties intelligendum ſemeh, aut aliquot 
vicibus, ſecundùm unitatem, aut aliquem de- 
terminatum nu nerum; unde conſtat quod 
menſura ſic accepta nunquam excedet rem 
menſuratam, at vel æquatur ei, vel ejus pars 
eſt, quæ dici ſolet aliquota, hoc eſt, quæ ali- 
quoties; juxta numerum quemvis, repetita 
totum componit ; vel qualium aliquot to- 
tum conſtituunt & ad æquant; vel que vicibus 


aliquot abſtracta nihil e toto relinquit. Ita 


s elt menſura paſkfis Geometrici, paſſus 
ilte ſtadii, ſtadius milliaris & leucæ, quia pes 
quinquies acceptus paſſum Geometricum 
efficit, quinquies eum ſubductus perimit. 
Paſſus verò centies vigeſtes quinquizs accep- 
tus ſtadium, ſtadius octies ſumptus complet 
miliare. Sic & minutus horam, hora diem, 
dies menſem civilem, menſis civilis annum ci- 
vilem metiuntur. At non hoc modo dies 

enſem, aut annum naturalem; nec menſis 
annum naturalem menſurant. Quia dies 
365 deficiunt ab anno naturali, 366 eum 
exuperant: pariterque de reliquis. Hoc 
autem modo ſemper in elementis intelligun- 
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Lectiones LeQ Nl. 
tur menſurx, eſque mpw,vuw vocabula; 
(licet iſthic, quod non nemini mirum vide- 
tur, nulla proſtet menſuræ deſinitio) ut cum 
initio V. eſementi definitur pars (aliquot) 

17 7 \ » 10 
74% O weyeles, 0 UN Ts pay, 
or ud auth T0 paloy * Mgnjtudo mag i- 
tudinu, minor majoris, pars eſt, c 
7p a demetiatur. Hoc elt, cùm aliquoties ac- 
cepta totum fic exhaurit, ut plane nihil ſu- 


perſit. Id enim ibi deſignat vd}eus)}dy, lt 
demenſurate, vel penitus emetiri. Ut & Þ da 
ſimplex y2}e4y idem denotat paſſim; & cla- I cat 
riſſimè initio decimi, ubi definiuntur magni- nie 
rudines commenſurabiles, (ouusÞa pew) |, ful 
T9. my euro Arg wil orere* hoc colt, Fo m 
Quarum utranq; eadem quædam magnitu- |} ' 

do aliquoties ſumpta conſtituat, aljquoties Þ* — 


adempta tollat. Semper, inquam, per A- 


ctio talis, ſimplex an multiplex. cui nullum 
luperſit reſiduum. Ita quoque vocabulum 
hoc uſur pate videtur Philoſophus, itta pro- þ- * 


ſerens verba ; Tlape » m7 Aue piy eJey 9.2.0 3 a 
mag: upaive) T9 wilpruzyer, NN N N tt. 
Toe, N dA hoc elt. Prater menſuram ali- | 
quoties acceptam nibil inſuper videtur eße totum 1 
quod menſuretur. Unam adhuc ſtrictiſſimm * 
acceptiunculam ſuppeditat Ariſtöteles in 3 
Metaphyſicis, juxta quam menſura defignat | * 
id quod in unoquoqùe genere primum, mi- 
nimum, ad ſenſum indiviſihile (vel in uſu mi- 
n.me diviſum) aliorum dignoſcendæ quan- 
titati conſuevit adhiberi. * Quomodo nimi- 4 
um in numeris unitas, in Ponderibus gra- j 
num, in temporibus minutum, in nummis 
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Lect. VII. Mathematice. 


neis pollex (apud Græcos longitudo peda- 


lie, adteſtante Philoſopho, & w, ꝛ 
(inquit) xc. Th mod)aug,) men- 
ſurz ſunt #2} eZoxly. Verum hæc perſe- 
qui non vacat. Ut neque jam attexere li- 
cet, quznam edi&tis præcipua fit, & maxime 
propria notio vel acceptio, ſuxta quam in- 


\telligi debet quod præ manibus habemus 


Imßptoma magnitudinis, Menſurabilitas. 
lit & alia complura filentio jam comprimen- 
da ſunt, Tempus enim monet ut receptui 
canam, & vereor ne quis præ cæteris inge- 
nioſus obvio me diaſyrmo feriat, & de men- 
ſura ſermocinantem aſſerat ad ſermonis 
menſuram parum attendiſſe. | 


—_— 
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135: 


Oltrema Lectione diverſas uſu tritas 
- yocabuli menſuræ acceptiones haud in- 
<i11genter exponere conati ſumus. Fque 
dictis facile liqueat, quot accipiantur modis 
vocabula paronyma. Menſurare, Menſura- 
bile, &c. quot enim modis menſura, totidem 
illa ſumantur reſpeCtive. Reſtat ut juxta 
quem præcipuè modum, quod præ manibus 
eſt ſymptoma magnitudinis, Menſurabilitas, 
intelligi debet, & quz fit ejus primaria notio 
deſpiciamus. Ad hoc ex iis duo modi Mal 
thematicis familiares, a nobis potiſlmwm 
conſi.lerandi ſunt, cauteque diſtinguendi, ad 
quos omnes alii referantur, 
elt, at maxime proprius, a quo nempe Geo- 
. metria, 
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Act. Xt. 


Leitiones | Lect. VI. 


tur menſurx , eſque mpwvawy vocabula; 
(licet iſthic, quod non nemini mirum vide. 
tur, nulla proltet menſuræ definitio) ut cum 
initio V. eſementi definitur pars (aliquota) 
Wo; DS ; „ "7% 2 i. a* 
71% O wales, 7 Thar T4 pay ©, 
era ud aut 4 T0 pay Magnjtudo magri- 


tudinu, minor majors, pars eſt, 1 | 
liquoties ac- 


A demetiatur. Hoc eſt, cùm 
cepta totum fic exhaurit, ut plane nihil ſu- 
perſit. Id enim ibi deſignat Aαν,dv, 
dem:nſurare, vel penitus emetiri. . Ut. & 
ſim plex uHeay idem denotat paſſim; & cla- 
riſſimè initio decimii, ubi definiuntur magni- 
rudinescommenſurabil=s, (av uutÞe 5 N 
T4 Ty euvTy erg plooruere* hoc elt, 
Quarum utranq; eadem quædam magnitu- 
co aliquoties ſumpta conſtituat, aljquoties 
adempta tollat, Semper, inquam, per s. 
rene innuitur perfecta diviſio, vel ſubtra- 
ctio talis, ſimplex an multiplex. cui nullum 
luperſit refiduum. Ita quoque vocabulum 
hoc uſurpare videtur Philoſophus, itta pro- 
ſerens verba ; H apc 58 d Hep edey 2.2.9 
np upauiys) p,]. N H - 
To, N Ag hoc elt. Præter menſuram ali 


quoties acceptam nibil inſuper videtur eße totum 


quod menſuretur. Unam adhuc ſtrictiſſimam 
acceptiuncalam ſuppeditat ' Ariltoteles in 
Metaphyſicis, juxta quam menſura deſignat 
id quod in unoquoqùe genere primum, mi- 


nimum, ad ſenſum indivifibile (vel in uſu mi- 


n.me diviſum) aliorum dignoſcendæ quan- 


titati conſuevit adhiber j. Quomodo nimi- 


1ym in numeris unitas, in ponderibus gra- 
num, in temporibus minutum, in nummis 
Hy A&TTvy, in ſororum intervallis'dieſis, in 
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; Lect. VII. Mathematice. 


uneis pollex (apud Græcos longitudo peda- 
lie, adteſtante Philoſopho, ey Tis gui 
7 (inquit) xc. A T4 ,, men- 
, J ſuræ ſunt xa} S0 U. Verum hæc perſe- 
qui non vacat. Ut neque jam attexere li- 


cet, quznam e dictis præcipua ſit, & maximè 
propria notio vel acceptio, juxta quam in · 
telligi debet quod præ manibus hahemus 

; 8 magnitudinis 5 Menſurabilitas. 
| f lit & alia complura ſilentio jam comprimen- 
da ſunt, Tempus enim monet ut receptui 
canam, & vereor ne quis præ cæteris inge- 
' nioſusobvio mediaſyrmo feriat, & de men- 


1 


— 


* 
*, 


ſura ſermocinantem aſſerat ad ſermonis 


men ſuram par um attendiſſe. 


E EN T. Mt. 


Oſtremà Lectione diverſas uſu tritas 


I vocabuli menſuræ acceptiones haud in- 
dliligenter exponere conati ſumus. Eque 
gictis facilè liqueat, quot accipiantur modis 


vocabula paronyma. Menſurare, Menſura- 
bile, &c. quot enim modis menſura, totidem 
illa ſumantur reſpectivè. Reſtat ut juxta 
quem præcipuè modum, quod præ manibus 
eſt ſymptoma magnirudinis, Menſuràbilitas, 
intelligi debet, & quz fit ejus primaria notio 
deſpiciamus. Ad hoc ex iis duo modi Mal 
thematicis familiares, a nobis potiſſimum 
conſidſer andi ſunt, cautẽ que diſtinguendi, ad 
quos omnes alii referantur, Primus lat ior 
elt, at maxime proprius, a quo nempe Geo- 


metria, 
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gnitudinis quantitatem notificare vel deter- 


minare, reſpectu magnitudinis alterius kg. Þ 


mogeneæ, nobis utcunque Mag1s note, vel 
utcunque determinate, ceclaranto ſcilicet, 
EXhibendo, repræſentando numeris, aut alio 
modo comprehenhbili proportionem eius 
cum hoc; ſignificando nempe quota pars ill 
lit hujus, vel quomodo multiplex, quore pa. 
Ao fit inzqualis, quanto excedat, aut quo- 
uſque deficiat, vel adſimili quopiam modo 
E.z. propofiti ym longitudine, nobis ha- 
Qtenus igaoti, ſi quovis modo (ſeu operatio- 
nem organicam, ſeu per mentale ratiocini. 
um, legitimis hypotheſibus, aut pr edemon- 
ſtratis concluſionibus innixum) ſi quovis, in. 
quam, rationi conſentaneo pacto repet1iz- 


mus qux fit ejus ad expolitamquamvis. a no- 


bis bene comprehenſam (puta pedalem) lor- 
itudinem in quantitate relatio, quotics il 
am continet, aut continetur in ea, quan- 
ſemel aut aliquoties accepta ſuperat illam, 
vel ab illa deficiat; num habet ſe ad illan, 
ſicut numerus quiſpiam ad alium ; vel ſicut 
aliqua reQa linea, quam exhibere poſſum ac 
altam, quam etiam poſſum effcere; vel v: 
radix altcyſus xquationis, que analyticz 
ſubtatyr ᷑Enſi (es, & per artem quomo .c- 
cunque reſolvi poſſit; tunc eam meniurare 
lica mur longitudinem. Qualis reCtarun 
Mongitudinum dimenſto nuncupatur wuxoye 
ria vc cvIvuereia (hybridis autem ſubin:s 
vocabulis, Longimetria & Altimstria). Si- 
militer propoſitã quà vis figurà plana ; cur 
EY 5 quz 


Leitiones Leck. VII. | 


metria, ſicut oſtendemus, nomen deſumpſit, |® 
& quem ex officio ſuo præcipue reſpicit; Þ * 
juxta quem menſurare ſignificat alicujus ma-. 
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Le. VII. Mathematice. 


its FR quz ſit ejus ad exhibitam aliam ſiguram pla · 
nam, pedem videlicet quad ratum, propor- 


"1 
tio colligimus, & numeris aut glio modo re- ö 
pPræſentamus, illam habemur dimenſi; cu- ' 
'F | juſmodi planorum dimenſio dicetur æπ]α e- 1 
* psTolay vulgo barbareque Planimetria. Pa- | 
ri ratione, cumdolidum aliquod cum pede 1 
cubico, vel cum tanto talique crlindro, vel lf 
cum alio probe cogaito quoris corpore con · 1 
ferentes, ejus ad hanc rationem expiſcamur, | 1 

* 5xprouereay dicimur. Item, ejuſmodi com- 
paratio laterum & angulorum alicujus tri- ſ 
%% } anguli, per quam è notis in eo quibuſdam f 
ba. lateribus aut angulis aliorum angulorum ad | 
io Þ * refum angulum ratio, vel aliorum laterum jo 
nl. 3 ad unum deſignatum, & aliunde notum Pro- 1 


on- f portio comperiatur, appellatur Trigonome- 
4 tria, Cumque peripheriam inter & diame- 


S 


trum circuli (nec non inter arcam circula- 


no. rem, &diametri quadratum) q ænam inter. | N 
lor- Þ cidat proportio, quoad poſſumus exacteè co- '1 
1 namur definire, tunc operam damus Ty u- 
no”. xaovereig. Quibus ab exemplis, in id con- 


am, ſultò prolatis, illuꝗ conſtat quod dixi, menſu- 
3 Tationis hanc maxime genuinam & prima- 

| riameſle notionem, cum circa illam preci- 

rad puz Matheſeis partes potiflimum occupen- 
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rt tur, & ab ea conſequenter denominationem 
E gaccipiant. Unde nes hanc cenſer i debet 
ice | affectio magnitucinis, diſquiſitioni noſtre 
are Þ ſubjecta, quam, e »ſurabilitatem appella- 
"UM N 1 mus (Græce veer % magls ambiguo, & 1 
U. cum actu potentiam confundente rocabulo } 
mae quæ nihil denotat aliui, quam magnitudi- 
Sie nem cum aliis ejuſlem generis magnitudini- 


vm * bus comparari poZe, fic ut ch, alioquin ig- 
= notæ 


. 'LeHiones | Lect. VII. 


notæ & indeterminatz, quantitas ex relatio- 
ne, quam ad illas aliquam ſortitur, utcunque 
dignoſci poſſit & determinari. Hoc enim 
omnicunque magnitudini connatum & eſſen- 
tialiter connexum eſt, quatenus omnis ma- 
gnitudo cuivis alteri magnitudini homoge. 
nez (linea linex, ſuperficies ſu perficiei, ſoli- 
dum ſolido) neceflario vel zqualis eſt, vel 
inæqualis aliquo certo modo, qui modus ex 
parte rei noſcibilis eſt & determinabilis ex 
ſe, tametſi pei ſæpe difficulter acquiratur 
ejus notitia, nec interdum ullo modo queat 
3 nobis accurate comprehendi. Nec ſoli 
maꝑnitudini convenit hæc affectio, ſed (qua- 
le quid in alits affectionibus ſigillatim olten- 
dimus) etiam aliisquibuſcunque quantis (mo- 
tibus, temporihus, velocitatibus, ponderi- 
bus) &r2a575 & ſuo modo; quatenus ipſo- 


rum mutua proportio determinari, exhibe- 


ri, exprimt poteſt, adeoque quantitas unius 
ex relatione quam habet ad notam alterius 
quantitatem indicari. Tempus e. g. meti- 


mur. quum oſtendimus illud tot diebus, ho- 


Tis, minutis æquari, vel ad notum aliud tem- 
pus ſic habere, ſicut iſta recta linea, vel iſta 
circuli peripheria ad hanc, quarum ſcilicet 
inter ſe proportionem cognoſcimus : velo- 
citatem, quando commonſtramus in tempore 
talem habente proportionem ad aliquod ali- 
unde notum tempus, ſpatium reſpectu ſpatii 
cognit! tantum peragi; hac eſt, iplam ad 
notam velocitatem 'habere proportionem 
cognitam. Pondus denique menſurdmus, 
cum perfpectum habemus, quantam comper- 
t gravitatis magnitudinem elevare poterit 
aut ſuſtine re, hoc eſt, quam rationem haber 
2 95 | ad 


3 
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Lect. VII. Mathematicæ. 


ad aliud cognitum pondus. -Pariterque re- 
liquis in quantis ſeſe res habet. Sed ut hu- 
jus ſymptomatis adhuc dilucidius innoteſCat, 
de talis menſuræ proprietatibus quibuldam, 
& de magnitudines dimetiendi modo non- 
nulla ſubſungemus. Prima menſuræ, qua- 
lem jam innuimus, proprietas eſt, ut ſit 
homogenea rei menſuratæ; hoc eſt, ut cum 
ea ſecundùm congruentiam & diſcongruen- 
tiam, æqualitatem & inæqualitatem, exceſ- 
ſum & defectum, additionem atque ſubducti- 


on=m, juxta rationem denique ſeu proporti- 


onem comparari poſſit; linea nempe lineæ, 
ſuperhcies ſuperficiei, cot pus ſolidum cor po- 
ris, tempus temporis, velocitas velocitatis, 
pondus ponderis menſura poteſt eſſe; ſed 
linea ſuperficiei, ſaperficies corporis, magni- 
tudo temporis, tempus ponderis menſuræ 
nzqueunt eſſe, ſecundum hanc accuratiorem 
menſuræ acceptionem. Laxior illa quidem & 
c ονοοατν De antehac ſatis declarata menſuræ 
notio, juxta quam quicquid alterius arguit, 
indicat, aut quomodocunque notificat quan- 
titatem eam menſurare dicitur, etiam hete- 


rogeneis quantis competere poteſt, iſtiſque 


non raro tt ibuitur & applicatur a Mathe- 
maticis: eoque modo linea tem poris, ſuper- 
ficies velocitatis, cor pus ponderis; recipro- 
ceque tempus lineæ, velocitas ſuperficiei, 
pondus corporis menſurx nuncupari poſſunt 
ac ſolent. Attamen ſoliciti circumſpęctione 
diſtinguendæ ſunt acceptiones iſtæ, ne cum 
D. Hubbio (diſtinctionem iſtam, ſeu amhi- 
guita tem hujuſce vocabuli, non obſervante, 
vel minus expendente) multiplices in laby- 
rinthos diffcultatum ac errorum improvisd 

| ruamus. 
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ri ſubinde menſuram temporis, hinc ei pro- 


Hneam. At verò, ſi in animum induxiſſet I 


amipſins definitionem aliquera) ſed laxins, 
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ruamus. Qual :s ſunt, quod linea ad tem- pro 
pus (parique ratione ſuperficies ad velocita- quan 
tem, fotida magnitudo ad pondus) proporti- Þ 3199" 
onem habent : (quia nempe linza tempus, til 
fuperficies velocitatem, magnitulo ſolida J iſſet 
pondus aliquo modo metiuntur). Quod er- if 
dem ſunt omnium rerum quantitates, vel 1 4 
quod omnium quantitates mutuo ſunt homo- 8 
gener; quoniam omnes iiſſem menſuris, li. ] Inte 
neis ſcilicet & numeris ſubjiciuntur. Deni- 1 mae 
que quod unum quantum cujuſvis alterius 1 Sen 
quantitas fit, linea videlicet temporis, velo- for 
citatis, ponderis, imò ſuperficiei & corporis | ME 
quantitas fit, quia menſuræ vice fungens il ſu 
lorum determinat quantitatem. Quz ab- Þ der 
furditatum portenta non ex alio, quam ex | | "© 
hujas non animadyerſe diſtinctionis fonte i dit 


Promanãſſe videntur. Quod ut breviter in- 2 
ſtando commonſtremus ; cum is ſibi præſtra- I 2 
viſſet hanc menſuræ definitionem, menſura 1 *© 


eſt magnitudo magnitudinis, una alterius, © 0 
quando i pſa, vel ilſius multi pla, alteri ap- I PI 
plicata cum ea coincidit ; ſubnotaſſet auten | Þ © 
preferea, neam motu tranſactam appella - 


clive fuit colligere, lineam aliquando tempo- 
ricoincidere, adeõque tempori æquari, vel 
imæquale eſſe, & proinde lineam ac tempus 
matuam inter ſe proportionem ſortiri, non 
fecus quam linea proportione refertur ad 


cogitare, eùm linea dicitur menſura tempo 
ris, non ſtricte ſumi menſuram pro quanto, 
quocun tempus'ſecundam quantitatem com- 
paratur (nedum non pro parte juxta propri- 


pro 


I RILeR.VIL Mathematicæ. 


m- 7 pro qualicunque indicio vel argumento } 
2- [© quantitatis tzmpori competentis :, ad hoc, | 


inquam, ft contigiſſet illi mentem ſuam tan- 
s, | © tildm intendifſe, non ita temerè commiſcu- 
iz iſſet, & confudiſſet inter ſe res toto cœlo 
r. diffitas diverſaſque. Sed hac alibi penitius 
a] | - iicutienda ſunt, cum de quantis homogene- 
is & heterogeneis ex compolito diſſeremus. 


J. Interim unicum adjiciam huc faciens, ani- 'N 
. | madveifione dignum, ideo tantum hetero- 1 
3 | genea quanta nonnunquam dici altera alte- [ 
. | rorum menluras, quoniam homogenearum , 
> menſurarum notitiam utcunque quendam | 
ſubminiſtrant. E. g. propoſitus arcus æqua- x \ 
- | © toris, horizontem inter & folem in æquato- | 
wre poſitum interceptus, menſura temporis | 
| i diurni præterlapſi propterea dicitur, quoni- q 
am aliunde cognitus ipſe per ſuam proporti- 1 
> onem ad totam æquatoris circumferentiam 1 
temporis iſtius rat ionem coarguit ad tempus 1 
jntegrum diurnum: hoc eſt, inſervit ejus ad I 
propriam homogeneam menſuram compara- | 
tioni. Sic & linea decurſa velocitatis men - 3 
ſuara dicitur eatenus, quatenus innuit quæ fit 4 
> hujusad alteram przconceptam velocitatem '1 
{2 ratio, Nec aliter. ſe res habet in aliis im- 9 
propriè dictis menſur is: unde ſatis liquide _ 
= patet id quod infinuatum eit modo, quod- [ 
que fit operz pretium conſiderare, reliquas | 
expoſitas menſurz acceptiones hanc reſpi- ( 
core, vel ab hac defumi. Porro ſecundo, 2. } 
altera menſurz, qualem jam perſequimur, | 
proprietas eſt, & ad illius rationem requiri- ; 
tur, ut quantitatem ipfa determinatam ha- | 
4 beat, hoc eſt unicam, eandem. certam, ſibi 
cConſtantem & invariatam quantitatem; | 
1 | t, 
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Lectiones Let. VII 


fit, quod in Meta phyſicis innuit Ariſtotcles, 


r,, nullam difterentiam aut 1a. 


titũdinem admittat, alt quantitatem haheat Þ 
immotam, & velut in puncto conſtitutam. ! 


Alioquin per comparationem cum ipſa men. 
ſur atæ rei julia quantitas ætimari non po. 
terit; at non minus adhuc incerta, indeter- 
minata, ignota permanebit. Un ie quic- 
quid anceps ſignificatu, vel natuia varivm 
ett, eatenus menſuræ reſpuit oſficium. Es, 
Pes, pro humani pedis modulo; palmus aut 
cubitus (itidem humanus) miliare ſumptun 
amanyms (non ad ponendo Germanicum, 
Italicum, Anglicum) & quzlibet talia non 
ſunt rigide loquendo menſuræ; quonian 
inter Herculis clavigeri, tel..mque geltantis 
arundineum Pygmæi palmum, cubitum, pe- 
dem immane quantum verſatur diſcriminis, 
Nec proinde qui propoſitam longitudinem 
bi pedalem eſſe dicit, aliquid eo certum indi- 
gitat, niſi quem unum præfinitum pedem in- 
celligat, commonſtret explicatins. Et qui 
duas urbes unius miliaris intervallo disjun- 
ctas pronunciat, illius diſtantiæ quantita- 


tem non exprimit, niſi quodnam è predidis 


miliare reſpicit, adſignificet diſertius, & in- 
determinati vocabuli ſenſum ſatis refirin- 


gat. Item ſi quis longitudinem quandam 
exæquari dicat diſtantiæ ſolis a centro te- 
rx, nihil dicit, niſi præterea doceat, quam | * 
velit diſtantiam, apogzam, an perig 2a, 


an medix longitudinis, an aliam quamvis in 
ſolaris orbitz circumferentia fixam ac de- 


terminatam. Denique, ſi quis rectam 1ine- 
am parem affirmarit lineæ rectæ a centro 
cujuſdam elli pſis ad ejus ambitum prætenſæ. 
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Ledt. VII. Mathematice. 


neutiquam ex eo poterit iſtius rectæ dimen- 
ſio cenſeri, quia millies mille tales a centro 
ellipſis deduci poterunt, longitudine diver- 
ſz, & ſihi impares rectæ lineæ, quãàmque 
præ reliquis ſignet ille, niſi ſubdat aliquam 
ulteriorem determinat ionem, conſtare pote- 
tit nemini. Porro notandum, quod non 
unius ſit modi, ſed aliquam differentiam ad- 
mittat hæc determinatio quantitatis, adev- 
que conſequens illam menſurz ratio nonni- 
hil erit diverſa. Nam alia determinatio 
quodammodo naturalis eſt & univerſalis, 
alia ſingularis & proi ſus arbitraria. Natu- 
raliter & genericè determinatur id quod 
certam naturam habet, & ſemper eodem mo- 
do reſpicit ea quanta cum quibus compara- 
tur, aut quibus dimetiendis inſervit; unde 
habet, quod immediate ſit aptum natum eo- 
rum proportionibus generaliter determi- 
nandis: & conſequenter etiam ſingularibus 
ipſorym quantitatibus notificandis , modo 
3 ipſum notum ſupponatur. Quo 
pacto circuli radius & latus quadrati natura- 
liter determinata ſunt: radius, inquam, cir- 
culi taliter determinatur, quaniam ſimilium 
arcuum ſubtenſæ, & ſimiliter utcunque poſi- 
tz quælibet in circulo rectæ lines proporti- 
onem ad radium eandem habent, & ex rela- 
tione ad radium ita quantitate determinan- 
tur, ut eo ſingulariter determinato, ſemper 

earum quantitas una ſingulariter determina- 
tur. Ut in quocunque circulo, majore nil 

refert an minore , latus hexagoni radio 

æquatur, ſinus rectus graduum 30 radii di- 

midius eſt, chorda graduum go radii poten- 

tia dupla eſt: unde fi determinetur & cog- 
K noſcatur 
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noſcatur ipſa ſingularis radii quantitas (hoc 
eſt, ſi ſensds æſtimationi ſubdatur, vel nu- 
mero denominetur alicujus ſingularis coęꝑni- 
tæ menſuræ) innoteſcat inde ſtatim dictarum 
linearum quantitas. Similiter e cognito la- 
tere quadrati, exceſſus diametri ſupra latus, 
& aliarum definite poſitarum in quadrato 
linearum quantitas facile cercoque dignoſca- 
tur. Hujuſmodi yero determinationes ad- 
hibet, & circa tales dimenſiones occupatur 
Geometria theoretica; quæ nempe non 
tam immediatè ſingularium magnitudinum 
quantitates, quam univerſalium rationes in- 
veſtigat ; e quibus tamen fingularium di. 
menſiones fluunt, vel in iis fundantur. Ar- 
bitrarie ved determinantur ille menſurz 


quæ ſingularibus dimetiendis quantis appli- | b 
cantur; quz nempe cum nullam ad id ex {© = 


peculiarem aptitudinem habeant, ex infini- 
tis ſui generis aliis ad libitum ſeliguntur, ex 
pacto vel inſtituto deputantur huic officio 
metiendi, Qualem obtinent determinati0- 
nem paſſus, ſtadins, arundo, ſchoenus, alix- 
que quæ verſantur in uſu communi, quaſyue 
Geometra practicus adſumit in peculiarium 
magnitudinum dimenſione. Verùm non eſt 
quod his ſatis a ſe perſpicuis diutius immore- 
mur. Tertia menſurz proprietas eſt, ut eu 
quantitas fit aliquatenus præcognita, cum 
enim (ſuxta definitionem Ariſtotelicam, y4- 
roy Ery © 79 mony e) menſuræ ratio 
preſertim exigat, vt quantitatem ignotam 
declaret, priùs ipſa cogno'catur oportet : {:- 
quidem ab ignoto nihil innoteſcat, ab obſcuro 
nihil illuſtretur. Advertimus autem quoc! & 
quant itatum notitia fit diverimoda : de qui- 
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bus primo; una radicalis eſt, abſoluta, prima 


notitia, qua res ſenſibus expoſita quanta fit 
abipſis immediate dilcernitur & æltimatur, 


illam velut intuitu quodam attingendoz ne- 
que præ terea cum aliis quantis comparando. 
Hoc modo notum habetur in Geometria 


quicquid efficere poſſumus vel exhibere, ig- 
notum verd cujus conſtructionem ignora- 


mus. Ut fi proponatur circulus aliquis, Ge- 


ometris notum eſt Jatus inſcripti regularis 
trigoni, tetragoni, pentagoni, hexagoni, 
decagoni, pentecaiqecagoni, omniumque 


progredientium duplo deinceps ab his nu- 


mero (vel etiam aliquatenus triplo, quia 


per Geometriam planam communem biſeca- 
ri, p6rque ſectiones conicas utcunque triſe- 
cari poteſt arcus quilibet, vel angulus defi- 
gnatus) ſed complurinm aljarum regularium 
fgurarum latera ſunt. ignotiora, vixque nul- 
là ſcientificà ratione poſſunt exhiheri. Quin- 
et iam hoc modo ſingular is expoſiti circuli 
peripheria nota dici poteſt, quia quanta fit 
utcunque ſenſu poteſt apprehend!, tametſt 
cum recta linea juſte comparari nequit, & 
quz fit ejus ad hanc exacta proportio forte 
nullatenus comprehendi poteſt a nobis. Ve- 
runtamen ſicut recta linea conſptctui repræ- 


ſentata ſpeciem imprimit ſui, certumque de 
ſe judicium procreat, a quo nota dicitur: 


ita circuli circumſtætentia ſor quantitatis 
dam inſculpit phantafiæ, juxta quam cogni- 
ta reputetur, Neque ſorſan mag i recta li- 
nea ſui generis lineis, quam peripheria cir- 
cularis peripheriis circulariÞus, & aliis qua 
ad eas referri poſſunt lineis dimetiendis ap- 
proprietur & congruat. Cæterum hoc r- 
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do notæ ſunt, nec alio modo, primitivz 


quæque menſuræ, ad quas ejuſdem generis 
menlurz referuntur; quarum quidem quan- 
titatem vix aliter explicare licet, quam ad 


Mas aͤigitum intendendo, deque ipſarum 


quantitate percunctanti reſpondendo, tanta 
eſt quantam intueris, aut ſenſu percipis, 
Unde conſeQatur, ut hoc mode quidpiam 
dignoſcatur , & prototype menſui æ ratio- 
nem ſubeat, imprimis exigi, ut a ſenſu quo- 
piam æſtimabilem quantitatem habeat; & 
proinde cum ut ſubjiciatur ſenſui, tum ut 
mediocrem habeat quantitatem, intra debi- 


tos limites ita conſiſtentem, ut ſenſus in ejus 


æſtimatione non facile decipiatur, hoc ett, 
ut fi conſiderabile quid apponatur ei, vel ab 


ipſa ſubtrahatur, non id ſenſum effugere 


queat. Quapropter optime notat Ariſtote- 
les, id quod obiter moneri par eſt, cæteris 
paribus minimas ſenſibiles magnitudines 
menſuræ vicem obire commodiſſime: O 
Leu wv ded wi i) dqendr n . 
Tem e d A % Obi nibil adjici poteft 
aut adimi, qu in a ſenſu facilè percipiatur C age 
noſcatur diſcrimen, id accuratiſſima fuerit men- 
ſura. Minora vero quanta præſertim talia 


ſunt, quoniam majora faciliùs aucta vel im- 


minuta ſens{is judicium latent; Ad gie 
% Tady}e, Nd 7% vor & x Sv, d- po- 
ty þ x; 40285387 νꝰο ij um TS FARTO- 
S. + Aſtadio vel talento, & univerſim a quoli- 
bet majore mages Iateat ablatum aliquod ant ad- 
jectum, quam a pede,vel ab obolo, vel a quouy 
minore deductum, ſeu ei appoſitum. Unde con- 
cludit Philoſophus, Ac & er A 4 
el many uu c ge”); Ter mig e A 
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Nov, X, T. 0400.) deve TV maey, Tay A- 
Wer e Tere Ts wires (Id à quo primum 
quoad ſensils aftimium nibil abſtrabi poteſt, men- 
ſuram ſtatuunt omnes, G tunc ſe quantum aliquod 
arbitrantur cognoſcere, quum per hujuſmodi men- 
ſuram cognoſcunt ). Saltem hoc nomine ſunt 
ad hoc ine ptæ, & ab originalis hujuſmodi 
menſuræ, ratione penitus excluduntur omnes 
grandiuſculæ magnitudines ; eo quod illorum 
differentiz nequeunt omnino, vel non ſatis 
exquiſite dijudicari a ſenſu. Nam, ut Optici 
notant, diſtantiæ pedes ducenos ſuperantes 3 
viſu, ſenſu longiſſimè pertingente, diſcerni 
nequeunt, & ſibi videntur omnes æquari (Lu- 
na nempe, Sol, ſtellæ fixæ, quamvis revera 
tot milliarum myriadibus aliæ aliis longin- 
quiùs à nobis ſemot æ, videntur nihilominus 
omnes intervallo pari diſtare, ac velut uni- 
us cujuſdã in oculo centrum habentis ſphæræ 
perimetro verſari) quin & earum quæ ad 
dictum inter vallum propiùs accedunt, longi- 
tudinum differentiæ vix æſtimantur à ſenſu. 
Unde etiam evenit, quod (propter radiorum 
nempe viſualium longiùs procurrentium ve- 
ras differentias non animadverſas) objecta 
planities, campeſtris vel æquorea, videatur 
aſſurgere, vel in gibbam ſuperficiem intu- 
meſcere. Sed de hujuſmodi notitia ſenſibili 
nimis. Cognoſcitur ſecundo, quantitas ex 
collatione cum menſura quapiam per ſenſum 
= expoſito modo dijudicata; quando nempe 
> . Fcitur quam in quantitate relationem habet 
ad iltam, quoties eam continet, aut in ea 
continetur, quanto ſuperat eam, vel exce- 
ditur abea. Hoc mo lo nota quanta men- 
ſuræ poſſunt eſſe dicique, ſed mediatæ vel 
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Lectiones Led. VII. 


ſecundariæ. Magnitudines, inquam, neuti- 
quam ſenſibus objectæ, nec ab lis ullatenu: 
æſtimabiles menſuræ rationem bene ſuſten- 
tent, ſi per dimenſionem organicam, vel per 
legitimum qualecunque ratiocinium reperta 
fuerit ipſarum ad alias ſenſu jam æſtimatas 
proportio. Semidiameter e g. telluris, etf! 
nemint viſa, ſensdſque noſtri tranſcenlen; 
æſtimium, poterit tamen eſſe menſura ma- 
gnitudinum ac diſtantiarum, quas habent 
cœleſtia corpora , modo per idoneas hypo- 


theſes, & probum diſcurſum innotuerit, quot 


ipſa ſtadios, paſſus, aut pedes complectitur 
ac exxquat. Vel quod ita ſe habet ad ali- 
quam ex iſtis prænotis menſuris primitivis, 
ut talis expoſita recta linea ad aliam rectam 
lineam exhibitam. Verum adhuc tertio, 
peculiari ratione notum dicitur id, quod nu- 
meris exprimitnr, ejus relationem denotan- 
tibus ad expoſitum aliquod prius #ftimatum 
quantum (hvefamiliari nobis uſu precipue 
cognitum , eu gratis & ex arbitrio ſum- 
ptum) ſi nempe concipiatur illud præcogni- 
tum quantum vel indiviſum, hoc eſt, unitate 
deſignatum, vel in æquales aliquot partes 
ditributum, juxtaque diviſionem iſtam certo 
quodam numero denominatum, tunc autem 
reperiatur quis numerus iſtarum partium 
æqualium, vel quot ex iſtis unitatibus, vel 
que pars iftius unitatis conceniat propofto 
quanto, dicetur inde perfectè notum illut 
quantum, hoc eſt, in date menſuræ partihus 
notum. Quinimo frpe quantum, alioqui 
enit5us expoſitum, & per ipſos æſtimabile 
(vel cujus ad expoſitam ratio per terminos 
enſibiles æſtimetur) nihilominus ignotum 
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Lect. VII. Mathematice. 


cenſetur, donec ejus ad ſtatam aliquam men- 
ſuram proportio in numeros redigatur, per 
numeros explicetur. E.g. quamvis in aliis 
quo circulo ductus fuerit, & oculis objectus 
ſinus rectus graduum 30, tamen aliquatenus 
ignorata reputabitur ejus quantitas, donec 
animum advertendo, ratiocinandoque colli- 
gamus eum adxquari dimidio radii ; tunc 
autem penitiſſimè comperta cenſebitur ejus 


quantitas. Id quod (ignota ſcilicet habe- 


ri, quorum ad ſolennem & uſitatam aliquam 

enſuram ignoratur in numeris ratio) cau- 
ſis e compluribus oriri videtur. Tum pri- 
mo, quia judicium ſensfis magis lubricum & 
incertum, minũſque perſpicax & exquiſitum 


_ eſt, quam in numerorum certa proportione 


fundata quantitatis æſtimatio; tum ſecun- 
d, quia facilins & commodius, per numero- 
rum ſymbola repræſentantur animo, quam 
reipsa ſenſibus exhibentur quantitates, aut 
quantitatum rationes: tum tertio, quia ſen- 
ſibiles objecti ſpecies magis evanida, fluxa, 
mutabilis eſt, quam numerus, qui facillime 
retinetur in memoria, chartxque commen- 
datur; ubicunque nullis fere mutationibus, 
accrementis, decrementis obnoxius aſſerva- 
tur. Tum denique quarto, quia numero- 
rum interventu rerum omnium quantitates 
ad paucas, familiares admodum, ab omni- 
bus, & ex condicto communiter uſurpatas 
menſuras rediguntur. Quas (& ſi quæ ſunt 
conſimiles) hujuſce rei cauſas (quamobrem 
ſcilicet id præci puè notum & penitus explo- 
ratum habetur, cujus ad aliquid antea cogni- 
tum ratio numeris exprimitur) etſi conſide- 
ratu non indignas, quoniam ad alia prope- 
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Leckiones Le. VII. 


ro, jam tranſilio. Singulares hactenus at“ 
tigi quantorum notitias; at quartd, notum 
quodammodo dicitur omne quantum (ſicut & 
determinatum ut ſupra diximus) cujus gene- 
ralem naturam utcunque comprehendimus, 
etſi ſingularem ejus quantitatem ignoramus, 


aut non conſideramus. Ita ſcimus quomodo 
ſe habet in circulo radius, in quadrato latus, 


eth quæ ſit jus aut illius radii circularis, vel 


lateris quadrat ici ſingularis quantitas neſci- 
mus aut negligimus. Quomodo præſertim 
nota ſunt illa quanta, quæ aliorum generati- 


oni præſternuntur & inſerviunt, ade6que ge- 


nerationem conſequens omne determinant, 
indeque natura ſuggerente menſuræ ſbi 
munus afferunt. Ut ſi circulus procreatus 
ſupponatur ex revolutione radii, quadratum 
ex ductu lateris in ſe, vel ejuſce motu recto 
par allelo; quoniam omnium reliquarum in 
circulo vel quadrato linearum quantitas at- 


que poſitio dependent ex radii lateriſque 


quantitate, ac motu tali, proinde primar io 
nota, nec immerito, cenſentur iſta; ſuntque 
primitivæ generales menſuræ, ex compara- 
tione cum quibus, quæ ipſorum reſpectu ſimi- 
lem perpetuo determinatum ſitum obtinent, 
generali conſequenter mqdo dignoſcantur ; 
hoc elt, horum ad illa conſtans proportio ſci- 
atur, adeoque quantitas etiam horum ſingu- 
laris non lateat, ex hy potheſi quod iſtorum 
ſingularis quantitas innoteſcat. Siquidem 
comperta duorum quantorum proportione, 
ex uno eorum cognito protinus alterum co- 
nofcetur. De menſuræ proprietatibus ha- 
tenus; jam quod in propoſita methodo ſuc- 
cedit, de menſurandi mo? is paucula ſubde- 
| | | mus. 
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mus. Varii ſunt ii, ſed nos præcipuos aliquos 
cogitanti ſemet objicientes perſtringemus. 
Comparantur inter ſe homogenea quanta ut - 
cunq; ignota & determinata,cum notis & de- 
terminatis; hoc eſt, menſurantur primò, per 
merum ratiocinium ipſerum proportiones 
indagando. Sic ex radio dato colligit Geo- 
metra quantum ſit latus inſcripti regularis 
trigoni, demonſtrando ſcilicet e ſuis princi- 
piis, quod fit potentia triplum radii, Sic & 
ex aliunde prænotis apparente Lunx dia- 
metro, Lunæque diſtantia ab oculo quanta 
ſit ejus vera diameter, declarat ope canonis 
ſinuum, Geometricis e ratiociniis conſtru- 
Ci, Hic modus omnino theoreticus eſt, ut- 
pote quo generalis quantitatum dimenſtq 
perficitur, quam ſola ratio poteſt attingere : 
proinde modus hic perfectus & ad rigorem 
cxactus eſt. Secundo, per ſolam organicam 
dimenſionem, quæ deſervit ignotorum quan- 
titatibus ad certæ menſuræ numeros addu- 
cendis; iſtis præſertim qux nequeunt a ſen- 
ſu, commodè ſaltem & ſatis accurate ellima- 
ri. Ita arcus & angulos per quadrantes 


circulares in gradus & minuta diſtributas, 


longitudines autem per regulas & calas in 
æquales particulas utcunque diviſas meti- 
mur. Hic modus circa ſola quanta ſingula- 
ria verſatur, & pure mechanicus eſt, nec 
co plerunque præciſus & accuratus. Ter- 
tius autem modus per diſcursis, & organicæ 
dimenſidnis, mentis & manſie, conjunctas 
peragitur operas. Qui quidem practicus 
elt, & verſatur circa Tt x20 d e, lic ta- 
men ut generalium theorematum opem ad- 
ſciſcat; unde pede claudicat uno, ſed altero 
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rectus & certus incedit, heroicumque refer: 
genus quatenus Geometriæ regulas adhibet, 
divinitatem quandam habens, æternæ & in. 
defectibilis veritatis particeps, quatenus au- 
tem mechanicam evy]spxay defiderat, cadu- 
cum & mutabile, peccatis & erroribus oh. 
noxium. Hoc modo nedum obvia quæque 
nobis ob oculos, ante pedes, intra contactum 
poſita, ſed & res innumeras manibus intra- 
ctabiles, veſtigiis noſtris impervias, imo ſen- 
ſibus ipſis inacceſſas, & vix animo bene 
comprehenſibiles attingimus ac dimetimur ; 
telluris profunditatem & ambitum, aſtrorum 
magnitudines & intercapedines, & quicquid 
cum quantis organice dimenſioni ſubditis 
aliquam ſenſibiliter finitam proportionem 
habet. Nam ex mechanice dimenſorum ad 
alia dimenſionem excedentia proportione, 
etiam horum quantitatem, Geometriz ſub- 
ſidio prorſus infallibili ratione perſcrute- 
mur licet & pernoſcamus. His ſuhjicio mo- 
dum, juxta quem ſciſcitantihus quanta fit ali- 
qua magnitudo reſpondemus, ipſam realiter 
exhibendo ſenſibus æſtimandam, aut per di- 
ctam organicam dimenſionem ad cujuſvis 
menſur cognitæ numeros reducendam. Ut 
ſi quis ifſterroget quanta fit recta linea a da- 
to puncto circulum propoſitum contingens, 


Satisfactum erit quadantenus, Geometrice 


ducendo rectam iſtam, & quærentis oculis 
oſtentando. Nam ita vel ipſam intuendo 
quanta ſit diſcernet, aut ad ſcalam quamvis 
examinando quot notæ menſuræ particulis 
præcise vel præterpropter adæquetur com- 
periet. Quintus modus eſt, quo declaretur 


ignota quantitas per æquationem aliquam, 


N 
=. dit 
pl 
fi 
1 
. 4 ar 
15 te 
B 5 " 
£0 1 | 
8 
fi 
Sf 
nr 
3 
3 
* 
1 
+: 
4 4 
1 
5 


df 9 
"Sy ® 
* 
U- 5 * 
I 
* 
u- 
Eo. 
b. 
pr 
le 7 
m 
- 
o | > 
[= 2 
1 ; 
) 8 
* I 
2 
S 
5 5 
* E 5 
$a 
— A 
* Þ 
a 5 
| beg 
| * 
bg 
3 
5 


8 — . 
2 "=p 
70 . ” x 1 8 
r {3 uf 


Lec. VII. Mathematice. 


quz ipſius ad alias notas quantitates utcun- 
que relationem exprimat, adeoqne menti 
pr beat ipſam aliquouſque comprehenden- 


dam ; cujus quidem æquationis yk 
reſolutio juxta regulasquaſiam ei propolite 

accommodatas, & in analytica doctrinæ præ- 

ſcriptas, dimenſionem hanc integre conſum- 
mabit, quæſitamque quantitatem, ſeu Geo- 

metrice ſeu Arithmetice, reddet perſpe- 
ctam. Ita fi detur circuli radius & arcus 
deſignati tangens, quxratùrque quanta fit 
tangens arclis dupli, repræſentabitur ejus 
quantitas per talem æquatio- 


nem: xrr — xaa 2 2rra; vel f== radius. 
rr — da. 2tr:: a. x. Tangens 4 ="tangens data. 
quæſita dati dupli arcùs ducta in x, tangens quæſita. 


differentiam quadratorum radii, 
& notæ tangentis archs ſimpli æquetur du- 
ploquadrato radii ducto in tangentem arcus 
ſimpli. Vel quod eodem recidit per hunc 
analogiſmum; Exceſſus quadratorum radii 
& datæ tangentis ſe habet ad duplum qua- 
dratum radii, ſicut data tangens ad tangen- 
tem quæſitam. Quo theoremate præſtan- 
tiſſimus D. Pellius Longomontani tetrago- 
niſmum refutavit. Item ſt detur in numeris 
ſubtenſa cujuſvis arcas, & radius circuli po- 
natur unitas, & quæratur quanta fit hujus 
arcùsgiplicati ſubtenſa, quantitatem iſtam 
hujuſ 
tenſa tripli arcs æquabitur tri plæ ſubtenſæ 


dati arcs ſubtripli minùs ejus 
cubo; (q=z3zz—2z3; vel qrr=" = arcus. 
3Zz1r 25). Quod theorema con- 4 == arcus triplus. 


ducere poſſet eidem propoſito. 


ved his uiterius explicandis immorari non 


i 


di declarabit æquatio: Quæſita ſub - 


Letriones Lect. VII. Let 


licet. Indulgete tamen oro patientiz ye. uno 
ſtræ pauxillum, alteram menſurz præcipu- abit 
am notionem levius attrectanti, ſub hac ta- ¶ quif 
en conditione, ne vobis per aliquot abhinc ſpor 
eptimanas iterum faſtidio ſim; quod fi viſus 1 tum 
ero juſto ſolitoque prolixior, perſpicite vel int 
higc quam ægrè divellar a conſpectu conſor- las 
ti6que veſtro, quamque vobis illibenter va» | fig 
ledicam. Altera principalis menſurz acce. WK {ſub 
Ptio, juxta quam ſemper in elementis deſi. & 
gnat id, quod aliquoties acceptum exacte qu 
componit & conltituit, vel aliquouſque ab. 3 ve 
latum perimit, & penitus exhaurit rem ho- te! 
mogeneam menſuratam, ſatis antehac ipſa us 
per ſe luculente deſcripta eſt in Lectione ca 
przcedente. Quoad hanc autem intellecta W i 
menſurabilitas itidem quantis omnibus con- a0 
venit; ſiquidem omne quantum (magnitudo v. 
quidem Tpwmws Aανννοα , reliqua vero  U 
quanta emuevos 4 x7! p. ſuo modo men- 1 
furabile eſt ſecundũm hanc notionem, hoc eſt, | + 
diviſibile quotvis in partes ſeu gradus æqua- F 
les; vel quovis numero denominabile, re. 1 6s 
præſentabi le, explicabile eſt; prout a Tri. : 


gut diviſus ſupponitur in centies millenas, 
vel millies millenas, aut utlibet plures par- 
ticulas xquales ; & tempus quodvis utcun- 
que breviuſculum in minuta quotvis Mper- 
tiatur pro computantis arbitrio ; & veloci- 
tatis ponderiſque cujuſvis tot gradus ſuppo- 
nere licet quot quiſque velit. Numerus 
enim quilibet quanti cujuſvis idoneum ſym- 
bolum eſt, ei ſignificando comparatum : & 
ſicut numerus quilibet Mathematicus, con- 
{ans nimirum unis æ jualibus inter ſe, ab 
uno 


gonometris radius circuli quantumvis eki. 
= 


my 
& 
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uno toties accepto componitur, ec que toties 
abſtracto exhauritur; hoc eſt, ab eo ex- 
quiſite dividitur & menſuratur, ita corre- 
ſpondenter numero quovis expreſſum quan- 
tum (hoc eſt, juxta numeri iſtius exigentiam 


in tot æquales particulas diſtributum ſingu- 
las uni reſpondentes) a quavis per unum de- 


ſignatà particulà menſuratur. Nihil hic 
ſubeſſe difficultatis videtur aut obſcuritatis: 
& hujuſmodi menſuræ reſpectu comparata 
quanta dici ſolent a Geometris ſymmetra 
vel aſſymmetra, quorum ſymptomatum con- 
templatione nihil in Mathematicis mirabili- 
us eſt fere velutilius, quamvisnihil a vulgar 
captu conceptſique remotius. Notat Ari- 


ſtoteles hinc deſumpta inſtantia, quantum 


admiratio plebis imperitæ diſcrepet & ad- 
verſetur ſententiæ peritorum atque ſcienti- 
um; ſiquidem inter ea, ad quæ vulgus po- 
tiſſimum ſtupet, cenſetur &ovuutria H 
«77s (incommenſurabilitas diametri cum 
latere quadrati) .wvuasy 90 £9) oxi mimy, Met. J. 2. 
4 F d Ad Moy wired?) Omnibus, hoc eſt 


Tos TOA, 0s, mirabile videtur, ſi quid aliquo- 


uſque magnum non poſſit admodum exigua qua- 
piam alteri as homogenti quanti menſurd exhau- 
riri; contra vero nibil mags Geometra mirare- 
tur, quam ſi non contingeret hoc , «dv  &v 
Suu Aud eie 8 Tws cyiip WAUET INOS: WS e ar 
yotlo i Sd ui© were. Plato verd com- 
munem hujus paſſionis ignorantiam patheti- 
ce deplorat, quam & vocat i % aixpey Plato Vl. 
, &y Tois erYpwms mam, ridiculam & de Leg. ver- 
turpem inſcitiam plerorumque omnium hominum ſus finema 
animis inſidentem: neque non ſibi videri præ- 
dicat non tam humanum, quam . 
| affe- 


x56 Leffiones Lect. vil. N Les 


affeCtum talia non percipere : TN mi 771, BY cone 
n Tm) Gr £52vun, 9 Lebe E wor 74m yy, unive 
&yO0pwmyoy, WAN U 611 yd 47 {42 1.09 + Juxt' 
Jes, wy, Se denique Græcorum omni, 1 genie 
um causà pudore non modico profitetur af. 1cilic 
fectum, quoniam hanc tam obviam quanto- [2 exce 
rum paſlionem plerique neſcirent; & con- Epta 
trario pot ius errore ab{Jucti, magnitudines , Vere 


ejuſdem generis omnes inter ſe commenſy. . fym 
rabiles exiſtimarent, *Howydu © vy vw , Mat 
TAY) Ce, CANE ν Np 2 2 > Fo. M8 toru 
alwoy, Kc. De his Tgitur aded mirandi; WW Wal 
1. ſymptomatis tantillum videamus. Quv We dati 
lymmetriam attinet, penes vulgus, & apn! Com 
ſcriptores exotericos aliquando denotat rei Sue 
cujuſqne debitamquantitatem, intra centos pro 


h naturz ſuv congruos fines conſtitutam. Ut 55 hil 
Et. II. 2. apud Ariſtotelem in Nichomachiis, 'T 7): E! cru; 


0 ae office TAG), x, e * Heye; cen 

T.Av UA eigy, Te. *) 0 ulerye, Wonk, Kavi, Pe 

owt. Ubi ovuutrxa bene rertflmodier wy 

moderata, contormia, a debitæ quantitatis Bel 

modulo neutra ex parte, nec exceſſu nec de- ack 

ſectu aberrantia. Plato in Politico, A- Ita 
„„ 1 \ \ 1 lin 

gop 2 Twi 76 0 uut]}or, N, N 10 TAG? F 
„cn. Ubi pe iden valet, vel 8 

Afine eſt 3:6 pulchro, perfècto, iqoneo; quod | £* 

eas declarat acceptionem. Szpits,autera F- 8 
apud eoldem ſymmetria rei variis ex parti- 1 ©? 

bus compolitr, decoram & aptam in part!- £ 1 

bus congruent iam, ſeu conformitatem inter 2. 

(> mutnam deſignat; in qua præcipuè con- © 

{iftir pulchritudo rerum & elegantia: qua- Þ Tf 
Propter in Arxchitsctura talis potiſſimùm 1 
ſymmetria ſpectatur, & a Vitruvio fic def: 15 
Fiirnv.c.2 nitur; Symmenia if ex ipſiss operis membris 14 4 
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Lect. VII. Mathematrc.e, 


conveniens confenſas, ex partibuſque ſeparatis ad 
univerſe figure thectem, rata partis reſponſus. 
Juxta quas acceptiones, ex contrariorum in. 
genio, ſatis liquet quid ft aſymmetria, rei 
{cilicet enormis, immodica, diſcongruens, 
exceſſiva vel defectuoſa quantitas; vel in- 
epta & indecora partium aggregatio, Hilce 
vero tralatitiis ſignificationibus obmiſhs, 
ſymmetria ſecundo, nonnunquam der.otat 
quamvis magnitudinum (aut aliorum quan- 
torum) comparabilitatem inter ſe , quoad 
quantitatem, hoc nempe ſecundum alteram 
latiorem acceptionem 9% menſurare, pro 
comparare rerum quantitates inter ſe, vel 
jgnotæ quantitatis ad notam inveltigare 
proportionem. Quomodo ſymmetrum ni— 
hil eſt aliud quam homogeneum, & aſymme— 
trum prorſus idem cum heterogeneo; qua- 
tenus cjuſdem generis omnia quanta pro- 
port ionem hahent inter ſe, adeoque ſunt hoc 
modo commenſur abilia; quanta vero diverſi 
generis nullam ad ſe mntuo rationem habent, 
adeoque nullatenus commenſurari queunt. 
Ita linex cundtz o/putlpor funt inter fe, ſed 
linea reſpectu ſuper ficiei vel corporis, reſpe- 
ctuque temporis, velocitatis, & ponderis, 


£0Vuud) Gf eſt. Verdm communiter apud 


Geometras ſtrictius dicuntur ov pper quan- 
ta, quz ab codem quolibet homogeneo quan- 
to menſurari; hoc eff, perſeCle qividi, ſicut 
Nihil ſuperſit reſidui, pErque ſubtractionem 
ejus (ſive factam ſemel, ſeu; quotieſcunque 
repetitam) penitus exbauriri queunt: vel, 
quorum idem quantum eſt pars aliquota non- 
nulla: vel, quæ ſe habent ſ cut numerus ali- 
quis ad alium generis numerum(unitatem ad- 
ſcr ibendo 


157 


2. 


158 


ſeribendo numeris).Quomodo nimirum unciz, 


Leitiones Le&.VII 


pes, & paſſus, ſunt ſymmetræ line, quoniam 
uncia ſemel accepta ſeipsa,duodecies accept; 
pedem, ſexageſies accepta paſſum conſtituit 
vel toties ablata dividit, ut nihil remaneat; 
vel quoniamſe habent hæ longitudines ut nu. 
meri 1,12, 6o. Sic in ponderibus marca & libre 
ſunt commenſurabiles, quoniam tertia pars 
ſolidi metitur utrumque, nempe quadragie; 
accepta marcam , ſexagies ſumpta libram 


efficit ; vel quia ſunt ut 2 & 3, in temporibyz 


cyclus Solis cyclo Lunæ commenſurabilis ef, 
quoniam ſe habent ut 28 ad 19, & anni; 
unus ut rumque demetitur. Aſt hac ati; 


perſpicua ſunt. Aſymmetra vero quant 


ſunt, quorum omnino nulla reperiri potelt, 
imd nulla datur in rerum natura quantumli 


bet minima communis menſura, quæ nemye Þ : 
toties accepta compleat hoc, toties illu; Þ * 


toties & toties, juxta quoſlibet numeros, ab- 


lata complete dividat utrumque, fic ut nitilþ 
relinquatur; quæ non ſe habent ut ulluÞ. 


quicunque numerus ad alium quemcunque; 


nulla quamcunque proxime ad atomum ac- 


cedens lineola metiatur utrumque. At f 
millies milleſima pars unius, puta lateris, 


applicetur alteri, nempe diametro, vel auf- 


ratur ab ea quoties fieri poteſt, ſemper ad 


— — 


extremum reſtabit aliquid, & nunquam com- 


nullam habent proportionem numeris ullis, Þ 2 
integris aut fractis, explicabilem : quorum Þ._ 
proinde fi quod unum numero exprimatur 
aliquo, reliquum prorſus ineffabile erit. Cu- 
Jus affectionis celeberrimum & pervulgatiſſ | 
mum exemplum præſtant latus & diameter 
quadrati, quæ ſic afficiuntur inter ſe, ut 


pleta 


r tt Corr, NE I RG AS 
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pleta fiet congruentia vel diviſio. Et hoc 
quiden eſt illud mirabile ſymptoma quod hu- 
manum pene captum ſuperat, & horum in- 


ſuetos merito torquet; id quod adhuc for- 


taſſe mirabilius videatur, modo per pen dlan- 
tur una vel altera, quam ſubjiclemus, obſer- 
vatiuncula. Primo, quod ſi proponantur 
incommenſurabilia duo quanta A; B. poſſit 
inveniri quantum alterutri A commenſura- 
bile qualibet in proximitate ad B, vel differ- 
ens à B minds quam aſſignabili quavis quan- 
titate (id quod facillime demonſtrari poteſt, 
& conſectatur, ni male commemini, e lem- 
matio quodam, quod hahetur demonſtratum 
in libro tertio ſphæricorum Theodoſii). Un- 
de patet illud quicquid eſt, à quo quantorum 
hæc incommenſurabilitas exurgit, vel quo 
incommenſurabile quantum exſuperat, vel 
non attingit aliud expoſito quanto commen - 
ſurabile, fore infinite parvum, minus quovis 
aſſignabili, vel per animum comprebenſibili 
quanto. Quod & ex radicum extractione 
(numerorum ſcilicet ir rationabilium quos 
vocant) eſt pariter manifeſtum : iſthic enim 
ad verum quælitæ radicis valorem propiùs 
ſemper & propiùs acceditur; ad infinitum 
progre.itendo, nunquam tamen juſtus yalor 
obtineri poterit; hoc &Z1058vwuny, præ- 
ſert im chm ſecundo, non ſolum hmpliciter 
incommenſurabilia ſunt quanta; ſed & plu- 
res (fortaſſis infinitos) incommenſurabilita- 
tis quali gradus videntur admittere; ut 
unum nempe quantum reſpectu quanti cu- 
ju{visexpoſiti magys alio a commenſurabili- 
tate procul clongetur. Et aliud magis hoc, 
& lic porro deinceps, donec extremum 211- 

| L qnod 
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quod à primo velut infinĩto diſtet intervallo. 
Notavit 6 g Nν ], quaſdam lineas cum 
expoſita qua piam nedum longitudine, ſeq 
quod maꝑis eſt etiam potentia incommenſu- 
rabiles eſſe; atqui nonnullarum etiam qua- 
dratiquadrata cum expoſitæ quadriquadra. 
to, & quæ vis harum poteſtates ſuper iores 
cum illius poteſtatibus reſpectivè coordina. 
tis incommenſurabiles ſunt. Unde ſi cujus 
poteſtas velut infinitè ab unitate diſſito nu- 
mero denominata ſit expoſitæ reſpective co- 
ordinatæ poteſtati incommenſurabilis, illa 
videtur ex poſitæ reſpectu gradus incommen. 
ſurabilitatis velut infinitos ſortiri. Quo- 
modo ſe res habere videtur in circuli circum. 
ferentia reſpectu radii. Nam inſcripti qua- 
drati latus eſt longitudine radio incommen- 
ſurabile, & proinde quadrati ambitus eſt ra- 
dio incommenſurabilis. Octogoni vero in- 
ſcripti quadratum eſt incommenfurabile ra- 
dii quadrato, & proinde quadratum octogo- 
nalis perimetri eſt incommenſurabile qua- 
drato radii; neque non ita continud regu- 
larium inſcriptorum circulo polygonorum 
ambitus poteſtates habent ſuperiores coordi- 
natis radii poteſtatibus incommenſurabiles, 
unde polygonum horum ultimum, hoc eſt, 
ipſe circulus, videtur habere perimetrum in- 
finitis gradibus incommenſurabilem cum 
radio. Quod fi verum fuerit, actum erit de 
circuli tetragoniſmo, cùẽm ratio circumfe- 
rentiæ ad radium inde ſit ex natura rei pe- 
nitus inexplicabilis ; ade6que problema il- 
lud, talis rationis eh ſnem deſiderans, ſolutu 
{it impoſlibile, vel eo potiùs ipſo ſelvatur, 
quod impoiſibile deprehenditur. Siquidem 
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quobus punctis reſolvitur problema, vel 


oftendendo quale fit & quomodo fiat quod 


fequiritur, vel indicando quod fieri nequit. 
Sed hoc tantum myſterium tribus verbis 
evolvi nequit; ſi tempus & opportunitas 
fviſent, plura ſaltem huic explanandæ fir- 
mandæque conjecturæ conatus eſſem pro- 
ducere. Denique, ne ſim ultra tædio, mo- 
præter hæt tantum, precipuam aſym- 
metriæ rationem in hoc videri fundatam 
udd chm inter duos numeros planos ſibi 
imiles (hoc eſt, qui procreantur ex multi- 
plicatione numerorum inter ſe proportio- 
nalium) ſemper inveniri poſſit medius nu» 
merus proportionalis (quippe productus & 
numeris planis ſimilibus in ſe multiplicatis 
eſt ſemper numerus quadratus, cujus radix 
elt iſte numerus proportione medius):item 


inter ſolidos duos ſimiles numeros ſemper in- 


terceduat duo medii proportionales: & pari 


modo duds inter ſimiles planoplanos dantur 
| tres proportione medii, ac ita porro quoad 
| reliquas ulteriores imaginarias dimenſio- 
nes; cam, inquam, in ſimilibus numeris ita 
fe res habet, idque demonſtretur in Elemen- 


tis, omnino ſecus accidit in numeris planis, 


ſolidis, planoplanis, & reliquis diflimilibus : 


nam ex parte rei nullus datur inter planos 
| duos diſſimiles numeros medius propoporti- 
onalis numerus ; nec inter folidos diſhmiles 


duo, nec inter planoplanos tres, ac ita dein - 


ceps ; id quod etiam ibidem oſtenditur. 
Unde ſi duo quanta ponantur habere ſe in 


ratꝭone duorum numerorum planorum diſſi- 


milium, & hæc inter quanta reperiatur me- 
dium proportionale, quod perpetuo fieri 
| L 2 De 
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poteſt ob indefinitam cnjuſque quanti divi- 
ſibilitatem, nullus extabit numerus in uni. 
verſa rerum natura, qui repræſentet hoc 
quantum, aut ei reſpondeat, & conſequenter 
hoc, illis primo poſitis, perque numeros ex- 
preſſis, £0Vpp,u4)p0y erit. Eodem diſcur ſu, ff 
inter duo quanta diſſimilibus numeris ſoli. 
dis expreſſa duo reperiantur quanta propor: 
tione media (quod & rei natura patietur fie- 
ri) nullum tota, quanta quanta, eſt numero. 


rum ſeries ſuppeditabit hiſce repræſentan 


dis idoneum numerum; adeoque hæc reſpe- 
ctu quantorum ex poſitor um ineffabilia pror- 


ſus erunt, & incommenſurabilia. Unde pa. 


tet in tranſcurſu, quod numerorum quam ali- 
orum quorumcunque quantorum infinities 
reſtrict or, & quali pauperior fit natura; 
pauciſſimis enim, comparate laquendo, quan- 
torum proportionibus exprimendis {uthci- 
unt, aut inſervire valent, numeri rationales 
ſen vulgares: nec aliter plerarunque figura- 
rum regularium, cùm latera, tum areæ quam 
per ſurdos & irrationales numeros exhiben- 
tur aut explicantur. Verum hæc tantum: 


modo curſim & tumultuarie licuit inſinuate, 


fuſiorem explicationem deſiderantia. Jam 
nihil ſupereſt, præterquam ut vobis (aud 


tores optimi & humaniſſimi) grates reic- 


ram propenſiſſmnas & amp liſſimas, pro exi- 
mia veſtra per totum hujuſce longiuſculi 
termini decurſum, liheraliter indulta nugis 
noftris patientia. Utinam aliquando tam 
benigna candidique attentione digniora, 
votiſque veſtris acceptiora poſthac nobis 
obtingant argumenta diſſertandi; quæ & 
veſtram magis oblectent ingenuam curioſ- 
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tatem, & noltram exacuant tenuem induſtri- 
am. Interim valere dico vobis, & animitus 
voveo. Valete, bono cum Deo. 


Hatenus LeTiones, ut habitæ ſunt publice, fic 
ordine deſcriptæ veniunt nuſquam intertur- 
bato; nunc ſeriem abrumpo. Cum enim 
nec lege tenear, & præ tædio labory ac tem- 
doris penuria non poſſim omnes (at ſaltem 
decem ad minus) exhibere, decrevi reliqui 
aliquot intermiſis tres ultimas ad ponere. 


FINIS. 


— 
— _— * 


MATHEMATICI 
| PROFESSORIS 


' LECTIONES. 


—— 


"LECT: I, 


Alutem gratulor, auditores optimi, 
voveoque perquam vohis diuturnam, 
nec ultra de procemiis ſolicitus pen- 
ſum repeto, ſic ut methodo pridem 
A inſtitutæ pergam inſiſtere. Propo- 
fitum fuit (meminiſtis opinor) generales ma- 
gnitudinum (& inde reliquorum quantorum) 
affectiones pertractare. E quibus cam pluſ- 
culas excuſſerim, pro meo modulo non incu- 
riose, nunc ad illam Matheſeòs velut ani- 
mam pene deventum eſt, proportionalita- 
tem; è qua fere pendet quicquid uſpiam in 
Mathematicis mirabile vel abſtruſum demon- 
ſtratur. Cùm autem proportionalitas in 
comparatione proportionum, proportio con- 
ſiltat in comparatione terum quantarum, 
er pedire videtur, rpoaRgCxdis, ſeu præ lu- 
di loco, ut de quantorum imprimis ipsa 2d 
1 | pro- 
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q Alutem gratulor, auditores optimi, 
voveoque perquam vobis diuturnam, 
nec ultra de procemiis ſolicitus pen- 
ſum repeto, ſic ut methodo pridem 
inſtitutæ pergam inſiſtere. Propo- 
fitum fuit (meminiſtis opinor) generales ma- 
gnitudinum (& inde reliquorum quantorum) 
affectiones 8 E quibus cùm pluſ- 
culas excuſſerim, pro meo modulo non incu- 
rioseè, nunc ad illam Matheſeos velut ani- 
mam pene deventum eſt, proportionalita- 
tem; e qua fere pendet quicquid uſpiam in 
NMathematicis mirabile vel abſtruſum demon- 
ſtratur. Cum autem proportionalitas in 
comparatione proportionum, proportio con- 
ſiſtat in comparatione terum quantarum, 
er pedire videtur, po es, ſeu pr lu- 
di loco, ut de quantorum imprimis ipsa 2d 


2 > 


> 
— — — = 
1 r_ * 4 — 


a 5 


3 


3 r -- — — 8 


— — . — 


1 2 — af 2.4.5.4 
— 


5 
- ju 2 = — wy > - N 2 = o a 
» 2 1 . 1 — 2 * - 2 : 
— — _ : p —_ — I a ae 9 + — * 
* IR nd £ p # * 8 7 1 — » . 5 . a 822 2 
— — * — = * ” . CA 4 > 7 2 of — 8 * * . * 
2 - Oe ®, — — * — — "ID 8 8 ee — 
— 2 COR * 3 a — ry * 2 Wes by 8 - . 
- 4 * 44. * 4 bs 4 * — WW ” - 
— — G m__ 1 — — — . 1 — — 2 
— „„ 1 1 * — 2 — 1 — 
— 3 2 —— * * — — * =; - — — — 
a = a> >. © #* 4 * a . 2 _ 
— — — * — 2 — _ my — — — - x ho — 


— — — . * — 
. DCESS 
— 


2 

— A a 

— WR oY — — 
—— — — 2 


fan — — 
— 


* = — 
12 


0 


— 
3 Mo 
—— 


* 
A = 


- 


— — 


$7 Q 
> 
2 


| Leftiones Lect. I. 


proportionem requiſita comparabilitate di- 

ſpiciamus. Nec enim omnia quanta fic in- 
ter ſe comparari poſſunt, ut mutuam habere 
dicantur proportionem, at illa tantum quz 

peculiari ratione ſe proprius attingunt, cu- 

jus gratia dici ſolent homogeneæ. De quan. 

torum igitur homogeneitate & heterogenei- 

tate jam diſquiremus. In hanc vero rem 

imprimis notandum præter attributa com. 

munia, quæ conveniunt omnibus quantis, 

eaque diſtinguunt a rebus quantitatis exper- 
tibus (extenſionem nempe, diviſthilitatem, 

menſurabilitatem qualeſcunque, & his con- 
nexas paſſiones) alias haberi differentias, 
quz res quantas diſpeſcunt a ſe invicem, & 
in proximè ſubordinata 40 3p! eee 

fic ut quz ſub uno generum iſtorum conti. 
nentur omnia dicantur homogenea, quz ſub 
diverfis collocantur , heteragenea yociten- 
tur. Sunt autem iſta ſubordinata quanto- 
rum genera veluti totidem clafles & prædi- 
camenta quantitatis, eodem fere modo ſub 
quantitate diſpoſita, qua yulgaria prædica- 
menta ſub Ente; valde diſcreta à ſe mutuo, 
pr#terque dictas illas generales quantitatis 
affectiones nihil inter ſe commune vel ſimile 
ſortita. Cæterùm jſtarum convenientia & 
diverſitatis ratio generalis eſt aptitudo vel 
ineptitudo, capacitas aut incapacitas quan- 
torum ad compoſitionem {eu coalitionem in 
unum totum; vel ad ſubtractionem ſeu con- 
ſtitutionem novi reſidui; addihilitas, ut ita 
dicam, vel inaddibilitas unius ad alterum ; 
ſabducibilitas vel non-· ſubducibilitas unius ab 
altero; exceſſus certus eſt animo comprehen- 
ſibilis unius ſupra alterum, vel defectus ppins 
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hg concomitantibus aut canſ 


ab altere; vel talis exceſsds aut defectüs in · 
ca pacitas ; & hinc æqualitas vel inæqualitas 
un ius reſpectu alterius ; in his, inquam, & 

ectantibus fyn- 
datur homogeneitatis & heterggeneitatis 
ratio reſpective. Nam quæ ſic affecta ſunt, 
yt. poſſint eſſe partes unius per ſe mente con- 


| ceptibilis quanti, in unam ſummam aggre- 


geri, adjectione ſui ſe mutuo augere, vel de- 
tractiane minuere z que certo exceſſu vel 
defectu differunt a ſe invicem ; quorum 
unum haud improprie vel inepte dici poſſit 
zquale alteri, vel altero majus minuſye ; 
homogenea ſunt, & ad eandem quantitatum 
inter ſe comparabilium claſſem pertinent; 
que ſecus heterogenea, diverſas ad tribus 
inter ſe diſcretas & 4ovubairys referen- 
da, Sin hujuſce yarietatis originem ulte- 
riùs perſequi libeat, & unde talis ſubinde 
guantorum incomparabilitas exurgat inda- 
gare, ex hujuſmodi ferè cauſis iplaw com- 
periemus proficiſci. Primo, ex valde di- 
versà quorundam quantorum natur, qua fit 
pt uni communi menſuræ ſubjici nequeant, 
quæ pariter utrique congruat aut conveni- 
at; imd nec ut ipſa mens noſtra poſſit ea 
connectere, vel lub unius certi quomodocun- 
que uniformis compoſiti ratione conci pere; 
non, ſecundùm æqualitatem aut inæqualita - 
tem, exceſſum aut defectum, ullatenus ea 
contendere vel committere inter ſe. Ita 
v. g. magnitudo, pondus, velocitas, tempus, 
reſiſtentia, vis, heterogenea & incomparabi- 
lia ſunt; quia naturà diſcrepant adeò, nihil 
pt commune metiatur ipſa; nec quomodo 
poſſint i pſorum quælibet connecti, congrue- 
5 | a | re, 
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Lectiones Lect.] 


re, compoſitum ali quod non admodum differ. 
me & Chimæricum ingredi ; ſibimet ad. 
quari, ſe ſuperare, mentis acies omnino yalet 
attingere. Quis enim intelligat quali; 
ſumma conficiatur duobus annis ad tria millj. 
aria adjunctis; quanto tres unciæ ponderis 
excedant duo minuta temporis; quid ſuper. 
ſit ſi ex tribus cylindris auferantur quatuor 
gradus velocitatis? non magis quam quot 
toni muſici tot radios lucis adæquent, quot 
odores tot coloribus #quiparentur. Heze 
nempe quo minus ad fe juxta quantitatem 
intelligibili quopiam modo referantur, in. 
gens obſiſtit nature diſltmilitudo atque di. 
ſtantia. Magnitudinis quantitas continua 
eſt & ſimultanea, abſoluta, ſenſibus attredta. 
bilis & conſpicua ; temporis fluxa, ſucceſſ. 
va, menti tantùm imaginabilis, motum con. 
ſequens & connotans; velocitatis quantitas 
a temporis & ſpatii conjunctis rationibus 
pendet; pondus, vis, & reſiſtentia, quaſdam 
actiones implicant, & ex efectibus quibuſ. 
dam cenſentur. Ita diſſonant hec inter ſe, 
ut in unum refugiant compingi. Hæc pri- 
ma fit & potiſſima & £7tpoſerees cauſa. Al. 
tera ratio diſcriminis iſtius petatur ex variis 
quoa1 quantitatem quaſi gradibus perfectio 
nis; quatenus aliqua quanta pluribus modi 
extenduntur, & plurifariam dividi poſſint 
præ aliis, fic ut hæc iſtorum reſpectu fint 
quodammodqo non quanta; nec poſſint adeo 
cum illis ſecundum quantitatem comparar!. 
Ita pluribus modis divifibilis eſt ſuperficies 
quam linea, corpus quam ſuperficies; nec 
aliter ſe habet linea ad ſuperficiem, & ad 
cor pus ſuperficies quam punctum ad lineam, 


hoc 
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fer Þ boceſt, quam indiviſibile ad divifiile, vel ut 

ales non-quantum ad quantum (linea ſiquidem 

ali reſpectu ſuperficiei nihilaliud elt fere quam 

ill. punctum longum, & ſuperficies reſpectu cor- 

eri poris nil aliud quam linea lata, vel punctum 

r. quaſi longo- latum) igitur νν i ſunt 

107 Inea, ſnperficies, corpus, adeeque heteroge- 

wo! nea. E venit enim inde quod hæc ſecundum 

10 æqualitatem & inxqualitatem inter ie ne- 

20 queant comparari, nec ita componi, ut ſum- 11 

bo mamaliquam conficiant, nec unum ab alio fl 

10 ſubtrahi fic ut aliqua reſultet differentia. {a 

. nec incrementum par iant addita, nec decre- 1 955 

xy mentum ablata, Eagem elt ratio inſtanti- 30h 

3. um reſpectu temporis: gra unm velocitatis 1 

. creſcentis ſingulis inſtantibus acquilitorum 4 

„. reſpectu velocitatis integre, conatuum iti- 1 

= dem momentaneorum reſpectu motis, & 1 

5 ponderis, & potentiæ; hæc enim inferioris 4 

„ <imperfectiorisnaturz ſunt, quam ut illis ih 

- F ullatenuszquiparentur, & genere conveni- Wl 

ant. Veruùm adhuc tertiò diverſitatis hujus 2. . 

„ i 8 . 

origo ſit indefinitus & incomprehenſibilis Wb. 
unius quanti reſpectus ad aliud; qualis in- ib 

: ter res (alioquin nomine naturique cognar 1 
tas) finitas & infinitas verſatur. Unde di- 0 
verſi generis habentur linea recta finita & 3 


inkaita; quamvis in infinita recta reperia- 
tur linea quzvis cecta finita, cenſerique poſ- 
ſit iſta conſtituta ex hac infinities repetita. 
Hinc mav9Jovaantey illud, finiti ad infinitum 
nulla elt proportio (Ag & 5 sds i 7% De cælo 
c 4% Tpos 79 MTepapeyoy, apud Ariſtote- 15, 
lem) cujus tamen gnomes, (eu axiomatis per- 
# vulgati veritatem quadantenus inſregifle 
Y videtur modernorum Geometrarum ſoler- 
| dla, 
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Lefioms Left, 

Ha, dum innamerorum planorum & ſolige. 
rüm ad infiitum protractorum cum alls 
planis & ſolidis finitis juſtam proportionem 
& ipfiſſimam * demenſträrint, id 
uh exhibente clar iſſimo Geo. 

metra Torricellio. Ex quo pateat infinitas 
magnitudines finitis interdum hothogeneag 
eſſe, cum iis æquentur, & ab iis interdum 
ekcidantur. Vel inde potids inferatur, non 
* $a extenſione interminatum eſt, idem 
elle quantitate prorſus infinitum ; vel adhuc 
explicatiùs, quod ab unius dimenſionis infi- 
nitate non 25 conſequatur ſaperficiei, 
vel corporis infinitas; cujus rei ratio non 
admodum difficilis videtur, id enim atcidit 
ex eo quod unius dimenſionis infinita dimi. 
nutio compenſet alterius infititum accre. 
mentum ; unde non aded fidem exſuperat 
magnitudinem finitam, utcunque perexigu- 
am, longitudine protendi ad infinitum. Igi- 
tur ut veritatem ſuam univerſalem tueatur, 
ita debet explicari prænotatum axioma: 
finiti magnitudine vel quantitate, ad mag- 
nitudine vel quantitate in iſto genere infigi- 
tum proportio nulla eſt. Non autem ut in- 
telligatur generatim terminatæ figure ad 
magnitudinem interminatam nullam dari 
rationem. His è radticibus pulivlat ketero- 
geneitas quantorum, & quæ contrario modo 
conveniunt inter fe ; quæ naturà non ade» 
diflthilia ſunt inter ſe, nec in diverſo quan- 
titatis gradu conſtituta, nec infinito inter- 
allo a fe dirempta ſint, ea ſunt homoge- 
nea. Cæterum Euclides in deftmiitionibus 
Iibriquihti, bomogeneas magmtudines defi- 


nit, quarum ura, minor ſeilicet, aliquotres 


ac» 
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accepta ſeu multiplicata, poteſt alteram ex- 
cedel e. Iſtius libri definitio tertia talis 
eſt: AE quo net ojuuoſery N 
m = e ee dAANAG Tue i t. Ne 


quis autem dubitet quid per magnitudines 


homogeneas intelligit lubjunEit, Aogor tx by 


cos det fe IM AE) & “eu N. 


NAC Tb dxnnner N νοẽu⁰ - Ubi 6 
wy tw, ſicut recte mea ſententià notat 
doctiſſimus & clariſſimus vir, in ſua adver- 
ſus Meibominm diſputatione, non id agit (ut 


præter Meibomium alii exponunt, & quod 


demiror ille ſagax Clavius ed videtur pro- 
pendere, quamvis alibi diverſa tradat) ut 
oſtendat qurnam homogeneæ magnitudines 
rationem habent (quaſi ex illis aliquæ nul- 
lam haberent) at vero potiùs quænam mag» 
nitudines ſunt homogene æ, ne quis iſtius vo- 
cabuli, in præcedente definitione poſiti, ob- 
ſcuritate deceptus erret, aut ſuſpenſus hæſi- 
tet. Quum enim iſthic proportionem defi- 
nit, relationem magnitudinum homogenea- 
rum, indefinite proloquens, ſatis innuit, ſe 
magnitudines homogeneas univerſaliter, 
non quaſdam ſolummodo particulares intelli- 


gere; alioquin etiam niſi quantis omnibus 


homogeneis mutuam inter ſe proportioneèm 
exiſtimaſſet competere, perperam illas ceu 
ſubjectum proportionis inſeruiſſet ejus defi- 
nitioni; rectiũſque ſecluſis illis earum leco 
adæquatum aliquod ſubjectum ſtatuiſſet. 
Vult igitur omnes homogeneas magnitudi- 
nes proportione verſus ſe mutua affectas 


eſſe ; igitur lineæ duæ, una finita altera infi- 


nita, quamvis iff genere lineæ quodathmodo 
conyeniunt, non ſunt ex Elementeris ſenten- 
tia 
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tia homoZenex , quia fitita quotieſcunque 
ſumpta nunquam ſuperabit infinitam; pari. 
tErque ſe res habet in quovis finito reſpectu 
cujuſvis alterius quantitate infiniti (quanti- 
tate dico, non extenſione locali, propter an. 
te jam inſinuata) itidemque juxta hanc def. 
nitionem ſatis liquet puncta, lineas, ſuperf- 
cies, corpora eſſe hererogenea ; quatenus 
non innumerabiles punctorum myriades uni- 
cam certiſſimam lineolam, non millies mille. 
nz ſuperficies unicum excedant minutiſſi. 
mum cor puſculum. Sic & anguli plani ve 
gcc ſoeid eis, fi modo anguli ſunt, aut quomod o- 
cunque quanti quorum utrumque Gubita- 
tur & de negatur a præclaris Mathematicis, 
de qua re nihil ego quiequam in præſens di. 
ſceptabo; at ſaltem, inquam, ft cornicula- 
res iſtæ divergentiæ, quas eficiunt rectæ 1: 
neæ cum cur vis quas contingunt fint vere 
anguli, quantitate præditi, rectilineis ſal- 
tem angulis homogenei non erunt; quia 
minimus quilibet vel acutiſſimus angulus re- 
ctilineus infinitis vicibus excedit innumera- 
biles iſtos x#gz],«&4 gs ſicut Euclides de 
corniculari quem eticit tangens cum peri- 
pheria circuli, Apollonius de illis quos effici- 
unt tangentes cum ſectionibus conicis, # Ar- 
chi medes de iis, quos conſtituit tangens cum 
ſpirali demonſtràrunt, noſque poilmus unicà 
demonſtratione univerſali, e motuum com- 
poſitione petita, de omuihns ad eaſdem par- 
tes convexis curvis demonitrata dare: fic ut 
non aliter iſti contactus anguli ſe habeant ad 
angulos rectilineos, quam punctum ad line- 
am, vel linea ad ſuperficſem. Linez vero 
omnes finitæ quantumvis diſſimiles fibimet 
ho- 
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homogeneæ ſunt, nedum rectæ rectis, at cur- 
væ rectis, & curvæ quævis inter ſe; quate- 
nus tametſi de curvarum plerarumque de- 
terminatis ad rectas proportionibus (ut pe- 


ripheriæ circularis aut elli pticæ ad aliquam 


è diametris) nondum conſtet, in dubium ta- 
men ſit aliquam inter eas proportionem exi- 
ſtere; quia nempe v.g. diameter circuli qua- 
ter acceptus'circumferentiam excedit. Qui- 
nimo quod ſibi gratuletur habet præſens 
ætas, in eo quod humano quam ingenio cre- 
diderunt, aut valde ſuſpicati ſunt, imperve- 
ſtigabilem anteriores Geometræ, quarun- 
dam curvarum ad rectas proportionem mi- 
rifica ſubtilitate adinvenerint, ſatiſque per- 
ſpicue demonltrarint hodierni Geometræ. 
Pariter ſuperficics omnes finitæ ſuperficie- 
bus finitis homogenez ſunt, etiam planæ 
curvis quandoquidem harum ad illas pro- 
portio non ſolùm poſſibilis adſtruitur, at 
qualis ſit facile demonſtratur, ſicut ab Ar- 
chimede cui circulari area planæ recti coni, 
recti cylindri, ſphæræ, ſphæricæque cujuſvis 
portionis curva ſuperficies adæquatur. Con- 
ſimiliter & omnia ſolida ſol'dis fnitis homo- 


genea ſunt. Imò fi anguli omnino quanti 


ſunt, & æqualitatis vel proportionis partici- 
pes (quod ut diximus ambigitur) etiam an- 
guli rectilinei curvilineis nonnullis homoge- 
nei erunt, hoc ſenſu, quoniam ex iſtis aliqui 
horum nonnullis æquales demonſtrantur, a 
Proclo ſcilicet libro tertio ad axioma duode- 
cimum. Saltem vero homogenei ſunt inter 
ſe cuncti anguli rectilinei. Hæc autem adeo 
manifeſta viſa ſunt Archimedi, ut non dubi- 
tarit aſſumere quod quævis determinata ma- 
Hs z nitudo 
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gnitudo poſſit multoties adjecta ſibi, vel ali. 
quoties multiplicata quamvis aliam ejuſdem 
claſſis magnitudinem ſaperare. ENIinquit 
in præſtratis libro nobiliſſimo de ſphæra & 
cylindro, hoc eſt, præterea aſſumo) ꝓ &yioy 
wtupdsy 3, vicui & αν j,, N dyiowy g- 
eee 79 pwaloy Ts Eννẽ / . D ey oy Tu 
h, 0 0) LYEwevoy £au)w EauTy dvyd]oy e 
Vary er Tay os Te rode * J mpos di. 
an agyvwivwy., Cui ſimile poſtulatum 
præmittit Clavius elemento decimo : Poltu- 
letur quamlibet magnitudinem toties poſſe 
multi plicari, donec quamvis magnitudinem 
ejuſdem generis excedat. Nec minus evi- 
dens eſt tempera quævis fnita tem poribus 
finitis homogenea eſſe, quia breviſſimum mi- 
nutum ſzpids replicatum long iſſimum quod- 
cunque ſuperabit #ternitate minus duratio- 


nis intervallum. Etiam velocitates omnes 


homogeneæ ſunt, quatenus utcunque perexi- 
guus & pluſquam teſtudineus ve locitatis gra- 
dus ſatis multis vicibus repetitus, rapidiſſ- 
mam primi mobilis velocitatem tranſcen- 
det. (Cum & alioquin repugnare videa- 
tur infinitam dari velocitatem; ſiquidem ei 
præditum mobile diſtantiam in unico v 
quantamvis emetiretur, adecque plura ſimul 
loca poſſideret, hoc eſt, congrueret ſpatio ſe- 
ipſum quantumlibet excedenti, quod videtur 
impoſſibile ). Numeri verò poſſunt omnes 
invicem eſſe homogenei, quatenus omnes 
ejuſdem generis magnitudinibus repræſen- 
tandis apti nati ſunt inſervire; poſſunt eti- 
am quicunque ſibi mutuo heterogenei cenſe- 
ri, quatenus diverſi generis quantis expri- 
mendis adhibeantur; imo quilibet numerus 

quo- 
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quodammodo potelt heterogeneus eſſe ſibi- 
metipſi, quatenus idem heterogenea quanta 
tepræſentet; nullus enim numerus eſt qui 


| non linearis, planus, ſolidus, planoplanus, 
| planoſolidus, ſolidoſolidus, eſſe -poſſit ; qui 
non dimenſiones quaſcunque naturales aut 
fctitias ſubire concipiatur, pro computantis 
arbitratu. Pondera vero modo ſolis ſolidis 
| corporibus gravitas aſſignetur (ut certe ſo- 
lis aſſignatur in Phyſica) ſunt inter ſe omnia 
| homogenea ; fin ſuperficiebus & lineis ut 
| magnitudo quædam, ita gravitas nonnulla 
| tribuatur (id quod ſupponunt Geometræ. 
dum trianguli, parallelogrammi, plani pa- 


rabolici, reliquarümque planarum figura— 


rum; neque non ſuperficies ſphæricæ, coni- 
| cx, cylindricæ, & reliquarum curvarum ſu- 


perficierum; item dum linearum quarum- 
vis, ſeu curvarum ſeu ex rectis compoſita- 
rum, centra gravitatis inveſtigant ; hoc, in- 
quam, poſito) non omnia pondera ſunt ho- 
mogenea, ſed illa tantum que ejhſdem gene- 
ris magnitudinibus inhærent. Unde non 
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immerito Platonem reprehendere videtur De Celo, 
Ariſtoteles, quod (in Timæo) corporum in III. I. 


zravitate differentias aut exceſſus imputat 
Mx de I S dn. Siquidem ſuperfici- 


erum ſiquæ ſunt gravitates quotlibet aggre - 


gatæ corporis gravitatem conſtituere ne- 
queunt vel adaugeri, diverſi generis cum 
int, nec eapropter ad hoc idoneæ. Nec 
alio ſane tendunt hæc omnia, quam ut ſcia- 
mus quz quanta quibus quantis ſecundum 
quantitatem conferre liceat ; nullum enim 
in Geometria majus peccatum eſt, quam he- 
terogeneorum quantorum inter ſe rationem 

„ in- 
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inquirere vel aſſerere. Ut ſiquis quzra: {MW | 
quot tantæ lineæ rects xquentur tali qua- 7 
drato ; quot veripheriæ tantæ circulare; {MW 7 
tali circulo, quot quadrata tali cubo, quot e 
tempora tali patio vel ponderi. Unde ſum -. #7 
mus artis analytice præceptor Vieta, pri-. 2 


mam hanc in omnibus diſquifitionibus an- t. 
ag. cap. 3. Iyticis obſervandam legem præſtituit; t. e. 
ma & perpetua lex æqualitatum jeu proportionum t! 
eſto, que quoniam de homogeneis concepta eft, li. (i o 
citur lex homogeneorum, bec eft, Homogenea br. di 
mogenem comparari (excluſive nimirum, ho. te 
mogenea ſolis homogeneis comparari). vnn ne 
(lubjicit) que ſunt beterogenes quomodo inter |» WF ne 


adfecta ſint cagnoſci non poteſt, ut dicebat Ada. 
* Cap. 19. . Rectè fic Adraltus* apud Theonen Wt fer 
Smyrnæum, To uy 30 yoo Jen, mos EY = an 
Tp8s anna pray Aſgar@;,dftya a -. ſte 
val. Verum eſt apud illos, qui in proble. qu 
matum ſolutionibus aut demonſtrationibus We lin 
theorematum præclaram illam adhibent me- ma 
thodum indiviſibitium, ejuſmodi ſæpe voce: MW tus 
occurrere; Omnes iſtæ linex parallelæ tal {© « 
plano xquantur, ſumma planorum iſtorum ber 
parallelorum tale ſolidum conſtituit; expli- W 742 


cant vero mentem ſuam, & per lineas nil ali- tud 
ud intelligere ſe dicunt, quam admodum ex- cer 


guæ & inconfiderabilis (verbo veniam) alt- bal 
tudinis parallelogramma; per plana conl!- mu 
militer altitudinis haud computandæ pri- paſ 
mata vel cylindros. Aut ſaltem per fume JW der 
mam linearum & planorum non ſummam de- de 
notant aliquam finitam & determinatam, Pr 
ſed infinitam aut iadefinitam rectæ cujuſdam Pta 
line punctis e Ex quali infinita WE naft 
inferiorum homogeneorum ſumma Ow E 
1 


t ſuperiùs heterogeneum (ex infinitis puta li- 
gneis rectis ſuperficiem planam, ex infinitis 


la. 
26 | peripheriis concentricis circulum planum, 
ot ex infinitis ſuperficiebus planis vel curvis 
m. ſolidum corpus) fi quis afferat id quod ma- 
rl. ggaus ille Galilæus aflerere non dubitat, haud 
ni- facile poterit erroris convinci, vel funditus 
i. expugnari. Sed utcunque, dimilsa iſtà con- 
um troverſià, nihil uſus iſte noſtræ quicquam 
4. officic doctrine, & vel Worun qui metho- 
50. dum iſtam ambabus ulnis amplexantur, ſen- 
ho. tentia irrefragabiliter valet hoc prxceptum, 
n ne defiuita quantitate vel numero heteroge- 
% nea comparentur inter ſv. Quod cum ex 
{r;, ſe liquido verum & lummopere rationt con- 
wn ſentaneum fit, de co tamen, ut ex parte jam 
% ante monui, movit nuper controverfiam no- 
FJ. fter D. Hobbius, & rem adeo claram tpiſhs 
ble. quantum in ſe nebulis offulcavit, Nec enim 
bus WW lineas & tempora, quamvis inter fe diſſitiſſi- 


me- me naturx, velut homogenea quanta, ma— 
aces W tuamque ſortita proportionem veretur inter 
tal ſe comparace. Nam quia motibus jov]z 1407 
rum percurſæ longitudines fe habent ut tempo- 
ra, Erit(inquit) permutando ut tempus ad longi- 
all. tudinem, ita tempus ad longitudinem. Quaſi di- 
oxi. ceret, Quoniam ſtadius ad mille paſſus ſe 
alti- ¶ habet, ut hora una ad octo horas; ergo per- 
ont. mutatim ut ſtadius ad unam horam, ita mille 
ori i paſſus ad octo horas; cujuſmodi argumentatio 
me nemo non perſpicit quam fit abſone ridicula. 
Idem in Dialogis, quibus holierna examinare 
| profitetur & emendare Mathematicam (exo- 
| ptare liceat,utinam ſaltem penſitatiùs exami- 
naſſet, & felicids emendaſlet ſuam) Erit, inquit, 
ut quantitas ponderis ad longitudinem lines que 
M3 ipſam 
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De Corp. 
cp. 16. 


Dial. 3. f 
80. 
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ipſam repraſentat, ita quantitas ponders dupli ad 
longitudinzm line duplæ ipſum repræſentantu. 

Adeo ſcilicet hunc errorem a redargutore 

ſuo monitus omnino recuſat deponere ; aft 

ejus excuſandi vel propugnandi gratia no- 

vas procudit vocabulorum definitiones & 
a.ceptiones, tam ſibi parum conſonas, quam 

ab uſu communi ſemotas, & concluſionibus 

plerunque ſuis repugnantes; miros commi- 

niſcitur prætextus alienos & abhorrentes 

ab omni ſyncera ratione, quod paucis oſten- 

dere non abs re fuer it, cum elucidandæ rei 

ſubjectæ causà, tum ne quis in ſimiles la pſus 

incaute ruat & quo pateat quam in his rebus 

| oportet circumſpectè verſari. Menſuram 
Dial. 1. p. hoc modo definit ille, E/# menſura magnitudi 
11. una alterlus, quando ipſa vel ipſius multi pla alte- 
£ ri applicata cum ea corncidit. Et rut ſus, ver- 
bis paululum immutatis, ſed in eandem men- 

Dial. 2. p. tem; Menſura eſt mag nitudo maguitudiris ni 
43. nor major is vel non minaris, cam minor ipſi ap- 
plicata ſemel vel pluries ipſam aquat. juxta 
quas definitiones patæt menſuram nihil eff: 


[.- . 06 
aliud, quam rei menſuratæ partem aliquo- m 

tam, quæ ninurum aliquoti-s accepta totain h. 

lam exhaurit, ut nihil ſuperſit reſiſui; te 

quomodo vocabula wereor, urrray, B WM E 

iy, ſæplus aut ſemper accipiuntur in Ele- p 

Pag. 110. mentis, ut antehae oſtenſum; Zomogenes 1 

| porro quantitates definit, quarum menſuræ 4p | © 
plicari poſſunt una ad alteram, ita ut congruum. 1 

Diil. 3 f. Et quarum menſure epappueterm. Menſurr W a 
80. vero ſunt ei, ut jam viſum, partes quanto e 
rum aliquotæ. Ergo molo fibi conllet, n 
quantitates homogene erunt, quarum par- «q 

5 tes aliquotæ congruere poſſunt. Vert 


„ a 
pa: 
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24 partes aliquotæ quantitatis temporis non N 
1. galiæ ſunt quam quantitates temporis, nec bt 
re WW ponderis quam quantitates ponderis, nec 1 
aſt ſineæ quam lineæ, neque corporis quam cor- 19 
o- pora. Ergo cm nemo concipere poſſit quo 1 
& W pacto quantitas lineæ quantitati temporis . 
m (puta lineæ quantitas cubitalis annuæ vel un- . 
us calali temporis aut ponderis quantitati) poſſit 1 
ni- W applicari, ſic ut ei congruat aut coincidat ; by 
tes non erunt lineæ temporis & ponderis quan- mW. 
n. titates homogeneæ, juxta proprias i pſius de- * 
rei W finitiones ac hypotheſes. Ita communis in- 1 
s tuliſſet Logica, verùm miriſicâ ſagacitate bl 
us W contrarium is colligit ; Quoniam (inquit) Dial. 5. 5. 1 
um gquantitas temporis per lineam menſurari poteſt, 110. "W 
i WU © /inealinee applizari poteſt, erit quan tas tem- a 
ice WW. porus quantitats lines bomogenea. Ecce fone 1 
er. tem, ex quo complura quibus i!ti dialogi ſca- 1% 
-n- WF tentabſurda promanarunt. Quoniam quan- 18 
ni. titas (ait) temporis per lineam *. poteſt : "i 
: WW atqui reſpice ſodes, ingenioſe vir, tuam ip- of 
ta ſius definitionem, & vide num juxta illam li- n 
le nea poſſit eſſe menſura temporis (aut quia 1M 
10- WW malis involutiùs loqui, quantitas temporis) ki 
an W h. e. linea poſſit eſſe pars aliquota quantitatis 1 
i; temporis. vel an quantitas temporis confletur 138 
4 ex lineis, vel an linea fit aliqua quantitas tem- 1 
le. poris(pars enim aliquota quantitatis tempo- 2 
© | ris6ſt aliqua quantitas temporis) pariq; rati- 1 
one num linea fit quantitas ſuperficiei, cor po- mM 
WF ris,ponderis, & alterius cujuſvis quanti ; vel | 4 I 
E an omnes omnino quantitates componantur 1 
to. ex lineis; quantitas (inquam) annua vel - 50 
et, menſtrua, quantitas uncialis aut pondialis, "8 
ar- W quantitas pedalis quadratica vel cubica num "n 
n WW line ſint, aut conſtituantur ex lineis ; an- 1 
al Bo i TE non | 
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non ſi quid horum ſtatueris audienti deb-hiz 
ludibrium? Atqui non ſatis animadvertir 
clariſſimus vir, in uſa vocabuli men'urx (> 
multùm a ſua 1phus cefinitione recedere, ec. 
que ſibi labendi occaſionem miniſtrare; 
quũmque toties lineam appellat menſuram 
temporis, & ponderis, & cujuſcunque quan. 
ti, nullatenus intelligere pote't lincam ese 
partem aliquotam temports, aut pon dess, 
aut moths, aut corporis, neque cum 11s Hue. 
am poſſe congruere ; ſed laxiori menu x 
ſign ficatu abutitur, juxta quem, ut antea di- 
ſtinctiùs ex poſuimus, menſura ſubinde rem 
quamlihet qeſignat, que poſſit aliam vel 
commode repræſentare, ie! quomo/locunqu? 
not ficare. Quo duplice reſp. Ctu linea (re. 
cta præſertim aut circularis ob fimplicita- 
tem & uniformitatem ſuam) temporis, Pon» 
deris, velocitatis & cujuſvis quanti meniura 
dic! poteſt & ſolet. Nam quia ratio quævis 
qu ntorum rectis lineis exprimi poteit, ideo 
ſatis commodè rectx line eis reprxientan- 
dis adbibentur; ut v. g. pro duobus ſolidie, 
quorum unum ad alterum proportione fic ſe 
habet, ut „/ 2 ad 1, vel ut diameter quadra- 
ti ad latus, quando preter ipſarum propor- 
tionem nihil obvenit conſiderandum, ſubiti— 
tui poſſunt due rectæ line iplarum ratio- 
nem exhibentes; parique ratione duotum 
temporum, vel duorum ponderum ration! - 
bus exhibendis aſſumi poſſent rectæ linen 
& eatenus acceptione Jatiſima quantorum 
iſtorum menſuræ dicantur hæ linea; quo 
ſenſu numeri ſunt menſut æ maxime commu- 
nes & uſitatæ quautorum omnium commen- 
furabilium, eorum rationem exprimentes, 
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prõque iis in ratiocinii decurſu ſubſtitutæ; 
gquomodo etiam nedum linee, led alia quæ- 
vis quanta aliorum quorumvis reſpectu men- 


ur rationem ſubeant; ſicut enim quodcun- 
que quantum rectà linea pro arbitrio ſum- 


a repræſentari poteſt, ita poſſit æquè ſu- 
»erncie quavis, poſſit cor pore, poſſit litera, 


charactere, nomine quolibet deſignari. Ma- 


£15adhuc proprie, quamvis ab Hobbiana de- 
nit ione fatis remote, menſuræ nomen obt1- 
net recta linea (parique jure quevis alia ma- 


enitu lo poſſet obtinere) quatenus inſervire 


poteſt aliorum quantorum quantitati deter- 
minan æ {eu declarandæ; quomodo longi— 
:udo lineæ, quam percurrit aliquid mobile 
geſignato tempore velocitatem indicat, 
adeoque metitur eſus; & arcus circularis 


anguli rectilinei cruribus interceptus angu— 


i quantitatem arguit & oſtendit, hoc eſt, 
menſurat ſecundum hanc acce ptionem x 
menſurare, quam nos fuse ſatis & luculente 


pridem explicvimus. Hanc igitur ambigui- 


atem vocahuli menſutæ fi perſpexiſſet is 
int perpendifſet, quocum agimus ; aut fi 
&finitioni propriè conftantius adhæſiſſet, 
non ita puto commilcuifſet omnium rerum 
quantitates, & inter ſe pronunciafſet homo- 


gentas, ejulmodi ſcilicet argumento permo- 


tus. Quoniam linea eff menſufa temporis, 
crit quantitas temporis quantitati lincæ ho- 
moge neg. Atqui reſpondeo, linea dici po- 
tet menſura temporis, ſumendo menſuram 
pro fſymbolo, vel argumento, vel indicio 
quantitatis quam habet tempus; at ſumendo 
menſuram juxta ſuam ipſius definitionem 
pro parte aliquota, ſatis liquet, nec ipſe dith- 

| tur, 
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tetur, lineam non eſſe menſuram temporis, 
adeoque juxta ſuam etiam homogenei def. 
nitionem, linex quantitas non erit temporig 
quantitati homogenea«, Imo eodem ratio. 
cinio quo probatum it temporis & liner 
quantitates homogeneas eſſe, æque conclu- 
ditur eaſdem eſſe heterogeneas. Qnia nem. 
pe quantitas temporis per ſuperſiciem pa. 
rallelogrammam aut corpus cylindricum 
menlurari (hoc eſt, per ea deſnar! py. 
teſt, & declarari vel notiſicari) & linea ne- 
quit ſuperhciei parallelogramme nec cor- 
pori cylindrico congruere, exit juxta defini— 
tionem 4 e7xpo4raias ab ipſo traditam quan- 
titati liner heterogenea. Quinetiam om- 
nes omaino quantitates ſimul homogener 
ſunt & heterogenen: nam, Homggoned [nt 
(ait) que eodem genere menſur.e men[urabi ln, ; 
ergo cum omnes quantitates lineis menſufa- 
biles flint, erunt onmes homogenen. ee 
gene æ verò ſunt (ut idem ipſe nos docet) q 
diverſo genere menſuræ menſurantur: ergo he- 
tetrogeueæ ſunt omnes quantitates, quoniam 
omnes lincis, ſuperhiciehus, ſolidis anguhs, 
(numeris plerxque rationalibus aut ſurdis) 
menlurari poſſunt, eo nempe modo quo men- 
ſuram accipit iple, dum ſuos ſtruit paralo- 
giſmos. Et ſane cuncla ejus huc ſpectantia 
ratiocinia laborare videntur hac una & &4- 
cox as fallacia : etenim revera quæ co. 
dem genere menſuræ determinantur homo- 
ge nea ſunt, ſumendo menſuram pro parte, 
rel aliquo congruo rei menſuratæ; ſed non 
{emper homogenea ſunt, quæ eodem gene1e 
menſurz menſurantur, ſumendo menluram 
pro ſigno vel argumento; ita certe nulla fo- 
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Tris, ret quantorum heterogeneitas, & facile con- 
leſi· ¶ feeeta res eſſet. Cæterùm ex his anguitiis 
oris © eluctari ſe poſle [perat, rerum quantitates 
tio. ab ipfis quantis perquam ſubtiliter diltin- 
nee guendo. Luantitus (inquit in Abltracto) cu- Dig!, 9. +, 
Clu- I juſcunque vet quantitatt in abſtraclo cujuſlibet al- G. 
em. terius rei homagenea eft, tdeoque lineurum, ſuper. 
pa. ficierum, ſolidorum, temporis, morus, vis ponde- 
um WW ri, roboris, refrilentiz quanttiates ſunt homo: 
bo- pee, etſi res ipſæ ſunt hetcrogenes. Rurlus, 
ne- Video jam quunquam abjurdum fit Hin dicore V0 7 
or- tiembori «qualem non tamen ab/urde dic! 11 in 
In. titatem linee aqualem efſe temporis quanitildii 
an- Alibique paſlim hoc inculcat mirificum com- 
m- mentum. Quo tamen niletficit; verba tan- 
er tum dat nobis, aut potius ſibi. Quod enim 
„t per quantitatem iſtamabſtractam ab ipfis li- 
„ © nea«& tempore diſtincti nihil animo conci— 
a  piatiple, quovis auſim pignore cum illo con- 
i tendere. Quiq eſt, obteſtor, quantitas li- 
we neæ, præter ipſius linex ſingularem & deter- 
e- minatam magnitudinem, vel 1pla linva qua 
im © 1" fic determinata ? Quid quantitas tempa- 
is, © ris, niſtdefinita ſui generis extenſio, vel ip. 
% ſum tempus quatenus taliter extenſum? 
n- © Ergo linea & tempus hetcrogcnea ſunt, 
lo. etiam iplorum quantitates heterogenez 
ia erunt. Tempus & lineam eſſe res hetero- 
„ geneas, non Foldm ut res phylſicas, ſed ut 
o. Mathematicz contemplationi ſubditas, rei 
o- | nimia coactus evidentia vix diffitetur ipſe; 
„, atquomodo? non utique ceu calida vel fri- 
m | gida, nigra vel alba, ſed ut quanta ; nec 
e © enim _aliter ea conſiderat Mathematicus, 
m Quamobrem ? quia nullam habent 44av, 


non comparari queunt inter ſe e. 
(nos 


. 55; 
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(nos ut veridicus docet Enclides) quia ſcil. 
cet non eodem modo quanta ſunt, at diyer. 
fi generis quantitatem habent ; vel quia ſine 
magna dici nequit abſurditate, tantum ef 
tempus quantum eſt linea, tantus eſt anny; 
quantum eſt ſtadium. Ergo quantitates ten. 
poris & line x ſunt diverſi generis. Verum 
re ponit, quantitas temporis à linea menſu- 
ratur: ita dico rurſus, æquivocè ſumendo 
vocabulum menſurare; nempe non men. 
rat ut pars iſtius quantitas, aſt duntaxat ut 
ſignum cauſale vel conſequens; ex quo nihi] 
in ejus rem concludatur. Addo, nec admo- 
dum proprie quantitatem temporis menſu- 
rari, ſed ipſum potius tempus ut quantum 
menſuratur, vel quoad quantitatem; ſicut 
non tam videtur albedo, quàm corpus quate- 
nus album, ſeu propter albedinem, hoc eſt, 
quia taliter diſponitur, ut tali modo viſum 
afficiat. Unde nec juxta definitionem ejus, 
Homogenea ſunt quorum menſuræ congru- 


unt, quantitates abſtracts ſumptæ ſunt ho- 


mogeneitatis bene capaces; quia non ipſz 
menſurantur, at concreta potius quanta pro- 
pter aut quoad ipſas; & ſane propter ipſas 
etiam homogenea ſunt, aut heterogenea Ma- 
thematice. Verum adhuc inſtat, temporum 
rationes recte comparanturgcum linearum 
rationibus ; dicitur enim, Ut ſe habet annus 
ad bienniurs, ita linea pedalis ad bipedaſem ; 
quidni igitur quantitas temporis cum linen 
quantitate conferatur ? At quàm imma nis 
eſt c s ejuſmodi ratiociniis, cum plu- 
rium rationum ſimilibus rationibus abſolu- 
tas ſimplicium quantitates confundere? Ex 
eo nimirum quod ovum ſe habet ad duo de 
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ſicut angelus ad duos angelos; vel quòd uni- 
us ovi ad duo ova talis fit relatio, qualis uni- 
us angeli ad duos angelos, quomodo inferg- 
tur ullo modo ovi & angeli ſimiles eſſe, vel 
homogeneas quantitates? vel quod quanti- 
tatibus ovi & àngeli eadem menſura congru- 
at ? vel quod angelus ullam omnino poſſide- 
at abſolutam quantitatem? At hujus & 
præcedentis inſtantiæ nulla prorſus eſt diſ- 
paritas. Non ovum ovo, quod aiunt, ſimi- 
ſius. Ita ſcilicet uſu venire ſolet, ut qui ſuos 
errores extenuare vel defendere malunt, 
quam ingenue conhteri , nedum non decli- 
nant eos, at plures ſæpiùs, eoſque prioribus 


deteriores accumulent. Sed excidit mihi 


verſus rite adagialis, 
My x:ydy uaparivay, & xi v¹ -  dperoy. 

Maneat autem quoniam temporis quantitas 
(annua ſcilicet, menſtrua, diurna) cum lineæ 
longitudine (pedali, cubitali, ſtadiali) ſecun- 
dum æqualitatem aut inxqualitatem , ex- 
ceſſum aut defectum, additionem vel ſubdu- 
ctionem nequit appoſite comparari, illa pe- 
nitus eſſe homogenea ; neque non eodem 
modo affecta reliqua quanta, nec a Mathe- 
maticorum hac in parte communi ſententia 
atque ſermone diſcedendum eſſe. Quod ſi 
bæc vocabula nonnunquam aliter occurrant 
uſurpata, ut ſi quis propter naturæ ſubalter- 


nam quandam diverſitatem, lineas curvas 


rectis, aut ſuperficies gibbas planis hetero- 
geneas dicat; quomodo Ramus angulos re- 
ctos rectilineos obliquis rectilineis heteroge- 
neos dicit (parique fere de cauſa potuiſſet 


quadrantem peripheriæ circularis ſextanti, 


lineam pedalem ſemipedali heterogeneas 
a p- 
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appellare); aut fi propter convenientiam 
aliquam peculiarem genere disjuncta quanta 
vocentur homogenea ; quomòodo recens qui. 
dam Geometra, alioqui non ineruditus, pa- 
rallelogrammum & cylindrum homogeneaz 
figuras appellitat; ev quod in hoc lineæ re- 
ctæ baſi parallelæ ſimili tenore procedunt, 
quo circuli paralleli in illo; quod is vocat 
per elementa preportionalia procedere. 
Tales (inquam) xayopwrias & peregrinas 
vocum novitates limpidiſſimis hiſce ſcientiis 
caliginem & confuſionem inducentes cavere 
præſtat & reſpuere; multoque ſatius eſſet 
exprimendis ſenſibus noſtris nova vocabula 
confringere, quam veteribus uſu ſancitis ab. 
uti. Sed manum de hac tabula. Cogita- 
ram his de quantorum 64wJevels & £7tp034* 
ei diſputatis circa ipſorum 64c4Scuy & 
£7woa eue (ſimilitudinem & diflimilitudi- 
nem) quædam ſubjungere. Sed cum cur- 
rentis impetu calami præſtitutas etiamnum 
temporis metas fuerim prætervectus, ſuffici- 
at ita jam ad illas, quz cum opportuna ſe 
præbuerit occaſio, proxime conſequentur de 
quantorum analogia diſquiſitiones utcunque 


viam muniviſſe. Vos interim bene yaleatis 


precor, optimi & humaniſſimi auditores. 


LECT. 


It 
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* 


Ee. . 


þ TY Ro more meo, poſthabitis procemiis, & 


ambagibus omnino pretermiflis (poſt- 


quam tamen vobis, auditores optimi quot- 


quot eltis, omnimodam ſalutem & gratulatus 


fuero præſentem, & diu futuram exoptave- 
ro) ad rem me confero protinus; & diutius 
intermiſſum penſum in manus reſumo. Li- 
ceat autem bona veſtra cum venia pridem 
inſtitutæ methodo inhærere, quodque reli- 


quum elt ſuſceptæ circa Matheſeòs pony &- 

A, tractationis d etexere; que quidem 

ſpero fore cum hoc termino ut penitus ab- 

ſolvatur , quodque poſtquam tamdiu circa 

littus hæſimus, & horam quaſi ſcientiarum 

oras legimus, in altum tandem æquor pro- 

vehemur. Quanquam revera quas modo 
diſcutiendas aggredimur materiz, five ſub- 
tilitas ipſarum, five ſpectetur utilitas, vix 
ill multùm abefle videntur ab intima pro- 
fundiimaque Matheſi. Veniunt ſiquidem 
imprimis conſiderandæ ratio vel proport io, 
tum analogica ſeu proportionalitas ;. circa 
quas nimirum aliquatenus univerſa Matheſis 
occupatur, vel ut objecta ſua, vel ut inſtru- 
menta inveniendi ac demonſtrandi; nec 
analogiam proinde immeritò vir divinus in 
opere diviniſſimo (Timæum intelligo) cenſu- 
it, u LF ouvvolu F due NH Fwy (VINCU- 
lum & comm̃iſſuram Mathematum, an diſci- 


il- 


Theon 
Smyr. p. 
131. 


plinarum potivs omnium). Nec inde abit Plato Tim. 
p. 1048. 
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Theon. cap. 


Lect iones Lect. II 


illuſtriſſimus author præclaræ de methode 
utendi ratione diatribæ: Cuia (ait) animag. 
vertebam illas (particulares nempe ſcientia; 
quæ Mathematicæ dicuntur) etiamſi circa di. 
verſa ob jecta ver ſarentur, in boc tamen omni, 
convenire, quod nibil aliud quan relanones (7; 
proportiones quaſdam, que in is reperiuntur, ex. 
aminent, bas proportiones ſolas mihi eſSe conſide 
randas pietzvi. Addo Eratolthenem pronun. 
ciantem, Tyme 0 oy Tos due N ty © 
dyd)oHas mony Mey ſnag Adco pro 
portionum conſideratio diſciplinas haſce per 
vadit, & quodammodo complectitur uniw ct. goat 
ſas. Non igitur ipſarum videri debemu abs 
tam extimam cutem lambere, quam med au cori 
lam intimam deguſtare, dum proportionunſ ſunt 
naturam contemplamur. Succedet huic 3: 1611 
ei de magnitudinum fitu vel poſitione de. gari 
terminata, qui, ſimul cum ipſarum pro po in py 
tione, figurarum varia ſimimilitudo conſlat i pler. 
& multifaria diverſitas; tum de conſequenii er 
bus has magnitudinum ſpeciebus, teu cony: y& 
nientiis ac differentiis ſpecificis ; dein tis 2 
motu quo progenerantur magnitudines : tiore 
his (inquam) ſuccedet diſpicere. Ita pofſ inqu 
quam pleraque, præcipua ſaltem, omnia ma latit. 
gnitudinum ſymptomata, que Mathematiciioper 
quidem ſubſternuntur, aut implicantur hypoctus 
theſibus, utcunque perluſtravimus, in eanlpreſ 
a qua primitns digreſſi ſumus, orbitam reverÞitur 
tentes, de hy pothefibus i pſis & reliquis prinſſblus 
cipiis particularia quædam, quæ ſe ſuggeſſeſanim 
rint obſervatu digna, licebit in medium profiNequ 
ducere. Quibus defuncti negotiis ad ixrite 
quod, ni male memini, jam olim polliciti ſatione 
mus conferemus operam, ut my” nte 
cl 


ia mi 
natic! 
hypo 


1 cam 
rever 
s Prin 
rgefls 
m pre 
3 ad | 
iciti ſu 


matici 


ne — 


—— 


Lect. II. Mathematica. 

ſcilicet inventionis modum exponamus. Erit 
autem quod gratulemur nobis, ft propoſitum 
hoc ſtadium hujus intra termini decurſum 
emetiri, vel utcunque ex animi ſententia 
conficere poterimus. His in anteceflum 


prælibatis ad rationem ſeu proportionem 


excutiendam accedamus. Rationem & pro- 
portionem quod attinet (hc enim nomina 
jam apud pleroſque Latine ſcribentes jovgV- 
yeue ſunt) eam Grzci deſignant vocabulo 


| a6y@, quo certe vix ullum ſuccurrit in ifta 


lingua magls anceps & mauoyuy. Signi- 
ficatus ejus quam plurimos recenſere non 
abs re putavit Theon Smyrnæus expoſitione 
eorum quæ ad Platonis lectionem neceſſaria 
ſunt, Ego verò nimium philologus, & ED 
u, hoc eſt, extra propoſitum viderer eva- 


gari, ſi vel exſcribens eum vel imitans (quod 


in promptu foret eo connitenti) percenſere 
pleroſque ſtuderem & exemplis confirmare. 
Nemini non notum elt, quod vocabulum a6- 


„O communiter utcunque ſermonem men- 
tis Na), & oris Tropopiuedy (ita recen- 
Itiores diſtinguunt Peripatetici) ſermonis, 
Jinquam, utriuſque, tum conceptivi tum pro- 


latitii, tam facultatem operatricem quam 
operationes ipſas, nec non immediatos effe- 


ctus ab eo manantes denotet ac exprimat, 
præſertim quicquid horum cum diſcurſu jun- 


gitur ad hominis naturam appropriato, qui 
ſdlus inter animantia cenſetur Coy aoeuey, 
animal ſermocinativum vel diſcurſivum. 


ntentiz ſingulares mente conceptz 
N ore 


Neque magls quenquam fugit literis medio- 
riter imbutum, guod peculiari quadam ra- 
ione paſſim apud Græcos authores nedum 
vel 


cap. 18. 
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ore prolatæ, ſed plurium ſententiarum far— 

ragines & ſyſtemata diverſimoda; fabulr 

nempe vel apologi (hoc elt, ſermones ex ar- 

bitrio & ingenio conficti) nugæ & offucix 

(hoc eſt, mera verba, ſensds vacua vel veri. 

tatis) adagia, ſeu jactaty vulgo ſententir; 

rumores fama vel populari ſermone ditperſt, 

hiſtorix omn1mo{'x, orationcs jugi ſerie per- 

tentæ; qemum qua bet hrera che (can. 

tur. Fxempla præſto ſunt, quibus hos ufa 

tritos hujus vocabuli ſigniſicatus hirmem, aft 

illos Jubens præterceo. Neſcio tamen ar 

operæ fit aa quaſdm, quas etiam in popu. 

laribus obtinet eriptts acceptiones, ad rem 

noſtram & lenſum Geometricum propius ac- 

cedentes paucis peritringere. Tales ſunt 

quum a9 defignat taxationem & com— 
parationem qQuamcunque rerum inter ſe, 

prout iltis in phraſihus uſitatis, Aud 

A639, oupalyer A6300 Vir New N Ex- 

c- VII: empla cant oftiam Sacræ Literæ; 8. Lucas, 
A. A a0gor Þomoriulas u. Se Matthæ- 
4. 19. us, Fe 9 e. T KG Way Xx Cl 
yaupes ts} aumwy Adgoy. Ady Nh. 

rationem reddere z ovyatyewy N, Fationen 

me: nempe muneris adminilſtrati, vel ict 

cuſutvis concreditx ; quod nihil eſt aliud 

quam actiones cum regulis ad quas exigen— 

(x ſunt, ex præſcripto ſuperioris poteliatis, 15 

vel ſummasrerumexhibitas cum iis quæ ute b 


debent Ur, aut merito expectantur CONN as g 
re. Item cùm xs rerum valorem, {1 e- 5 
tium, merttum innuit, quomodo dici folet t 
er S A696 TIX quod negligitur, 4 
polthabetur, vilipenditur, — 9 ey ac), IM | 
e, quod in nulla ratione, nullo . 
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25 numero eſt, hoc eſt, inſtar nihili habetur, in 11 
Fa 1 cenſum non venit, neutiquam computatur. F 
UCiv 4 Sophocles, ; 555 1 
eri Qur * DU xINyos N Eeò u, 16 
ür: 1 Os x8y ae oy ATION Nep. = 5 
erg 4 Non calsà nuce hominemempti tem. qui Va- | 16 
per. na ſpe fervet. E Ao Ins ee dixit. li 
can. nonnunquam Pro Deos venerati; & Ae Wa 
n nas id Demoſthenicum elt, pro julti- of 
Mm BM reſpicere vel ſulpicete, non pro nilulo 90 
ap ducexe. Addo Galenum, Em: Mie. F Cn. De Meth, . 
I 65 AQJPY X WAA Cd yiv% bo- Mel... 5. (OH 


> way in omni nfquihtione nomen 1plum in 
conſiderationem atſumi dehet. 
hujuſmodi locutionibus à60% G aliquam te- 
rum magnitudinem, vim, potentiam calculo 
vel æſtimio ſuhjectam tignat. 
vicdetur hinc abludere qu d a6y &- lubinde 
pro cauſa rei vel conditione ponitur, hoc eſt, 
pro eo quod conliderar: debet & requiritur, 
ut aliquid hat. 
Olxdvs, Sc (inquit) wawaoſnou £71 787015 
Jos Nbg, his conditionibus huc me ventu- 
rum promiſi. Agar 
moſthene pro cauſam agnoſcere, vel condi- 
| tlonem accipere. 


Scilicet in 


Plato epiſt. 5. ad Dionis, 


a029v, ulitatur a De- 


EI 20309 , ms, prop- 
ter virtutem affici præmio, vel laude deco- 
rari. Et ds Ao39v xaias, pro vit io, luere 
pœnas, vituperio defamari, ſunt oratoribus 
Græcis in uſu loquendi formulz : propter 
virtutem & vitium, hoc eft, ex virtute vel 
vit io conſideratis, juxta moralium præcep- 
tor um normas examinatis. 
attuli quo conſtaret a Geometris adhibitum 


| lujuſce yocabuli ſenſum haud ita longe rece- 
dere ab uſu ſcriptores apud alios recepto 


N 2 ſa⸗ 


Varumque 


E» tantum hæc 
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ſupputare, denotat numerando vel utcun- 


Lectiones Lect. Il 
ſatiſque pervulgato; nec abhorrere noſtram 
à communi more loquendi conſuetudinem, 
Idem oſtendi poterat de Latina voce ratio, 
quz Græcam a6y & exprimere ſolet, & ſuos 
ab illo pleroſque ſignificatus mutuari : ſeq 
rei nimia claritas facit (& quia nimium jam 
hujuſmodi parergis datum eſt) ut iſti parcam 
operæ. Addam ſolùm, inde videri 50% 
ejuſmodi ſenſus, cum iſtos extraneos tum pe. 
culiarem Geometris ſenſum deſumpſiſſe, 
quod diverſas res inter ſe comparando dici- Þ 
tur, effertur,| exprimitur ipſarum determi. 
natus valor, aut quantitas, ex reſpectu quem 
una res obtinet ad aliam. Ratio autem du. 
citur à ratus, hoc eſt, à reor, idem deſignan. 
te quod puto vel exiſtimo; rerumque pro- 
inde cenſum aut æſtimium indicat ex compa. 
ratione notificatum. Quomodo etiam ver. 
bum putare, deductaque ab illo computare, 


que res conferendo quantæ ſunt (magnitudi- 
ne vel pretio quantz) æſtimare: quod & 
Græcis dicitur xh, Vox autem pro- 
portio reperitur a Cicerone aliquoties uſur- 
pata, quanquam ſenſu non uno exatte eo: 
dem. Alias enim apud ipſum idem valere 
videtur quod ſimplex ratio, nonnunquam Þ? 
vero rationum ſimilitudinem vel analogian Þ'& 
deſignare: primũſque videtur ille ipſe es 
uſum adinveniſſe, ſaltem ad re FA 


* A wy I 01d As 
af 
aifr©,, & & V aur 
! 
iu Fuyd EHE On 


Md Maca oy mh Tem 


5 Tequus AVaNIuUE 
1. >).15% NAC. 


Mathematicas primus applicu m 
iſſe. Sic innuit in fragmento . 
quod Timæus inſcribitur, vel ce] Fitc 
univerſo: verba ſunt, * Sed v 
culorum id eſt aptiſimum atque pul- | 
cherrimum, quod ex ſe atque de lu 
944 


Lect. II. Mathematice. 
aus aſlrigit, quam maxime unum efficit, Id 
YT optime aſſequitur quæ Gracis dyaroia, Latine 
(audendum eſt enim, quoniam hæc primùm 
a nobis novantur) comparatio, proportid ve dici 
© poreſf, Porro ſæpius in iſto libello proportions 
© uitur vocabulo, ſenſu tamen, ut videri præmoni- 
tum, aliqua vario. 
Zhinc accepta videtur origo vel occaſio. 
Cum in corrogandis vectigalibus, & impor- 
tandis oneribus publicis, pro facultatum 


modo ſecundum æquas leges taxato, ſua cui- ' 


que pars perſolvenda ceſſerit, quæ nempe 
rata cujuſque portio dicta eſt; hinc unuſ- 
quiſque ſolvere dictus pro portione, vel pro 
rata ſua portione z hinc emerſit vocabulum 
proportio, dignum viſum Ciceroni, quum 
Græcas literas ſuo donare Latio ſtuderet, 
quod a & evarcxay, obvias Platonem 
& alios Græcos Philoſophos inſpectanti vo- 
ces, referret & exprimeret. Sed manum 
ferulæ ſubducamus, & Grammaticorum 
egreſſi ſcholis videamus quid per 263oy eique 
reſpondentem rationem, & proportionem 
¶juxta frequentiorem & probatiorem uſum 
Eproportionis, nonnunquam enim analogiam 
ſignificat, hoc eſt, proportionalitatem) in- 
telligant ipſi Geometræ, qu æque fit hujus 


aded triti vocabuli genuina notio diſquira- 


mus. Permirum ſiquidem videatur ejuſce 


le rei, quæ paginam fere replet utramque, 

nuſquamque non occurrit in Matheſi, natura 
viros inter Matheſeòs haud in 
Fitos acriter diſceptari. Quaſi neſciri poſſit 
res tam obvia, toties jactata, adeò diligenter 
fexcuſſa. Unde proveniat hoc ? Inde opinor, 
;  u0d perdifficile fit res admodum abſtractas 


oltremis pe- 
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& univerſales, præſertimque modos & relz. am, 
tiones rerum, vel imaginari diſtincte ei bro! 
accurate definire. Ferè neminem arbitror 
fore, ſaltem e gnaris Mathematum, qui non 
utcunque quantümque ſatis eſt intelligat, 
quid velit ipſe dum profert hoc vocabulum, 
quidque concipiant alii proferentes ipſum; 
{ed non ita forſan in promptu eſt ei reſpon. 
dentem conceptum mentis, proprium vel 
alienum, aliis verbis explicare, hoc eſt, ip- 
ſum definire. Hinc litigandi causà non ſe. 
cus in hac quam in aliis pleriſque conſimil. 
bus materiis, a ſenſu disjunctis: ſubnotarit 
hoc Carteſius, & inde vitio vertit Philoſo- 
phis moroſam illam ver ba definiendi curiof- 
Princ. I. Io. tatem , iſtis verbis; Non bic explico multi 
nomina, quibus jam uſus ſum vel utar in ſequent, 
bus, quia per ſe ſatis nota videntur. Et ſp al:. 
verti Philoſophos in boc errare, quod ea go ſen. pe 


78 
3 
© 
— 


* 


plici ſſima erant, ac per ſe nota TLogicis definition. te 
bus explicare conarentur; ita enim ipſa obſcuru. . Q 
ra reddebant. Quæ ſubtiliſſimi viri obſerra . x. 
tio vel inde validiflime confirmatur , quad r1 
circa definitiones iſtas raro convenit inter i. o 
los, qui ſaltem nulli ſectæ nomen ſuum ad- . 


dixerunt; at quam unus probat, alter reſpu- 
it, & vel minus aptam, aut non ſatis accura- 
tam judicat definitionem. Ut & exinde quod Þ + 
illorum abſtractiſſimorum nominum defiviti- Þ ? 
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ones raro vel nunquam demonſtrationes in-. 

grediantur; nec inſerviant( qui tamen prima 
rius definitionum uſus eſt & ſcopus) conclu- 

ſionibus eliciendis; inſtantiæ caus3, jam obi. 

ter, ſed opportune, adnoto definitionem 5 

d traditam in elementis nuſquam in toto 
elementorum ſyſtemate, nec alibi (quod ſci- 

| am +Þ 
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rela am, imd diſtrictè aio non alibi) quovis in li- 
bro Mathematico citatur aſtruendæ ulli de- 
monſtrationi, vel concluſioni deducendæ. 
* Suppeditet alterum exemplum vox J)451wa 
veteres apud Muſicos, quod ex 1is nemo non 
definit, at verbis diſcrepantes, & ſenſu non- 
nihil varii a ſe omnes: apparebit id Ari- 
” ſtoxenum, Euclidem, Nicomachum, Bacchi- 
um, Ariſtidem, Gaudentium, Capellam, f1 
cui ad Inbitum erit, inſpectanti. Sed rem 
adoriamur propiùs. Adnotanda vero pri- 
mum occurrit ambiguitas, vel diſtinctio quæ- 
dam, cui ſubjacent vocabula ratio & propor- 
tio, etiam prout illa uſurpantur a Mathema- 
ticis; Latinorum (inquam) vocabulorum, 
nam Græcum 6, ut exiſtimo, non ag- 
noſcit iſtam homonymiam. Duplex igitur 
à quibuſdam ſtatuitur ratio vel duplex pro- 
en. portio, uni nomen indunt Arithmeticæ, al- 
10. teri Geometricæ rationis vel proportionis. 
i. Quibus explicandis prænotetur imprimis ? 


ra. rationem utramque, quæ dicitur cum duo- 
uod rum homogeneorum quantorum comparati- 
ril. 7 oneminnuat qualemcunque, ad claſſem iſtam 
ſeu categoriam entium ſpectare, que 7 

ſpu- ads 7 Ariſtoteles, alli relationes vel habi- 
tuadines, Græci eis indigitarunt. Quo- 

nog] rum duorum quantorum ſeu terminorum 
{7 (terminum enim vocant Mathematici horum 

= p27 correlatorum quantorum ztrumvis : "Oe@- 
> Cinquit Theon Smyrnæus) 6 77 ua di 
| ampaivay Ilg A Y N Mtyor, cioy & Hs, 
bi. se-, Wraws, , =-, g. Ter mi- 
nus eſt qui peculiarem dictorum naturam, 
to ſeu proprietatem exprimit, ut numerus, 
ci magnitudo, moles, pondus. Et alibi cla- 
A IE ius, 
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Ledt jones Teal 


rids,”Opys 5 atgoual ml 640)avits N d ed 
Auppbayoutye vis ovynpoy * Terminos dici- 
mus quæ cum genere vel ſpecie conveniant, 
in comparationem adſumuntur. Horum (in- 
quam) duorum terminorum in comparatione 
prior appellari conſuevit iᷣYπe © antece- 
dens, ei vero correlatus poſterior emu e, 
conſequens. Hoc præmiſſo, Arithmeticam ra. 
tionem ſeu proportionem, appellant nonnulli 
duorũ quantorum, Tu x7! 73 vap4y ety 8, N- 
A676 gg0y (verba ſunt Scholiaſtæ veteris a 
Meibomio citati) relationem ſecundum diffe- 
rentiam,quatenus unum excedit alterum, vel 
deficit ab altero (poſlit adjici x7! i, ad- 
#quari;ſibi vel nihilo differre ; nam & inter 
æqualia quanta poteſt inſtitui comparatio, 
poteſtque ſingularis hæc ipſorum relatio de- 
notari per 7 differre nihilo, quod inter ex- 
ceſſum & defectum medius interjicitur li- 
mes). Per differentiam autem hic intelli- 
gimus ipſum 73 Napwey, fingulari modo 
comparari vel referri hoc ad illud, non ab- 
ſolutum id quantum, quod poſt unius ab al- 
tero ſubductionem eſt reſiduum, quod qui- 
dem Naqops & differentia plerunque dici- 
tur. E. g. relatio quæ verſatur inter lineam 
tripedalem & lineam bipedalem, juxta quam 
illa ſuperare concipitur hanc linea pedali; 
vel inverse, relatio bipedalis ad tripedalem, 
quatenus illa conci pitur ab hac deficere 
quantitate linez pedalis, a ppellantur ratio- 
nes Arithmeticæ, illa exceſsds, hæc defeAs ; 
ipſa vero pedalis linea, abſoluta magnitudo, 
quamvis differentiz nomine venire ſolet, at- 


tamen ratio non eſt ; ſed hxc excedere vel 


deficere ratio dicitur Arithmetica. Hanc 
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Lect. II. Mathematice. 


talem (aio) quantorum habitudinem ad ſe 
invicem nonnulli rationis Arithmeticæ do- 
nant appellamento. (Cur Arithmeticam 
dixerint non jam diſputabo, res quippe con- 
troverſa eſt; tantum inde fic denominatam 
videri dicam, quod analogiamquandam ve- 
teresArithmeticam appellarint,qua de cauſa 
tum diſpiciendi locus erit, com de analogiis 
agemus). Verùm apud Græcos nuſquam 
reper io xy aliquem Arithmeticum; ſem- 
per ii quantorum 59 contra diſtinguunt 
ab ipſorum differentia, quæ ſignificant voca- 
bulis Hespop & Vo. nec raro dNacyue 
nuncupant (intervallum, ſpatium, diſtanti- 
am, non ex poſitione locali reſultantem in- 
nuentes intercapedinem, aſt diverſitatem 


E quaſi diſtantiam in quantitate, per quam 


unum abelt ut alteri fit æquale; determina- 
tam quandam ab æqualitate remotionem) 
per a6399 autem (ut opinor) perpetuo deſi- 
gnant illam quantorum 44, quz dici ſolet 
ratio Geometrica, vel ratio ſimpliciter. 
Apud omnes enim cdm ratio ponitur n- 
aumos, & ab epitheto libera, ratio intelligi- 
tur Geometrica, hoc eſt, ea 945 juxta quam 
unum quantum alterius totuplum vel quaſi 
totuplum concipitur (ita continere aliud, vel 
ita contineri in alio, ſicut numerus iſte conti- 
net alium, vel continetur in alio; vel ſal- 
tem ſicut e xpoſitorum duorum quantorum 
illud continet hoc, vel continetur in hoc) quo 
pacto v. g. relatio lineæ tri pedalis ad bi pe- 
dalem, juxta quam illa ſemel hanc, & ejus in- 
ſuper ſemiſſem concipitur includere; vel ad 
hanc ſe habere, ſicut numerus ternarius ad 
binarium, dicitur ratio Geometrica, vel ra- 

| tio 
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tio (ſimpliciter) ſeſquialtera : inverſeque re- 
latio linez bipedalis ad tripedalem, juxta 
quam illa duas hujus partes efficit tertias, 
vel fe habet ad hanc ſicut numerus binarius 
ad ternarium, dicitur ratio ſeſquialtera. E 
quibus utcunque liquere poteſt, quantum in- 
terſit diſcriminis inter haſce duas relationes, 
Arithmeticam & Geometricam, quas ap- 
pellitant. Valde differunt enim aliud hoc 
vel illo excedere, & aliud toties (vel quaſi 
tot ies, id addo certa de cauſa poſthac in ſinu- 
anda} continere ; hoc vel illo deficere, & 
toties ab alio comprehendi. Vulgo expli- 
catur hoc diſcrimen haud male ex modo, quo 


inveſtigantur & innoteſcunt hz relationes, 


tum ſaltem quum termini comparati nume- 
ris exprimuntur (except ionem hanc oppo- 
no, quia video propter illum neglectum ra- 
tionum doctrinam aut per peram aut obſcu- 
Te tradi) ſed ponamus terminos inter fe col- 
latos numeris exprimi; tum invenitur ip— 
forum Arithmetica ratio, ſubducendo termi- 
num conſequentem ab antecedente ; Geo- 
metrica vero dividendo terminum antece- 
dentem per conſequentem (invenitur in- 
quam, hoceſt, indicatur, æſtimationi noſtræ 
ſubjicitur). E. g. comparando duo quanta 
numeris ternario & binario denominata, li- 
neas puta tripedalem & bipedalem, ſubdu- 


cendo binarium ex ternario relinquitur diffe- 


rentia unum, vel una pedalis linea. Sin 
tranſpoſitis terminis auferatur linea tri pe- 
dalis ex bi pedali remanet minus uno, vel de- 
fectus unius lineæ pedalis pro differentia; 
ex his vero reſiduis inclareſcunt relationes 
quoad differentiam, vel Arithmeticæ propo- 


ſitorum 
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ſitorum quantorum rationes; quatenus fi in- 
yentum abutravis ſubductione reſiduum ad- 
datur conſequenti, ſumma reſultans æquabi- 
tur antecedenti: nam in priori comparatio- 
ne 1-|-2==3 , in poſteriori —1-3==2. 
(Huc vero tendere videtur omnis quantorum 
o/ſuerons, ut ad Zqualitatem, quæ præ reli- 
quis maxime ſimplex, unicè permanens, fa- 
cillimeque comprehenſibilis eſt relatio, re- 
digantur aliæ, & utcunque per eam æſtimen- 
tur), Vocatur autem prior relatio ex prio- 
re differentia exceſsds unius, altera defectũs 
unius, itidem ſcilicet ex differentia poſterio- 
re. Jam vero ſi comparentur duo quanta, 
repræſentata numeris 20 & 4, dividendo 


antecedentem 20 per conſequentem 4, fit 


quotiens 5; ſedinvertendo terminos, divi- 
dendoque 4 per 29, ſurgit quotiens 3 228. 
Hiſce vero quotientibus declarantur ratio- 
nes Geometricæ propoſitorum quantorum, 
quatenus ſi quotiens inventus per cenſequen- 
tem multi plicetur, productus emergit æqua- 
lis antecedent): nam in priori comparatione 
5X4==20, in poſteriori vero 4x20== 4. z quo- 
modo res iterum ad æqualitatem revoca- 
tur. Denominatur autem prior relatio a 
quotiente invento ratio quintupla, poſterior 
«risoo©- ratio ſubquintupla , itidem 3 
quotiente 3. Aſt cauſa mihi jam reddenda 
videtur, quamobrem aliter quam vulgo fit 
- Arithmeticam rationem explicuerim, non 
ſubducendo minorem terminum a majore, 
ſed indifterenter conſequentem ex antece- 
dente. Cauſam aſſignare licebit multipli- 
cem: Primo, commodior eſt hic modus iſti, 
cui declarando inſiſtimus, diſcrimini ratio- 
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num harum diverſarum per ſubductionem & 
diviſionem declarando. Quia ſecundum 


unc modum ſubductio, qua indicatur ratio 


Arithmetica, per omnia reſpondet & qua- 
drat diviſioni, quà ratio Geometrica decla- 
ratur. Nam juxta nos peragitur iſthic du- 
plex ſubductio, ſicut hic duplex diviſio: ſub- 
ducitur ilthuc terminus major a minore (quæ 


improprie eſt ſubductio) ſicut hic dividitur 


minor terminus a majore (quæ impropr ia 
eſt diviſio). Emergit iſthuc reſiduum nihi- 


lo minus, ſicut hic quotiens unitate minor; 


illuc ex conſequentis & reſidui additione 
ſemper fit antecedens, plane ſicut hic ex 
conſequentis & quotientis multiplicatione 


procreatur antecedens ; ita pulchre con- 
gruunt omnia: commodior igitur eſt hic 
modus altero, juxta quem fit tantum una 


ſuhductio, differentia tantum eſt unimoda 
(ſemper intelligo poſitiva) ſeu major nihilo, 
nec reliqua quovis pacto bene conſentiunt. 
Secundo, in fe quoque verior eſt, & ipſiſſi- 
mz rationi convenientior hic modus ratio- 
nes Arithmeticas per ſubductionem expli- 
candi. Quum enim comparando duo quan- 
ta inæqualia terminorum tranſpoſitio dupli- 


cem efficiat 4e (non enim eodem modo re- 
fertur major terminus ad minorem, quo mi- 


nor ad majorem) per unicam different iam, 
minoris e majore ſubductione, acquiſitam 
vel in ventam, hz duæ rationes non ex plican- 
tur recte & ex uſu. Præſtat eas duabus 
differentiis exprimere, alterà poſitiva ex- 
ceſſum, altera negativa defectum indicante. 
Non idem eſt ditticere quod excedere, non 
igitur eodem ſigno denotandi ſunt exceſſus 

& 
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& deſectus. Hoc quum non obſervarent ali- 
qui, nullam dar quoad Jagogay quantorum 
/ny aſſeruerunt; quoniam ſi daretur ali- 


203 


qua, duplex eſſe debuerit ; at differentia 


poſitiva ſimplex eſt & unica. Nicomachus 
in Enchiridio Harmonices, Karas 58 610% 
draqopdy Y xv 7 dum? e ids» Teh cvs 


pos T0 iy Nagopey wey EyerThy aur, lw wv 


pos Mo, 94av 5s Ti avriw* Male opinan- 
tur qui differemiam © relationem pro todem 
babent : ecce enim duo ad unum diff erentiam ba- 
bent eandem, quam unum ad duo, (ed neutiquam 
eandem relationem. Satis conſequenter arguit 
ex unicæ differentiæ hypotheſt ; at enim re- 
ſpondeo quod differentia inter 1 & 2 fit —1, 
ſignificans 1 a 2 deficere uno; differentia 
vero inter 2 & 1 eſt +1, ſignificans 2ſupe- 
rare 1 ipſo 1. Quum igitur duplex fit diffe- 
rentia, nil obſtat quin ſint duz relationes ſibi 
quaſi contrariæ vel univerſe. (Male igitur 


Theon ille Smyrnæus, Nicomacho conſenti- 


ens, TG vichy diet ge f X 79 4170, 
Ep exd]egs ira TE * AG @ 5 Emp ge- 
4 ere \eprrods Su Tho, & que ſeqũun- 
tur in eandem fententiam). Sꝗne vix per- 
ci pio cur non æquè confundi debeant ratio- 
nes Geometricæ, que inter duos terminos 
inæquales, ex terminorum intercedant Me- 
tatheſi fic nt pro una ratione habeantur, 
æquè ac vulgo commiſcentur , proque una 
cenſentur relationes ſecundum Nagoeay, quæ 
Inter terminos itidem æquales verſantur, 
Nec obſtat quod impropria fit hujuſmodi ſub- 
ductio majoris a minore, quodque difficile vi- 
deatur concipere quid ipſo nihilominus. 
Nam haud fere minds impropria cenſea- 
tur 


Cap. 30. 
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Lefiones 


Leal. 


tur diviſio minoris per majus, neque facilius 
videatur concipere quoties majus à minore 
continetur. Satis eſt quod hujuſmodi ſub. 
ductio, pari modo ac iſtiuſmodi iivifio, exa- 
ctè calculo paret, ac legibus ſubjacet Arith- 
meticis, & non {ine ratione confingitur aut 
adhibetur. Adjici poſſet hunc ſubducendi 


modum, quoad alia valde utilem eſſe, præ- 


ſertim in progreſſionum Geometricarum 
comparatione cum Arithmeticis; & impri- 
mis illarum progreſſionum, quæ utrinque ab 
unitate procedunt hinc creſcendo, illinc de- 


creſcendo; ſicut enim creſcentibus terminis 


exponentes aſſignantur poſitivi, ita decre- 
ſcentibus commodiſſime tribuuntur negati- 
vi. Sed hoc non eſt jam perſuadendi locus. 
Moneo tantum in Geometria facile differen- 
tes haſce negativas, ſeu nihilo minores ter- 
minos exhiberi. Nam ab eodem fixo limi- 


te tantum in partes ſtatuuntur & computan- 
tur contrarias 11s, in quas procurrunt termi- 
ni poſitivi nihilo majores. Ut ſi in linea re- 

ta indefinitè extenſa duæ rectæ AM, AN, 


N 


ſumptæ utrinq; in partes contrarias, ſingulæ 


æquentur cuilibet rectæ Z, & recta AM an- 
terius excurrens repræſentet , tum AN 
retrorſum accepta repræſentabit — Z. Ut 
puta nantem ab A verſus anteriora, ſed ad- 
ver lo flumine brachiorum contentione pro- 
greſſurum ad M, ſed fluminis impetu duplo 
valentiore retrò deportari. Igitur ab eo 
confectum iter erit AM - 2AM vel — AM. 
ab A verſus partes a tergo poſitas compu- 
tanda, & pertingens ad N. At 1 

| æc 
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Lect II. Mathematice, 


hæc aliquatenus illuſtrando diſcrimini, quod 
inter rationes Arithmeticam & Geometri- 
cam intercedit, per ſubductionem & diviſio- 


nem. De eadem forſan re poſthac opportu- 


nius & accuratiùs diſſeremus, quum exami- 
nanda veniet eorum {ententia, qui rationum 
doctrinam numeris volunt alligari, & quæ 
iſti cohæ rent diſquiſitioni. Nunc unum ſo- 
lummodo vel alterum harum relationum dif- 
crimen attingemus, ex ipſorum natura peti- 
tum. IIlud imprimis advertatur rationem 
Arithmeticam eandem unius tantùm generis 
ter minis exhiberi, rationem vero Geometri- 
cam cujuſvis generis quantis bene repræſen- 
tari vel exprimi. Cauſa eſt, quia ratio Ari- 
thmetica deter minatur per ahſolutum quid- 
dam intra certum genus conſtitutum, diffe- 
rentiam nempe quantorum duorum homoge- 
neorum, quæ terminis ipſis ita comparatis 


ſemper homogenea exiſtit: ſed ratio Geo- 


metrica determinatur ex modo, quo res una 
continet aliam, vel continetur in alia, qui 
modus terminorum heterogeneorum conju- 
gationibus variis xque poteſt competere; 
unde fit ut quælibet duo quanta ſint apta na- 
ta quorumvis aliorum duorum quantorum 
ſimiliter affectorum relationes exprimere, 
vel menti æſtimandas ſubjicere. E g. ratio 
Arithmetica duarum linearum inæqualium 
ſolis duabus lineis (non duobus ponderibus, 
temporibus, corporibus) exhtberi poteſ?, 
quia nulla linea pondere quovis aut tempo- 
re, vel cor pore lineam alteram excedit,at ali- 
qua linea tantùm, eaque ſecundum abſolutam 
ſuam quantitatem definitaz ſed ratio Geo- 
metrica duarum earundem linearum expri- 

mi 
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mi poteſt duobus ponderibus, duobus tem- 


poribus, aut aliis cujuſvis generis duobus 
quantis: ut nempe quæ pedem inter & un- 
ciam longitudinalem verſatur, ratio repre- 
ſentetur libra & uncia ponderibus, anno & 


menſe temporibus, aut aliis quibuſvis fimili- 


bus terminis, quorum unus alterum continet 
duodecies ; quia ſcilicet harum conjugatio- 


num utut ſecundum abſolutas ſuas quantita- 


tes invicem heterogenearum termini inter 
ſe collati eodem, ſe modo reſpiciunt, versus 
ſe conſimiliter affecti ſunt. Exhinc anſam 
cepit doctiſſimus vir dicendi, Rationes omnes 
Geometricas quarumcunque ad invicem quaniita- 
tum eſſe inter ſe homogene as, quippe in genere nu- 
meroſo omnes. Adjungitque poltea, Ubi com. 
paratio fit quoad rationem, que emergit ratio con- 
paratorum, genus non raro deſerit, C tranſit in 
genus numeroſum , cujuſcunque ſiut geaeru que 
comparantur. Quæ tamen dicta minds pro- 


do, cum aliis de cauſis non jam ex ponendis, 


tum quia nullum ego vel rationum vel nu- 
merorum genus, ſub quantitate comprehen- 
ſum agnolco; nee enim rationes ſunt mei 


ſententiã quantitates, nec quantitatis capa- 


ces (ut ſuo poſthac loco conabor evincere) 
ſed meræ relationes in quantitate fundatz ; 
numeros autem pro nominibus tantùm & 
ſymbolis habeo rerum quantarum, quod jam 
antea ſæpiùs expoſui & aſtruxi. Addo ma- 


nifeſtum videri, quod cum duo quanta com- 


parantur inter ſe (ut ſcilicet ipſorum ratio 
per artificioſas quaſlibet operationes Ari- 
thmeticas vel Geometricas inveſtigetur, hoc 


eſt, menti noſtr æ comprehenſibilis & æſtima - 


bilis reddatur) non tamen inde nova procu- 
ditur 


r. 
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ditur aut emergit ratio, quam eadem aliis 


terminis exhibetur; nec unquam ratio ge- 


nus ſuum deſerit, ſed diverſi generis termi- 
nis, ſimplicior ibus ut plurimùm & menti no- 
tiorihus exhihetur; plerumque quidem (cum 
jd fieri poteſt) numeris, ideo quia hi ſymbo- 
la ſunt rerum menſuris ad noſtrum captum 
determinandis accomodatiſſima. Percontan- 
ti v.g. quam rationem in valore vel in pon- 
dere habet ſolidus ad drachmam, qui reſpon- 
det, rationem habet numeri 12 ad 4, non 
aliam producit rationem, at quæſitam ex po- 
nit terminis numericis; & qui porro quxrit 
quæ fit ratio numeri 12 ad 4, dividendoque 
antecedentem 12 per conſequentem 4, com- 
perit hanc eſſe triplam, non is novam ratio- 
nem educit aut enunciat, at propoſitam ex- 


primit terminis faciliùs æſtimandis, hoc eſt, 


numeris, iiſque tandem minimis ternario ac 
unitate. Qui dicit enim illud hujus tri- 
plum eſſe, dicit æquĩipollenter, & illud vult 
intelligi illudggd hoc le hahere ſicut 3 ad 1; 
antecedente ſcilicet expreſſo, ſed conſequen- 
te (qui ſemper in hujuſmodi rationum deno- 
minationibus eſt unitas) verbo tenus ſup- 
preſſo, re ſubintellecto. Hinc altera diver- 
ſitas harum rationum adnotari poteſt, quòd 
Geometrica ſemper duobus terminis, ſaltem 
quoad intelletum, exprimitur, iiſque ſem- 
per poſitivis (nam etiam duorum negantium 
terminorum ratio poſitiva eſt, puta T7) —4 
ad —2 elt dupha, vel ut 2 ad x, quod inde 


patet, quia multiplicando terminum utrum- 


que per —1, producitur-|-4 & 2, ha- 
bentes ſe ut 2 ad 1). Sed Arithmetica ra- 
tio tantum uno termino exprimitur, «c 0que 
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nonnunquam negativo: ut talis ratio inter 
1 & 3, commodiſſimè indicatar per negati. 
vum terminum — a, ut ſupra mox admoni- 
tum. Accedit quod Arithmetica ratio repe. 
Titur inter duos terminos diverſis ſignis atle. 
Ctos; at inter tales nulla verſatur ratio 
Geometrica. E. g. ratio Arithmetica inter 
2& — eſt eadem rationi quæ inter 6 & 2; 
nam utrobique exceſſus antecedentis ſupra 
conſequentem eſt 4, at 2 ad —2 nullam 
Geometricam obtinet rationem ; habet enim 
ſe ad illud, ſicut aliquid ad pluſquam infinite 
parvum, nec ullus eſt cogitabilis numerus, 
utcungue mag nus, qui non ſit minor reſpectu 
unius, quam 2 reſpectu — 2. Porro, æqua. 
lium ratio Geometrica ſemper denominatur 
unitate, ratio Arithmetica nihilo; majoris 
ad minus ratio Geometrica, numeris expli- 
cabilis, denominatur unitatem excedente 
numero, integro vel miſto. Pariter & ratio 
Arithmetica nihilum excedente differentia, 
(qu#tamen unitatem non ſgnper attingit) 
minoris autem ad majus ratio Geometrica 
-ſemper fractione vel numero, qui fit unitate 
minor denominatur, at ratio Arithmetica 
talium terminorum ſignatur infra nihilum 
ſubſidente numero negationem involvente, 
ut antehac inculcavimus. At vero deharum 
rationum diſcrepantiis diximus pluſquam ſa- 
tis. Cum igitur adeò natura diverſe ſint hz 
relationes, idem rationis nomen utrique non 
conventet univocè quod aiunt; adecque præ- 
fat id vecabuli Geometricz ſoli appropria- 


tumrelinqui. /N6ſq; dimiſs jam iſta æ xvpsw; = 


dich ad propids ex plorandam bujnſee Geo- 
metric rationis notionem — 
ruiſſe 


12 on 


Land 
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ruiſſe viam ancipitiis præ peditam ſuffecerit 
y. Ri proxima Lectione peſſids inſilte- 
mus; interim (auditores optimi) precor ya- 


. . 


TJ Rxfationibus utcunque defunłti, diſcuſ- 
ſiſque quæ ſe objecerant ambiguitatum 
nebulis, ipfam Geometricæ rationis natu- 
Tam — inquirendam & eno- 
dandam. Geometrica verò ratio, vel ratio 
ſimpliciter (hoc enim ſenſu deinceps perpe- 
tuo hoc vocabulum nſurpavimus, ut & ei 
æquipollens proportio) ratio, inquam, vel 
proportio, à A0 definitur ab Euclide (vel 
ab Eudoxo fi quidem is fuer it, ut perhibetur, 
elementi V compoſitor) Avo ue349dy d uo 
vor n x7! mwaindmils pe dane mad gee 


is. Circa quam definitionem duo quæni 
poſſunt & diſceptari; primd que ſit ejus ge- 


nuina mens, tum an ipſa ſatis proba fit & ac- 
curata. Utrigue diſquifitioni ſatisfacere co- 
nabor, ad ſingulos ejus terminos quædam an- 
notando, quo magiſtri noſtri ſimul interpre- 
tatur ſenſus, & tueamur auctoritatem. (Ig- 
noſcite verò pugnacitati mex, neque ſequius 
accipite, quod pietate quadam adductus im- 
meritis undique criminationibus impetitum 
Geometriæ patrem & principem ſtudeam 
vindicare). In omni imprimis definitione 
ſpectandum eſt, ut res definita ad cettam 
entium claſſem reſtringatur; id enim ad 
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| Lectiones Tea. III. 
ejus naturam determinandam, & ab aliis ſe. 
cernendam, apprime coufert. Ergo primo 
genus inquiritur : hoc in hac definitione ef 
s, habitudo vel relatio; recte quidem, 
nam quum omne. quantum dupliciter conf. 
derari poſſit, vel ut certam quandam abſo. 
lutam ſui generis extenſionem (abſolutam, 
inquam, & ex intrinſeca nature ſuæ pro- 
Priezate determinatam) habens, vel quate- 


nus cum alio quanto collata certo versùs ip- 


ſum modo ſe habet; cujus modi compre. 


henſio menti noſtræ deſerviat, ad quantita- 
tem ejus abſolutam meliùs concipiendam, & 


aliis enunciandam; certo modo, dixi, fe ha- 
bet, hoc eſt, ut vel ei penitus congruat & 


equetur, vel inzquale fit ratione quadam 


peculiari, quæ per numeros (hoc eſt, ſymbola 
quantorum in æquales partes diviſorum con- 
notantia) vel per aliorum quantorum eodem 
modo ſe habentium ex poſitionem, nobis ut- 
cunque nota reddatur & æſtimabilis. (Ig- 
noſcite quæſo vos rem explicatu perdiffci. 


lem, & ſubtilitate ſua mentis attentiſſimæ 


cogitationi illudentem, craſſiuſculè laboranti 
illuſtrare) hoc autem certo modo ſe habere 
versus aliud, alteri ſic æquari, vel certa ra- 
tione quadam inæquale eſſe dicitur (ex inſti- 
tuto dicitur, conſensũque magiſtrorum re- 
bus in hac ſcientia conſideratis nomina præ- 
ſcribentium) hanc vel illam ad alterum ra- 
tionem habere; & reſpectus ipſe talis ab- 
ſtracte ſumptus ratio nuncupatur, que pro- 


inde meritꝰ relationum claſſi ſeu categorix 


accenſetur: liquet enim ipſa quanta hoc pa- 


Go conſiderata fore mw 7g referri adſe 


mutud, cuncta ſubire, quæ relatis & correla- 
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Lect. III. Mathematice. 

tis aſſignant Logici; unde prima 7 Tegs 7 
deſumpſit hinc exempla Philoſophus, cum in 
Metaphyſicis tum in Logicis : Oloy (inquit) 
5 ga Greg £519 £7Eps A449 * mos 3Þ 
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e %,) d 8 dh, Nihilomi- 


nus tamen hoc nomine mirificus iſte Mathe- 
ſeös hodiernæ caſtigator noſtras, Euclidem 


| ſugillat inclementiflime & irrererentiſſimè. 


Rationis, inquit, definitio (hanc innuens Eucli- 


deam) ſatis inepta. Iterum, Id quod Euclides 
; inſignificanter gixerat. Adhuc, Fieri poteſt ut: 
Fuclides non ſatis ipſe perſpexerit rationis natu- 
ram; imo fieri aliter non poteſt, cum definierit 
ralionem. per mie 9405, Denuo cenſet Eu- 
clidem hoc loco tuſſiiſſe, hoc eſt, cum nihil 
haberet quod ad rem diceret, ſonum mentis 
vacuum edidiſſe. Sed bona verba ; que 
| Cauſa tam tragice ſæviendi ? quia ſcilicet 
d eiaſis rationem per 9goy definivit; 
s autem quod tu ca pere potes, aut vis ni- 
hil ſignificat: quid facias hoc homine? ipſe 
rationem, teſte ſeipſo ac judice, vere ſicut 
omnia & accurate definit, hoc modo, Ratio 
e relatio antecedentis ad conſequens ſecundum 
magnitudinem. Ratio eſt relatio, quid aliud 
cogitavit aut voluit Euclides? quis ejus un- 
quam mentem aliter cepit? Sed pro jure 
ſuo vult hic ordinis Dictatorii vir non tan- 
tum ipſe loqui, ſed alios loquentes intelligere 
ſuum ad modum & arbitrium; adſumit {thi 
© (quis enim prohibeat ?) vocabulorum peri. 
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tichmus faber, animi ſui ſenſum præter mo- 


rem efferre, ſed nec eo contentus adrogat 
ſibi poteſtatem, alienas quoque ſententias 
contra commune ſuffragium & xeceptiſſi- 
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mum uſum interpretandi. Ego, quando 
ſic ipſe judet & ſtatuit, habitudinem ſignig. 
care debet; babitudo verò nihil, quicquid 
alli plerique reclament mortales, iſta voca. 
bula certos ad ſenſus ſuos deſignandos adhi. 
bentes. Grammatici congruentiam iſtam 
ſeu connexionem inter ſubſtantivum & adje. 
cti vum, nomina intercedentem % ny b, 
Twy vocant. Theologi diſputant an imagj. 
nes ſint adorandæ ug, hoc eſt, propter 
i ſeu relationem quam obtinent ad pro- 
ioty pa quæ repræſentant. Illas quæ cogna- 
tos & affines verſantur relationes, ex nature 
conjunctione vel mutuis pactionibus oriun- 
das, communis ſer mo 9 or deſignat appel- 
lamento. Plauſtra liceret exemplorum in. 
vehere; ſuſficiat probatiſſimi unius Gram- 
matici luculentum teſtimonium: H on; 
(inquit Suiqas) m 7 pb 7 aka) , cit 
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' 
| S Ne £26.) dT” /, d x; ces 
1 b eib, pos I 14 7% x7 av ym 
Þ ay A: Were, OI Ae, AC oV, imac, 
| ee Sale. Non 1gitur vocabu- 
um atis prorſus inſignificans & ſensis ex: 
pers eſt, at certe quiddam apteè ſatis notat, 
nec aliud R ipſam relationem. Sed 
quero(inquit adver ſarius quid eſt quod boc loco 
ag 55 Faber quid quod habetur 19 2725 dicatur 
babitudo, ab eo quod ipſa babet aliquid, vel 4b eo 
: quod babetur ? Et ſiquidem habet quid ſit quol 
abet, ſin babeatur 4 quo habetur. * Que omni 
ſunt inepta. Ad quæ regero, quum ab ipſo 
ratio dicitur relatio, ſciſcitor & ego quod lit 
iſthic quod fertur aut refertur, unde vel aud 
fertur ; qui motus iſthic inter terminos duos ÞÞ 
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comparatos reciprocatur. Scilicet revera 


non vacat ineptia vocabulorum vir es & ſigni- 
ficatus itricta ſeveraque lege ſolis ex etymis 


colligere vel aditruere, qui potius ab utent!- 
um conſuetudine conſensfique, cui ſuam uni- 
ce ſignificandi vim ac poteſtatem debent, ac - 
cipiendi ſunt & approbandi. Quanquam 
cam 7 7 «y innumeris modis uſurpetur, ni- 
hil uſitatius fit Philoſophis, quam eo relatio- 
nem & reſpectum F f,, n denotare. Ari- 
ſtoteles in Categoriis, Es 5 av 4) as Thos 
71 ui Td pe ms Ty, Relationum 
eſſentia conſiltit in hoc, quod ad aliquid ſe 
certo modo habeant, vel quodammodo fint 
affecta. Hlud autem habere fundamentum 
innuit verum & reale quod habetur & repe- 
ritur in terminis ſinguiæ cujuſque relatio · 
nis, propter quod vel ſecundum quod ſe mu- 
tuo reſpiciunt. Habetur v. g. (quo pleniùs 
reſpondeatur adverſar io) determinata quan- 
titas in terminis cujuſcunque proportionis, 
propter aut juxta quam una comparatur 
cum alia; unde forma loquendi frequentata 
Geometris, nec ab ipſo non animadverſa, 


quæ rationum ſimilitudines explicantur per 


ws EX e Tone oe Ut ſe habet A ad B, ita 


ties acclamatum eſt, nuſquam erravit) ſed 
ejus cenſor inſolenter cavillatur; non is in- 
fignificanter ſcribit, aſt hic oſcitanter legit ; 
non ille rationis naturam minus perſpexit. 


at hic rationem explicantis verba pervertit ; 


nondenique tuflit Euclides, ſed ò q dye inve- 
recundecrepat : omnino ſanè dignus, cui ta- 
lionem quis remetiatur , & illud increpec 

| O 4 Eu- 


Non igitur delirat Eucli- 
des (is cui tot ſeculorum communi voce to- 
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Schol. 13. 


TLectiones Led III. 
Euripideum. — Ex A RD 
| Atyeiy E e, WANDE Y MH xi. 
Sed illum ſoleo nimium moràri; (unum obi. 


Lect 
conve 
[ons 


ratio 
ter adnotabo, qu d Nicomachus Geraſenus ſurdas 
n Muſicis, qua ratiane vel authoritate fietus datur 
neſcio, ordine permutato 94-7 habet pro Zenel 
ſpecie, A029 -Pro genere; Exon, inquit, Num 
Aly & (ip) ov SH, dagnudl lle n' tion! 
T amb gr. Polt genus in accidentium de- | tum 
finition:bus ſubjecta proxime ſpectari de- mod 
bent, in relationibus qui dicuntur ter mini. dor. 
Hinc adverto proxime 7 5 yew), cum vide 
Geometricæ materiæ dicaret hoc elementum puu 
magnitudinem ſolummodo rationum defini- tati 
endam ſuſcepiſſe. Hinc habetur def Dh, + 
pro quo ſiquidem ratio generaliſſime defini- cun 
enda eſſet, ſubſtitui deberet 7 my aut © cer 
opay* ficut apud Theonem Smyrnzum, pb. 
A9 ©& os toy 6 a} dydrogpy dvoty opay ve 
040)ar0V , , 9g 15 * & Ni- ru 
comachum in Arithmeticis, A657 O E dv» tin 
opwy ο , dans gms. Reprehendit ay- 27 
tem auctorem noltrum Ramus hac de cauſa, cs 
quod magnitudinum rationem ſeorſim defi- 1 
nierit, quum ratio convenit omnibus rebus: (h 
Elenchus (inquit) toto libro perpetuus eft Logics d 
C Aritbmeticæ, ad poſteriorem materiam de ma- 1 
Enitudinibus alligate. Reſpondeo primùm, 9 
ſaltem ab hoc ipſo cenſore majorem com- } 
mitti elenchum, qui rationem numeris alli- "1 
gat, materiz- æque ſpeciali & minus aptæ: f 


Arith. 2.25 


ur quotiene conſequens in antecedente continea- 
tur. Quaſi vero quantitatis omnimoda com- 
pa ratio numerationi ſubderetur, numeris 


Altera (inquit) quantitati comparatio eft & nu- 
meratione conjun Ta, © dicuur ratio, qua ſpeita- 


CON» 


Lect. III 4 Marhematicæ. 


conveniret omnis ratio, vel numeris expri- 


| mi poſſet. Satis conſtat, nec i pſe diffitetur, 
| rationes quaſdam dari 4avyes & dppires, 
| ſurdas & numeris_inexplicabiles ; at nulla 


datur in univerſum ratio, quæ in cujuſvis 
generis magnitudinibus nequit exhiberi. 
Numerus igitur ineptiùs adſumitur pro ra- 
tionis adæquato ſubjecto; magnitudo mul- 


modus, nulla ſpecies non convenit. 


| tim aptior eſt, ut pote cui nullus rationis 


Secun- 


do reſpondeo, cam (ut jam olim abunde mihi 
videor comprobafle) magnitudo {ſit præci- 


puum & ſolum proprie diètum genus quanti- 


tatis, & reliqua non niſi x7! 94ay, x7! wi] 


ww, ud] &varcyigy, adeoque non niſi ſe- 
cundario quantorum attributa ſibi vindi- 
cent, cùmque nos id bene doceat Philoſo- 
phus, id rationem exigere talium, s 2. 
vel analogorum, ut quæ primaria ſunt eo- 
rum reſpectu communia ſymptomata ſeor- 
ſim, & imprimis definiantur ('Amzde7teov 
| . Tp0s 70 TpITy OY Se SN Mn pie T's ss 
EA AST) &, O TpwTs 8, ATADS Op1- 
d F aAAGv oldies £51, Fu & TfOTwS) 
inc merito magnitudinum ratio primùm 
definitur & ſeparatim, eique primario con- 
veniens definitio nil obſtat, quin ad aliorum 
quantorum rationes analogicè transferatur. 
Et ſane quicquid magnitudinum rationibus 
verè tribuitur, & de iis demonſtratur , id 
quantorum omnium rationibus exactè con- 
gruit; quatenus omnia quanta prout ipſam 
ſuam abſolutam quantitatem, ita reſpecti- 
vam quoque conſequenter a magnitudine de- 
pendentem & determinandam habent. Re- 
pondeo tertio, elementi V conditore 


m, cum 
(licut 


Met. III. 2 
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_ (ficutpauls jam ante inſinuatum) magnitu- 


Lectiones Lect. Il 


dinum rationes rebus Geometricis illigatz- 
tas, fibimet unice 13 excutiendas, 
ideo fatis hahuiſſe fi duntaxat ipſarum naty. 
ram aperte profiteretur exponere. Scien. 
tiarum omnium particularium Magiſtris hoc 
in uſa poſitum eſt: Grammatici moos & 
tempora deſcribunt tantùm, ut verborum 
flectioni bus adſig nificata: Rhetorici tropos 
& ſchema ca, non ut rebus omnibus, ſed ut 
dictionibus & ſententiis convenientia . Ethi- 
cus virtutes definit, non ut ipſis compre- 
hendantur, quas Plato toties prædicat, equo- 


rum canimque virtutes, ſed humanas tan- 


tim, & Ts 7 Ao jÜUs Muſici ra- 
tiones & diaſtemata non omnium explicant 
quantorum, fed 7 c 455 hoc elt, ſonorum 
Euwzzrdy * ne plura diſciplinx quzque par- 
ticulares hoc ſibi juris adſumere ſolent, ut 
vocabulorum quibus expedit uti, laxiores 
alioquin fignificatus ad fyam ſpecialem de. 
ducant, ad ſubſtratam ſibi 7:44y ada ptant 
aftringancque terminos ſuos, quatenus uſur- 
pant, eatenus definiunt aut deſcribunt, cm 


aAliis de cauſis, tum perſpicuitati præſertim 


ſtudentes, ſed & aliquatenus conſulentes bre- 
vitati; eo ſcilicet vitantes, ne aut genera- 
lem quandam a ſuo propoſito maxima ex 


parte ſejunctam doctrinam aliunde cogantur 


repetere, vel dicendorum intelligentiæ con- 
ducentem ex plicationem omittere. Quod 
fi Logicæ Ramæanæ legibus minus ad amul: 


ſim congruat hoc, non ideo rationis i pſius 


adverſatur decretis, aut culpæ obnoxium 
eſt; nam ex illis vel alijs quibuſcunque Lo- 
gicis præſcriptis agere ſummo jure, ſumma 
5 Cd ena VEL» 
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Led. Hl. Marbematicæ. 


versds anthores bonos, & ipfas vergis ertes 
injuria fit. Quin aliud eft totam Philoſd: 
phiam in unum corpus compingere, aliud 
particulares ſcientias tradere ; 1ſthic ordo 
rerum, & concinna brevitas, hic dictorum 
claritas, facilitas, firmitas potiſſimùm atten · 
duntur; ubivis intereſt doctr inam addiſcen- 
tis captum accommodart. Sed nimis excur- 
ro. Porro, reſponderi poſſet cum nonnul- 
lis, quod v , i ſic accipi poſſit, ut omne 
quantum deſignet, per iſtius vocabuli levem 
quandam & ſatis vulgarem z&«)«xpnery. Nam 
ſi numerus ſæpe magnus dicitur, & pondus 


magnum, & magnum tempus, quidni res iſta 


quatenus quantæ dicantur aliquo modo 
ue; & fic elementaris definitio directè 
ſatis ad omnia quanta pertendatur ? Ve- 
rum Euclidis contra Ramzanam oppugnati- 
onem defenſioni ſatis datum: pergo. An- 
noto tertio, cum magnitudines etiam hete- 
rogeneæ poſſint aliquo modo ſecundùm ali- 


quid inter ſe comparari, vel ſe mutud reſpi- 


cere; linea nimirum ſuperficiem reſpiciat, 
& ſuperficies cor pus, quatenus ſuperficies ad 
lineam eÞg6zaxzcx (vocabulum eſt Eucli- 
deum) applicari poteſt velut ad latus ipſius, 
& corpus ad ſuperficiem tanquam ad baſin 


_ eui inſiſtat; ũtque fit linea ſuperficiei peri- 


meter, & ſuperficies cor pus ambitu ſuo clau- 
dat; poteſt & linea quoad unam dimenſio- 
nem ſuperficiei, ſuperficies quoad duas cor- 


pori coëxtendi, ac eatenus iſta cum his com- 


parari: neque non quoad communes alias 
affectiones, inter iftiuſmodi quanta genere 
diverſa , compluribus modis inſtitui poſſit 
comparatio qualiſcunque; a quibus . 
N | col - 
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FcboJ. 13. 


Lectione- ect. Ill. 


collationibus emergentes reſpectus admo- 
dum diſcrepant ab l quem hamoge. 
neæ magnitudines ad ſe referuntur, modo 
quem hic intelligit, definitur; eapropter ad 
excludendos iſtos, quæcunque magnitudines 


inter heterogeneas verſari poſſunt relatio. 


nes, aſſignat proprios relationis a ſe deſigna- 
tz terminos, adæquata rationis . 
limitibus ſuis circumſcripta per adjectum 
640)4vay. Sola ſcilicet homogenea quanta 
rationem habere dicuntur, quia lolz ſunt 
æqualitatis & inæqualitatis capacia, ſola 
mutuum exceſſum atque defectum admit- 
tunt, & his adjuncta ſymptomata Geometri- 
cis ſpeculationibus ſubſtrata: ſed de hac re 
jam ante ſatis ubertim eſt diſſertatum. Ne- 
que magnopere Ramum morabor hic ſane 
nulla cum rationis ſpecie nos vellicantem : 
Imò vero (inquit) ratio iſta quam ſibi deſinien- 


dani proponit Euclides æqualitatis & inæqualita- 


1, communis eſt omnium rerum, linea que ſuperfi- 
ciei corporique comparari poteſt. Sic lib. 14. 
Elementorum comparantur corpora, ſuperficies li- 
nc inter ſe; C ſic lunula Hippocratss quadra- 
tur, C angult obliquilinei rectilineis æꝗquantur. 
At verò præter hunc cenſorem (anſas ut vi- 
deatur arri pientem omnes, & undicunque 
cauſas aucupantem laceſſendi veteres illos 


ſcientiarum Magiſtros, quos tamen æquum 


eſſet non abſque graviſſima cauſa reprehen- 


dere, ſicubique manifeſtè ceſpitaverint, mi- 


tlus cum iis agere deceret nos, tantorum in- 
ventorum illis debitores; præter hunc, in- 
quam, quis iſtiuſmodi comparationes linea- 
rum cum ſuperficiebus & cer poribus, quales 
12 14 tractantur elemento, ad rationum na- 

| | turam 


Let 

tara! 

ni ve 
gula 
ſe, v 
bus 
tur 
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Lect. III. Mithemivice. 


turam cogitavit pertinere? Cùm pentago- 


ni vel decagoni, pyramidis aut octàedri re- 


gularium latera qualiter affecta fint inter 
ſe, ver erga radium circuli aut ſphæræ, quĩ- 
bus inſcribi poſſunt iſtæ figuræ, inveſtiga- 
tur; quis unquam cenſuit iltas rectas line- 
as, ſeu latera figurarum, cum ipſis figuris 
ſuis quoad rationem comparari? neminem 
exiſtimo eo imperitiæ acceſſiſſe. Id tamen 
vult Ramus aut nihil, ad rem certe nil ali- 
ud quantum aſſequor intelligere poteſt. 
Quis etiam unquam, illo ſuppoſito, lunulam 


Hippocratis, figuram nempe planam ter mi- 


natam quadrato, vel alteri cuivis figuræ pla- 
nx cenſuit heterogeneam? Quidni pari 
jure protuliſſet exemplum magis obvium 
ſphæram cum cono vel cylindro compar an- 
tem, hoc eſt. cor pus unica rotunda ſuperficie 
comprehenſam cum corpore mixta ſuperfi- 
cie concluſo? Nempe quid fit homogene- 
um & heterogeneum, ſaltem quid per iſta 
vocabula perpetuo ſignificant Geometræ, 
noluit intelligere, noluit 6wereiuy & £7490» 
Ae ab o goed da, & & AcpDe el, diſtingue- 


re. Sed abhinc tranſeo, & adnoto quarto, 


quòd cùm etiam homogeneæ magnitudines, 
quoad i pſis Xcitlentia multa, comparari que- 
ant (quoad ſpectales puta nonnullas proprie- 
tates ſuas, quoad ſitum, quead localem di- 
ſtantiam, quoad ipſarum div et ſimodas quali- 
tates; addo cum vetere S choliaſta, quoad 
valorem ſeu pretium, a) αtνάν (7/95, 
alt, 0 Aby@- 6 wy e glx, ö di oy ml 6) 
ut e. g. dux linex ſecundum rectitudinem 
aut curvitatem fimiliter aut diſſimiliter ſe 
habere poſſunt; una præſtd ſit, altera vigin- 
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ti ſtadiis abhiac ſemota; una ſic alba, altera 


nigra; cum tamen hujuſmodi relationum 
nulla ſignificetur hic, iis ſecludendis a jun. 
gitur +7! πνννπν , fundamentum ſcilicet 
_ andigitans hujuſce relationis. Ad relatio. 
num quippe naturam explicandam poſt ge. 
nus expreſſum, & terminos rite conſtitutos, 
fundamentum proxime ſubjiciendum eſt, 
forma lem ejus rationem ultime complens, 
& diflerentiæ, quam Logici vocant eſſentia- 
lis vice defungens. Kot FWAIHOTH , quoad 
quantitatem, hoc eſt, quoad magnituini 
ſug determinationem, vel magnitudinem ip- 
ſam determinatam; ſaltem ſecundum quy4 
quæritur quante ſunt, & reſpondetur tantr. 
Nam @ix)@- amaixey, cui relative opponi. 
tur nd hoc xo, nil videtur aliud 
denotare quam magnitudinem ipſam, quate- 


nus per ſuam (ut ita loquar) ſingularitatem 


determinatur in ſe, & ab aliis quantis diſtin- 
guitur. Caula vero propter quam aliqua 
magnitudo, vel potius aliquod magnum (ple- 
rumque enim confunduntur nomina concreta 


 &abſtracta)tali modo refertur ad aliud ma- 


gnum non alia concipi poteſt, quam ideo 
quod abſolute tantam in ſe magnitudinem 
habet; ficut univerſim omnis relatio funda- 
tur inaliquo abſoluto. Unde non admodum 


Probo, qudd x7! yaiu6m]a nonnulli expo- 


nunt, ſecundùm quod unum alterius tantu- 
plumeſt, vel ſecundùm tantuplicitatem (ejuſ- 
modi nempe vocabula nihil verentur confin- 
gere dV 'zamdan#}y neſcio quid ſignifican- 


_ tia). Præterquam enim v. c. quoJ non bene 


ſonet hujuſmodi definĩtio duplæ rationis, re- 


latio duorum quantorum ſecundum duplici- 


tatem 


Le 


taten 


nere 
vero 
tione 
ſolut 
latio 
Miſſes! 
milit 
vel 4 
nem 
citur 
| eand 
Nec 


vii i. 


Let. Ill. Mat hematicæ. 


tatem, videtur tantuplicitas intrinſece conti- 


nere vel connotare relationem quandam; at 
vero relationum fundamenta non ſunt rela- 
tiones, nec relationum implicant, at res ab- 
ſolut e ſunt, propter aut ſecundùm quas re- 
| ationum termini ad ſe referuntur. Male 
diceretur, opinor, hoc ei ſimile eſt, quia ſi- 
militer aftectum; at bene, quia calidum eſt 
vel album; ſeu propter calorem & albedi- 
nem qualitates abſolutas : fic & æquale di- 
citur hoc illi, propter vel ſecundum utriuſ- 


que magnitudinem abſolutam, & propter 


eandem hoc illius tantuplum aut totuplum. 
Nec eadem de cauſa mihi per placet illa Cla- 
vii interpretatio, Secundum quuntitatem, hoc 
| eft, ſecundum quod una major eſt quam altera, 
del minor, vel æ quali. Non æqualitas, ma- 
| coritas, minor itas, ſunt vocabula quoque re- 
W lativa, nec idonea proinde relationi fundan- 
d. Quinimò cùm ratio definitur, ipſæ ali- 
| quat=nus & virtualiter æqualitas, majoritas, 


& minoritas, utpote ſub ratione ſeu genere 


ſuo comprehenſæ. definiuntur. Unde male 
| collocarividentur in i pſius rationis definiti- 


one. Non improbo tamen, & dignam exi- 


ſtimo quæ memoretur obſer vationem Græci 
| Scholialtr, qui «7! i potius quam 
ne conſulto poſitum autumat, quia 
non omnes rationes numero exprimi poſſunt, 
nec omne quantum alterius ullo comprehen- 
ſibili modo totuplum eſt: R A (ait) 7 
App, ads e proly e Aber 
in 4 F wy £57 ms A © os & Jura.) 
rade Apt, Nd d mporiInuey By TH 
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L ectiones Leck. III 


od nſſe £57, & N ws © 0 N Tnuvinil 


pnTos * hoceſt, Noluit Euclides quantoruff 
rationem fundari ey 74 mT) (in ipſorum 
quotitate vel quotuplicitate) quia non omnz 
quantum alter ius elt 779>y, toties Ipſum con. 
tinet, aut continetur in ipſo, vel perſecte 
vel imperfecte, ſecundum ſe, vel fecundim 
quaſpiam ipſius partes aliquotas ; ſe 72 
mu na, quia ſaltem omne quantum de- 
terminatum in ſe quantitatem habet, juxta 
quam cum altero & ipſo determinate quanto 
comparari poteſt, Sed objectatur huic de. 
finitioni fic ex poſitæ, quod æquè conveniat 
iti quantorum relationi, quæ differentian 
et Nam & illa vere diciturrelatio 
quzedamduorum quantorum ejuſdem generi; 
x7! n . Reſpondeo primum , cum 
A Tj) 2 dicitur hic, ſubintelligi ev, | 


innuit ge Th x7 I .; 
ce %!, 


ſecundum ipſorum terminorum quantitz- 


tem. At relatio differentiam innuens non 
videtur in iplorum comparatorum quantita- 
te fundari, ſed in quantitate tertii cujuſdam, 


exceſsds ſcilicet, ſeu quanti abſoluti, quo an: 
tecedens exſupezrat conſequentem, vel ab eo 


deficit. Ejuſmodi nempe relatio que verſa. 
tur inter 10 & 8, fundari videtur in hinaril 
quantitate, non in 1plorum 10 & 8 numero- 
rum quantitate. Nam relationem iſtam ſa- 
tis indicat, exprimitque ſolitarius iſte ter- 
minus, exhibits nempe numerus binarins: 
at Geometrica ratio non niſi duobus termi- 
nis, explicite potius, aut mente ſaltem inte 
lectis, exprimi poteſt. Agnoſcit hoc do- 
ctiſſimus vir in ſua contra Meibomium Dis: 
triba, eren m ilum dicimi (inauit) an 

| qui: 


— 


Lect. III. Mathernatire. 


quidem Aritometicam rationem eſſe, proprie lo- 
quendo, aut etiam it ſius rationis efſentiam, ſed 
fundamentum iſt ius relationis, que dicitur ratio 
Arithmetics, Quo dicto ſolvit ſuam ipſtus 
exceptionem contra definitionem Euclideam 
noſtro modo ex poſitam. Noc etiam obſer- 
viſe videtur Ariſtides Quintilianus, quum 
Geometricas & Arithmeticas quantorum 
rut Ceis ita diſtinguit; ne d mos, 
Ty Mey. dyes om von ενν A,, x7 
ut ye moron 765 Noyes bad wine dv- 
Tay ov rgivecn * 79 5 AJ y Ap 
M1 yvopd\eyor, ipiloon d de, s F 
ud rods νννν, ord ©) 0 upil, ers. Quæ 
yerba ſatis obſcura fic accipio, Ratio Geo- 


metrica comparat inzqualia duo quanta; 


hoc eſt, totum & partem, ſecundum ſuas ip» 


ſorum quantitates; at ratio Arithmetica 
quantorum inzqualium differentias ſpeCtans 


conſequentem terminum; & exceſſum con- 
ſiderat. ut partes antecedentis. Sed reſpon- 
deo fecundd; forſan Euclides, cum veterum 
aliis antea citatis, iſtam Arithmeticam quan- 
torum 9403 non agnoverit, ſaltem a Geo- 
metris nullam habendam ejus rationem cen- 
ſuerit; fatiſque proinde viſum ei fuerit, fi 
definitio ſua congrueret omnibus & ſolis iſtis 
quantorum ov/x3 o Quas ſecundum quan- 
titatem inſtituunt Geometræ. Nam quan- 
torum dimenſionibus & aliis, quoad ſpeciem 
& ſitum determinantibus, qui Geometræ 
ſcopi præcipui ſunt aut ſoli, ſufficere videtur 
iſtius relationis conſideratio. Nec aliam 
fere yulgus ipſum quantorum concipit rela- 
tionem: etenim cum vulgo quærunt homi- 
nes quantum elt hoc vel illud, nibil inqui- 
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runt aliud, quam quoties id continet ſtatam 
aliquam & tamifiaricer ſibi cognitam meg. 
ſuram, vel quoties in illa continetur, hoc 
eſt, ejus ad hanc menſuram exquirunt rati- 
onem Geometricam. Addo tertio, qudd re. 
latio ſecundùm diſferentiam, cum exprimi- 
tur numero comparatorum terminorum ali- 
quem denominante, vix rei psà differat a ra- 


tione Geometrica. Ut cum dico B excedit 


A per 3A. idem eſt ac ſi dicerem Beſt qua- 
dru plum 52 A, vel ad A referri ſicut 4 ad x, 
Aut li dicerem B excedere A una tertia ipſius 
B, perinde eſt ac ſi dicerem, & hinc facile 
conſectatur, B eſſe ſeſquitertium ipſius A, 
vel habere ſe ad Aut; ad 2. Ac huc forte 
reſpexerint qui rationem conſiſtere dixe- 
funt in quantorum differentia' comparata 
cum utrovis quanto; qui tamen loquendi 
modus admodum in ſe difficilis eſt & obſcu- 
rus, errorùmque ferax graviſſimorum, ut vi- 
dere eſt ex iisquz contra Hobbium & Mei- 


boium difputat eximius vir; quorum igitur 


rationes explicandi modum nec probo nec 
defendo. At ſaltem dico relationem quan- 
torum quoad differentiam, ſiquando ꝑto de- 
terminandis quantorum menſuris confide- 
rantur à Geometris, eam ut ah illis adhibe- 
tur plerumque cum Geometrica ratione tan- 


_ tundem innuere. Quapropter eam negle- 


relationis hujuſce permutatio, terminls ita 


xerit Euclides ut vel parum utilem, vel ut 
minime diverſam a ratione Geometrica. 
Sed progrediot a dvertendo quinto, voces in 
definitione poſitas d 4)Anaz communiter 
exponi mutud vel ad ſe invicem, quo ſignifi- 
cari videtur reciprocatio quædam, & alterna 


tranſ⸗- 


team. Mathematics, 
franſpoſitis, ut nunc ſit antecedens, qui mods 
conſequens fuerat ; quæ quidem interpreta- 
tio mihi non arridet, utpote quandam ipſj 
definitioni abſurditatem impingens. Enim- 
vero fi terminis tranſpoſitis alternetur aut 
invertatur comparatio, exſurgunt duæ rela- 
tiones admodum inter ſe diverſæ. Ut v. g. 
linex tripedalis ad pedalem relatio et rela- 
tiotripli ad unum, vel ratio tripla; ſed in- 
verse relatio lineæ pedalis ad tripeda lem eſt 
relatio unius ad triplum, vel ſubtripla ratio, 
quas rationes denominantium numerorum 
unus alterius noncuplus elt. (4=3x3). Igi- 
tur p &aanne potius interpretor nnius 
ad aliam, vel alterutrius ad aliam. Voluit 
enim proculdubio, certiſſimè debuit, unam 
ſimplicem unius magnitudinis ad aliam, non 
duas ſimul rationes ſibimet inverſas definire. 
Quia vero nihil intererat utra magnitudo 
rxcedentis,. in hac comparatione, vel con- 
ſequentis locum occuparet (quandoquidem 
indiſcrete quævis magnitudo ad quamvis al- 
teram homogeneam rationem obtinet ali- 
quam) ide poſuit p,? 4aanac, quo ſigni- 
hcatur fNagyia quzdam, quoad ſitum & 
ordinem terminorum. Si nempe compa- 
rentur inter ſe duæ quælibet thagnitudines 
homogeneæ quoad quantitatem, quæcunque 
ponatur antecedens, ejus ad alteram relatio 
dicitur ratios Neque reſpuit hanc interpre- 
tationem vecabulum aaanapy, vel ad rigo- 
rem primævæ notionis exactum, ſed potiũs 
favet & juvat. Nam 4aAan&uy EX origine de. 
notare videtur & i d, aliud vel aliud 


disjunctivè; tion d ν A conjunctim. 
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Lectiones Te. Ill. 


ſexts reſtat excutiendum vocabulum 54. 


de cujus jam ambigitur ſignificatu. Hold 


us verti ſolet relatio vel habitudo quz. 
dam ; ſed hanc inter pretationem nuper & 
noſtratibus egregius quidam Mathematics 


improbat, & neſcio quid abſtruſioris mytte. 


rii ſub involucro deliteſcere ſuſpicatur adje. 
cti i. Mavult pro quædam ſubſtitui qua- 
litativa, hoc eſt, (ut ipſe explicat) que ad 
qualitatis prædicamentum ſpectet, ideo Ki. 
licet quia ratio cum indicatione vel ſitu par- 
tium figurarum ſpeciem & qualitatem de- 


terminat. Rejicit autem interpretamen- 


tum vulgare, quia vox is (ipſius verba 
ſunt) ex uſu perpetuo qualitatem reſpicit; 
neque tam in 'efinite aliquam quam aliqua- 
lem,” ſeu potiùs qualitativam habitudiaem 
hic innuit, quæ nempe prædicamentum qua- 
litatis ſpetat. Subjungit autem, Et quidem 
in accurata definitione nullo modo feren. 
dum videtur, ut ratio definiatur indefinite 
ratio quædam, ſed determinandum erat, 


quænam relatio. Porro, cum reſponderi 


poſſit ſatis determinari relatienem ex prz- 
cedentibus, praſettimex adjecta conditione 
xT! m i negat hoc ſufficere, quia da- 
tur alia relatio quantitatem ex æquo ſpe- 
dans, nempe toties memorata relatio ſecun- 
dum differentiam, quæ tamen ut cenſet, non 
elt av 94075 Sed hanc ego tam ſubtilem 
ex poſit ionem non facile tamen adducor, ut 
credam ipſius 507% exwne ſententiæ conſenta- 
neam. Nam primo duriuſculum eſt, ut 72:6 
ſignificet ad qualitatem ſpectans, vel quali- 
tatis potius (ſecundum ipfius doctiſſimi viri 
ſententiam) eſfectivus ſeu determinativus. 

Va- 


Lect. Ill. Mathematice. 


Valet equidem dis apud Ariſtotelem & ali · 
os paſſim idem quod qualis, vel aliqua quan- 
titate præditus (ut qui habitu quovis, aut 
potentia, vel paſſione affcitur, ab eo denomi- 
natur 56s us) at qua lificativus vel qualifi- 
cus (fic enim ex poſitioni ſux congtruentiùs 
vertiſſet, quam qualitativus) nuſquam ut pu- 
to; ad id denotandum rectiùs adhibeatur 
vi en (nam is eſt talem reddere) vel 
explicatius 94d mwy m1 glortSv An. 
Igitur loquendi modum attribui t auCtori ſa- 


tis impreprium, inuſitatum. obſcurum, ade- 


6que definitionum legibus & naturz nimis 
incongruum. Addo quod ab intrinſeca rati- 
onis natura videatur ſatis remotum, eique 


tantùm ex accidente competere, quod non- 


nihil aliquando conferat ad figurarum ſpeci- 


em, ſeu qualitatem determinandam. Non 


in ſolis figuris conſideratur, at ſepius extra 


| illas, nec aliter ilarum determinationi in. 


ſervit, quam magnitudinum quarundam, li- 


nearum n-mpe vel ſuperficierum quibus am- 


biuntur figur æ, quantitates prius determi- 
nando, Non igitur veriſimile videtur, deft 


nitiones auctorem huc attendiſſe, quum de- 


finitiones neceTaria tantùm, univerſalia, ac 
primaria notionum attributa complecti de- 
beant. Ft quod ad rationis prædicamen- 
tum attinet, ipſa ſimpliciter ad relationem 
pertinet, reſpe#tive vero propter terminos 
comparatos ad quantitatem (ſemper enim 
illi ſunt res quantæ quatenus quantæ) redu- 
catur, magiſque propter fundamentum ſu- 


um, quod eſt abſoluta quæ iam quantitas, ut 
| ſupra dictum. Vulgò dicitur & quantita- 
tis proprietatibus accenſetur, quod ab illa 
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res dicyntur zquales & inzquales, hoc eſt, 
una alterius ſimpla, dupla, tripla, &c. hoc 
eſt, erga alteram tali ratione aſſecta. Ergy 
potiùs ratio eſt 24 quantitativa, ſicut fi- 
militudo, quia fundatur in aliqua qualitate, 
dici ſolet relatio in qualitate, ſeu qualitati. 
va. Abſonum vero pleriſque ni fallor auri- 
hus foret dici, relatio qualitatiya ſecundim 
quantitatem ; nam ſi ſecundùm quantita- 


tem, ergo quantitativa potids quam qualita- 
_ tiva: Preterea, quod non ut pertenditur 


vox is etiam in definitionibus poſita ſem- 
per qualitatem aliquam proprie dictam, at 
vero ſæpiùs meram particularitatem , hoc 
eſt, generalis vocabuli reſtrictiogem inde. 
nitam, deſignet (eo pacto ac ſi homo defini- 
retur, animal quoddam ratione donatum, ubi 
quoddam innuit tantum, confuse quidem & 
indiſtincte nullos certos limites aſſig nando, 
hominis nomen ſub animalis nomine conti- 
neri, nec ei penitus adæquari) quòd, inquam, 


ita ſe res habeat, innumeris adſtrui poſſit ex- 


emplis proſtantihus apud veteres etiam Ma- 
thematicos. Ita Theon analogiam definit, 
"AvZAOHE. 5 £57 A032v i r Uονπτννν Male. 


ach rationum inter ſe habitudo, non qua- 


litativa opinor, quæ enim iſthic intervenit 
qualitas? at quædam faltem. Muſicæ har- 
moniæ genus (4 ) Ariſtides Quintilianus 


_ definit, a, vs dae, non qua- 


litativam credo ſignificans diviſionem neſcic 
quam, at certam aliquam : quum ſcilicet te-. 
trachordum innumeris modis dividi poſſit, 
genus tamen Muſicum non omneſcunque ſe- 
ctiones iſtæ, ſed certæ guxdam conſtituunt; 
una ſcilicet aliqua genus diatonicum, alia 
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chrometicum, tertia enharmonicum. Con. 
ſonat Euclides, Ty @-(inquit) £97 v1.4 mid 
h oY ſ1av t. Idem Arittis 
des, *Heaw(,ptvor ESN d oh pM yy@0s Y New 
end roy e THEW £50)\wve Tos TH- 
Fu, ordinem quendam, non ordinem opinor 
qualitativum, Nicomachus in Enchiridio 
Hacyua definit, ebe midy amo Bagvmil& 
eis leu nſſe 1 eva.maiy. Ejuſdem eſt Thra- 
ſylli definitio, E o ,. pwy,o n Thos 
G TUG Nν,? ubi notabile eſt Arith- 
meticam ipſam rationem vel differentiam, 


quæ inter duos $95 y.u5, ſeu ſonos harmoni- 


cos intercedit, diſtricte vocari mdy , 
quas ſcilicet doctiſſimus vir ſolam quantita- 
tivam relationem agnoſcit, & Geometricam 
rationem velut ei contradiſtinctam appella- 
ri cenſet π.] “—ñ ) 9440y, hoc eſt, relationem 
qualitativam. Quia vero ferenda non ar- 
bitratur in definitionibus accuratis indefini- 


Zib. I 


Tbeon 


ta talia vocabula, dicendum eſt optimos ſal. 


tem authores admiſiſſe talia; præter max 


adductos, unum citabo Euclidem, qui in Iſa- 


gogethar monica proxime contiguis duabus 
definitionibus inſeruit vocabulum 75 Töô- 
„O- (inquit) & ai7@- ms I ons, dH 
ovch ud, s, Et dein, Melz C 5 


ES 644018 uv ͥòs eis d 9040100 75 770Y METH SENS. 


Ecce moms us, 640is ves. Non abhorruit 
is ſcilicet ab ejuſmodi vocibus, neque certe 
mei ſententià abhorrere debuit. Nam in 
omni prædicatione vocabuli latioris de an- 


guſtiore, generalioris de mags ſpeciali, ſi 


non exprimitur, tacite ſaltem intelligitur re- 
ſtrictio quzdam. Ut cum dicitur, Homo eſt 
animal, intelligitur animal quoddam ; quod- 
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Teckiones Left ill. 
que ſubticetar in propoſitione directa, red- 
dirur & ex preſse prenunciatur in converſa, 
Quoddam animal eſt homo. Quod autem 
ſemper ſubintelligitur, id nonnunquam ſine 
culpa prof-rri poteſt, quare non video cur 
improbari debeant iſtiuſmodi definitiones ; 
homo eſt animal quoddam ratione przdi- 


tum; triangulum ell figura quædam plana 
tribus rectis lineis comprehenſa; ratio eſt 


relatio quædam homogeneorum quantorum 

ſecundùm quantitatem. Quod vero defini- 

tionem hanc vulgari modo acceptam zque 

convenire putat Arithmeticz rationi, a qua 

tamen diſtinguidebuit; ad id jam ante Ty 
ay@1os reſponſum eſt, chmquid fit x7! 74+ 
amore, referri conati ſumus explicare. 
Nunc tantum adjiciam, elementatori hac in 
definitione tradenda non aliud forſan pro- 
poſitum fuiſſe, quam ut methodi plenioris 
aut ornatũùs qualiſcunque causi, præludens 
ſcilicet accuratioribus iſtis Ejuſdem, Ma o- 
ris, & Minoris rationis definitionibus mor 
ſubjungendis, generalem quandam & d- 
v3 7% N ο. idæam diſcentium inſinuaret ani- 


mis per Meta phyſicam hanc definitionem; 


Meta phyſicam dice, nec enim proprie Ma- 


thematica eſt, cm ab ea nihil quicquam de- 


pendeat, aut deducatur in Mathematicis, nec 
ut exiſtimo deduci poſſit. Cujuſmodi quo- 
que cenſeri potelt polthac tradita definitio, 
vel definitio potiùs analogiz ; analogica elt 
rationum ſimilitudo, quæ nulli Mathematico 
deſerviat uſui, nec alio opinor fine propo- 
nitur, quam ut per eam generalis * 
analogiæ notio, crafla licet & confuſa, tyro- 
nibus indatur. Definitionibus autem 8 
ee ee 


2 a knds * .. 


Led. V. Mathemutle. 


| fitis Mathematicis, mox ab illo ſubjunAis to- 


ta rationum doCtrina, tota res Mathewatica 
ſubnititur; ad illas igitur potiſſimùm atten- 
di debet, per illas rationum doctrina perfe - 
ids eluceſcit; hæc & conſimiles abſque no- 


tabili Matheſeòs detrimento pror ſus omitti 
poſſent: ſicut in Elem. VII. factum videmus, 


ubi numerorum analogia definitur & pertra- 
ctatur, nulla tamen rationis numero compe· 
tentis exhihità definitione 3 quamvis illie 
æque neceſſaria fuit & utilis definitio talis 
atque hic eſt; fed neutro loco magna fuit 


ncceflitas, Quanquam haud credo rem ip- 


ſam adeò generalem & abſtrattam, eoque 
conceptu mags arduam & ex plicatu. defini- 
tionis eſſe capacem commodioris hac quam 
Elementator aſſignavit, quam ideo viſum eſt 
uberius explicare; neque non ab oppugnan- 
tium captionibus afſerere. Ubi pedem figo 
nunc; proxima Lectione rationis ad ſpe- 
cies, & ſymptomata potiora gradum pro- 
ore + 


E Ee T. W. 


Ationis Geometricæ naturam utcun- 
que delineavimus, definitionem ejus 
in elementis conſignatam qua explicando 
qua aſſerendo. Aliter ( Je 49ws quidem 
& mwawTe us, at fortaſſe magis ad ca ptum 
communem) declaretur hec res diceno, 
quod ratio fit modus determinatus,quo unum 
quovisquantum continet aliud, vel ab eo 
continetar, idem vel perſimilis ei modo jux- 
ta quem unum alterius totuplym dicitur, * 
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alterum tot ies continere; vel eſſe talis par; 


vel tot partes alterius, aut toties in altero 
contineri ; qui certe modus, quum colla. 
ta quanta numeris efferri poſſunt, facili. 
me comprehenditur a nobis; ut modus quo 
libra continet unciam nil innuit aliuq, 
quam quod hane illa duodecies contineat, 
vel ad hanc ſe habeat, ficut 12 ad 1. unde 
libra dicitur ad unciam ſortiri rationem duo- 
decuplam. Moduſque quo longitudo peda- 
lis in paſſu Geometrico continetur , nihil 
eſt aliua quam illam hujus eſſe partem quin. 
tam, vel ad eum ſe hahere ſicut 1 ad 5, quod 
fignihcatur dicendo rationem pedis ad paſ- 
ſum eſſe ſubquintuplum. Qui modus ab. 
ſtracto vocabulo quintuplicitas, aut (verbo 
veniam) quintuplitas (n aut 
mA encms) exprimitur & enuntiatur. 
Cum vero collata quanta (quoad abſolutam 
ſuam quantitatem) talia ſunt, ut numeris 
perfecte nequeant exprimi, ſaltem intelligi 
poteſt, quod aliquo determinato modo illud 
continet hoc, vel in hac continetur, aliter 
ſcilicet quam aliud quodvis illi ĩnæquale con- 
tinet, hoc vel in eo continetur; ac ita qui- 
dem ut iſte continendi modus perſimilis ſit 
ei, quo numeris denominata quanta ſe conti- 
nent, aut in ſe continentur reſpeCtive; 


poſsitque fimpliciter & ex parte reiſemper 


numeris exprimi quam praxime, Sicut v.g. 


cum ratio peripheriæ circularis ad diame- 


trum, nobis quoad axpiCaay ignorata, re- 
præſentatur dicendo, quod peripheria ſit 
diametri tripla ſeſquiſeptima, hoc eft, ter- 
ipſam contineat & ejus unam ſeptimam par- 
tem, apponendo ferè vel propè. Sic & ra- 
| 195 | a tio 
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tio diametri ad latus quadrati, guæ mumeris 
xprimi pt æcisè natura xei non-patitur, po- 


- 


teſt utcunque numeris ad verum accedenti- 
bus repræſentari; dicendo quod diameter 
ſe habet ad latus, ut 1.4 ad 1 fere 3 vel pro- 
pits, ut 1.41 ad 1 ; vel adhuc accuratiùs, ut 
1.416 ad 1: & ſic porro magis ad dxpiCaiay 
appropinquando. Verùm rationis naturam 
ulteriùs illultrare conabimur, primo ſpecies 
ejus & differentias exhibendo (ſiquidem ad 


generum perfectiorem notitiam lucis pluri- 


mum & ſubſidii confert ſubjectarum ſpecie- 
rum comprehenſio, ut pote quarum ex con- 
venientia quoaq;eſſentialem aliquam pro- 
prietatem, conſtituantur & quaſi generan- 
tur ipſa genera) tum ſecundo, rationum ac- 
cidentia quædam primaria (comparatienes 
inter ſe, com poſitionem, continuationem, 


additionem, ſubtractionem, diviſionem, re- 
ductionem ex ponendo) nec non interea quæ- 


ſtiones aliquas obiter incidentes in contro- 
verſia poſitas, non pa rum ad cujuſce mater ia 
dilucidationem conferentes, eventilando. 
Quod rationis ſpecies attinet, ejus diviſio 
naturaliſime prima terminorum diverſam 
affectionem conſequitur hoc modo: antece- 
dens rationis vel major eſt conſequente, vel 
x qualis ei, vel minor eo; hinc tres rationis 
ſpecies ſubnaſcuntur : Ratio quanti majoris 
ad minus, xqualisad æquale, minoris ad ma- 
jus; communiter appellantur, Ratio majo- 
ris inæqualitatis, xqualitatis, & minoris in- 
æqualitatis; poſſint autem ſimpliciùs & bre- 
viùs nuncupari majoritas, æqualitas, mino- 


ritas (nõſque nominibus his eas ſubinde hre- 
vitatis causd deſignabimus) nonnulli vero. 
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- Lefiones Lect. IV. 
maſoritatem & minoritatem vocitant ratio. 
nem exceſsds & defeCths ; quæ vocabula no: 
5 fortaſſis interdum adhibebimus. Eo. 
em recidit /o)pie duplex, quum nempe 
ratio primo ſcinditur in rationem æqualita. 
tis & inxqualitatis, tum porro ſubſecatur 
inæqualitatis ratio in rationem majoris & 
rationem minoris inæqualitatis. Quæ divi, 
ſio proba ſatis & commoda; rectẽque Nico. 


Lib 1.5.24. machus,T's p 77 wivu Od Vo al dvr» 


ca. 22. 


TW pe M eis cio bon TH 8, von * 
my d oy ovſiCes 93s A. WeWpsilercy 
1701 109y UTapYH, H v0, 

Tey\a vv. Res ex ſe clafor eſt, quam ut 
exemplis illuſtrari poſſit aut deheat 3 unum 
tamen apponemus, ratio libre ad unciam 
(vel numeri 12 ad 1) eſt majoritas, aut ratio 


majoris inæqualitatis, aut exceſsds ratio, 


quoniam antecedens conſequente major eſt. 
Ratio ponderis quadrantalis ad 3 uncias elt 
æqualitatis ratio, quoniam antecedens adz- 
quatur confequenti; ratio verò unciæ ad li- 
bram eſt minoritas, vel ratio mjnoris inz- 
qualitatis, vel ratio defeCths, quia antece- 
dens conſequente minor eſt. Neſcio vero 
num attineat obſervare, quo devitetur ex 
ambiguitate pronaſcens error, qubd nonnun- 
quam apud ſcriptores Grzcos ratio majoris 
ad minus dicitur ya(oy agy e-, xqualis ad 
xquale 17&- 6 &, & minoris ad majus 
endaroy Ao © © Theon Smyrnzus, Toy a6- 
y 61 key eie well oves, 61 J F Thore s, ö 2) 
$994 * quas modo deſcripſimus innuens ratio- 
num ſpecies. Sed impropriè proferuntur, 
& bene nobis cavendz ſunt ejuſmodi locutio- 


nes; nam ratio major, æqualis minor, fre- 


quentius 


rei % ©) mag.” 


9 
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Leck. IV. Mat hematicæ. 


quentiùs & magis proprie deſignant 8 
tationum inter ſe comparatarum reſpectus, 
non ſingularum abſolute ſumptarum ratio- 
num ſpecies. Inſtantiæ causa, comparando 
rationis dodrantis ad trientem, & beſũs ad 
trientem; major eſt ratio dodrantis ad tri- 
entem, 2 beſſis ad trientem: (hoc eſt, 
major eſt ratio numeri novenarii ad qua- 
ternarium, quàm octonarii ad eundem qua- 
ternarium). Sed rationis dodrantis ad tri- 
entem, & beſlis ad trientem, ſimpliciter in 
ſe ſpectatæ, non bene dicuntur majores rati- 
ones, ſed majoritatis, aut exceſsiis, aut inæ- 
qualitatis majoris rationes, hoc eſt, rationes 
majorum quantorum ad quanta minora. 


Hæc eſt rationum prima diviſio. Aliter au- 


tem dividitur ratio (vel inæqualitatis ratio, 
nec enim intereſt utrum ratio fic univerſim 
vel ſingillatim inæqualitatis ratio dividatur) 
aliter, inquam, ratio dividitur, intuendo 


quantorum iſta ſymptomata, nobis jam ante 


quadantenus explicata, ſymmetriam dico & 
aſymmetriam. Nam quia terminorum in- 
ter ſe comparatorum aliqui ſymmetri vel 
commenſurabiles ſunt, hoc eſt, eodem quanto 
ſeme] aut aliquoties accepto menſurari, 
complete diyidi, penitus exhauriri, ade6que 
numeris accurate exprimi poſſunt ; alii ve- 
ro termini ſunt aſymmetri, vel incommenſu- 
rabiles, hoc eſt, gulla communi menſura men- 
ſurabiles, nulla parte aliquotà eidem gau- 
dentes, & proinde fic affecti, nullis ut nume- 
ris poſſint exprimi, vel perfeCte repreſenta- 
ri. Hinc emergit diviſio rationis in effabi- 


lem & ineffabilem, a 639y pn70y & abgov dppn- 
Ty, Ubi tamen notandum quod bæ vo- 
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vencu, quan do numeris illa vere denomi- 


Leiner: Led w. L 


ces nt Eine) ab Euclide in Elemet. WW Ma 

to x Paulo ſec ius uſurpantur, cum enim a1. I 
verteret Euclides expoſita quivis recta li. 

ned (quam py] vocavit, ut pots quolibet ad 
arbitrium rlumers denominabilem vel ef. 
bilem) cum illa comparatas lineas in triplice 
differentia verſari; alias nempe longitudi. 
ne cum illa commenſurabiles efle ; alias ve. 
ro quoad longitudinem quidem incommen- 
ſurabiles dari, fic tamen ut ipſarum quadra- 
ta commenſurabilja ſint, & numeris denomi- 
nabilia, veras ipſorum ad expoſitæ quadra- 
tum rationes exhibentibus petfeRtiſime; W wr 

alias autem complures non longitudine tan- po1 
tum ĩpſi ex poſitæ, ſed potentia quoque (hoc ſar 

elt, Scand ipſorum quadrata expolits 2d 
quadrato) incommenſurabilia eſſe; hoc, in- po 

uam, cùm adverteret, priorum duorum ge- 20 

erum lineas appellare voluit pymrts* hoc ne: 
elt, quadantenus & qualitercunque exprimi- | op 

biles ; at poltremi generis lincas, vocavit in 
4 N vel arge, hoc eſt, nullatenus ex- ve 

licabiles, aut ineffabiles numzris. Itaque co 

ecundum Euclidem aſymmetra nonnulla | 4 
ve 

N 

N 

I 

Z 

d 

' 

7 

f 

1 


enim quanta ipſa dicantur effabiha, con- 

equenter ipſorum ratio fuzrit effabilis) ha- 
bent, inquam, longitudine (vel aliter in ſuo 
genere) commenſurabilitatis inca pacia quan- 
ta A029y pn dv, quatenus etſi nequit ĩpſorum 
rario numeris ullis communibus immediate 
reptræſentari, poteſt tamen quodammodo 
mediate, quadratorum nempe fuorum inter- 


Gre videntur habere a6zoy pyrdy,inter ſe 


nantur & exprimuntur : ſiquidem in e dici 
poſſunt latera vel radices quadratæ talium 
| Hu- 


SD ., ESI. -&. WF. 0 


Leatv. Mathematice, 


fumerorum 3 cujuſmodi ſaltem expreſſio 


| fafficit ipſorun relative quantitati determi- 


nand r, faciendque cum ut ipſa qualitercun. 
que ſubjiciantur æſtimationĩ noſtrx, tum ut 


| reipsa facile poſſint exhiberi. Verùm inva- 


luit apud pleroſque, rationique bene conſen- 
taneum videtur, ut incommenſurabilium 
quantorum rationes dicantur eþpy}o/, hoc 
eſt, ineffabiles ; quia ſcilicet hnjuſmodi ra- 
tionum termini vulgo notis & receptis nu- 
meris proprie & immediate nequeunt effer- 
ri, noſque proinde ſenſum hunc retinebimus, 

uamvis maluit doctiſſimus Borellus (hanc 
orſan ambiguitatem vitans) divi ere pro- 
portionem in commenſurabilem & non men- 
ſurabilem, vocabula nova comminiſcens, nec 
admodum ut exiſtimo commoda. Nam pro- 
portiones quantorum incommenſurabilium 
2que ſunt ipſæ menſurabiles, ac proportio+ 
nes quantorum commenſurabilium ; aptids 
opinor & accuratius mentem enunciaſſert ſu- 
im obliquo caſt, dicens feen ex eſſe 
vel quantorum commenſurabilium, vel in- 
commenſurabilium quantorum. Sed ey au- 
gc hoc, ad rationum propoſitas ſpecies re- 
vertamur. A&O pes, effabilis ratio eſt, 
quæ numeris exprimi poteſt; numeris (in- 
quam) veris, quos vocant, & vulgaribus; 
integris, mixtis, fractis; imo ſemper inte- 
gris numeris exprimi poteſt : quandoqui- 
dem ratio quzvis numerorum utcunque fra- 
ctorum, vel ex integris & fractis compolito* 
rum, ſemper ad integros adduci poteſt per 
fractorum denominatores miultiplicando, 


' . ixempla przſtant omnes ejuſdem generis 
menſuræ, in uſu' vulgari conſtitute, quales 


pro 
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pro dimetiendis longitudinum intervallis di. 
Situs, ſpithama, palmus, pes, cubitus, orgya, 
Paſlus, ſta lium, miliare, leuca; pro taxandis 


ponderibus granum, drachma, uncia, libra, 


pro computandis pecuniis as, ſeitertins, de. 
narius, ſolidus, marca, libra ; pro tempori. 
bus computandis annus, menſes, dies (civiles 
Iss intelligo, nam an he partes cemporis na- 
turales ſint commenſurabiles inter ſe null 
conſtat, aut conſtare potelt indicio) hora, 
minutum. Hæc enim & conſimilia quanta 
rationes inter ſe effabiles habent, eoque yu]. 

ares ad uſus acconmo:antur. Ratio, in. 

antiæ caus4; marcz ad libram effabilis eſt, 
quia numerus + & 1, vel numeris 2 & 3, vel 
aliis quibuſvis ſubſeſquialteram obtinenti- 
bus inter ſe rationem exprimuntur. Sic & 
aſſis ad ſeſtertium ratio effertur numeris } & 
1, vel numeris 1 & 24, vel numeris 2 5; 
quæ ratio dicitur ſub- multi plex-dupla ſeſ. 
quialtera, ut ſtatim oſtendemus. AC) 
autem 5 (ineffabilis ratio, quibuſdam 
A A ©, ratio irrationalis, vel po- 
tius indicibilis, quia dici vel exprimi nequit) 
| eſt illa quz verſatur inter aſymmetra quan- 
ta, quorum ratio nullis numeris, veris & yul- 
garibus, exprimi poteſt exacte perfectẽque. 
Talis eſt in exemplo vulgatiſſimo ratio dia- 
metri ad latus quadrati; nam in tota ſerie 
nume rorum po libilium (integrorum, fracto- 
rum, miſtorum) nulli duo numeri poſſunt in- 
veniri, nulli dantur omnino, quorum ratio 
repræſentat exquiſite rationem quantis iltis 
duobus intercedentem. Quoniam enim 


(quod in cl:mentis demonſtratur) quadra- 


tum ex diametro duplum eſt quayitaci ex la- 
| tete 


22 . 
— 


Lect. VI. Mathematice. 
tere, nullique dantur in tota vulgarium nu- 
merorum congerie numeri duo quadrati, du— 


plex alter alter ius, ergo nulli dantur nume- 


ri, qui rationem exhibeant diametri ad la- 
tus. Taléſque reperiuntur in omni genere 
quantorum innumeræ rationes, adeò quidem 
ut inter ſe comparando figuras regulares, 
cum planas tum ſolidas, eidem circulo vel 
ſphzre inſcriptas aut circumſcriptas, vix ul- 
Jas invenire fit, quæ vel quoad latera ſeu pe- 


rimetros, vel quoad areas, & quoad ſolidita- 


tes ſuas rationem habeant inter ſe numeris 
explicabilem. Unde quo rationes horum & 
aliorum plerorumque quantorum qualiter- 
cunque referri poſſent ad numeros (utpote 
ymhola quantorum generaliflima, notiſſima, 
commoditiina) neceſſe fuit numeros ſurdos 
(quos vocant & irrationales) comminiſci, 
quibus iltorum quantorum rationes utcun- 
que poſſent exprimi. Et harum quidem 
in:Fabilium rationum nullze recen/entur 
ſpecies (quia diferentes , quibus iplarnm 
termini ſe continent aut reſpiciunt, modi 
bene concipi diltingui nequeunt, & nullum 
xcogitari proclive {it pro 1is aliter expri- 
mendis compendium) at rationum, quæ vul- 
go numerantur, effabilium ſpecies percenſe- 
re conahor, & exponere quam breviſſimè 
(quorſum enim quæ tradita proſtant ubivis, 
& per ſatis clara ſunt, operoſiùs inculcare ? 
Mihi potius inſtitutum eſt, quæ protrita mi- 
nus, & mags inyoluta videntur, ſtudio meo 
qualicunque ventilata, judicio veſtro per- 
pendenJa commendare, quæ paſſim obvia, 
vel admodum aperta ſunt levi pede tranſcur- 
reno) ad rem. Nihil imprimis manifeſtius 
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Le#iones Lect. IV 


eſt, quam æqualium quantorum rationem 
ſemper effabilem eſſe, ut pote que quibuſyi 
æqualibus numeris exprimi queat. Habet 


v. g. fe quodvis æquale quantum ad aliud 


quodvis, ut unitas ad unttatem, ve] binarius 
ad binarium. Igitur æqualitatis ratio con- 
ftitui potelt prima ſpecies eftabilium ratio. 
num. Inæqualitatis autem ratio cum du. 
plex fit, ut vidimus, ma; oritas aut minori. 
tas, vel exceſsũs defectuſque ratio, ma ori- 
tatis effabilis quinque vulgò ſpecies atuun- 
tur, quibus inverse cor reſpondent totidem 
ſpecies minoritatis. Eas recenſebimus & 
exponemus, ita tamen ut diviſionis hujus 
fundamentum & originem (id quod in omni 
diviſione technica potiſſimùm ſpectari de. 
bet) prius inveſtigemus. Id aggredimur 
facere notando, quod cum duo quanta com- 
paramus inter ſe rationem habentia effabi- 
lem, vel eorum vice numeros quibus repræ- 
ſentantur, modum ſcilicet inquirentes, quo 
antecedens conſequentem continet, aut in 
eo continetur, hunc repræſentare conten- 
dimus in numeris quoad ejus fieri poteſt mi- 
nimis; quia ratio quævis in minimis termi- 
nis facilius æſtimatur & comprebenditur. 
Igitur enitimur, ut eorum alter, conſequens 
nempe, ſit ipa unitas, numerorum infimus & 
ſimpliciſſimus; quo præſtrato terminum an- 
tecedentem indagamus unitati, tanquam 
conſequenti congruentem: iſte ter minus ra- 
tionis æſtimationi ſubjeEtz denominator d. 
citur, ipſam quippe denominans, & decla— 
rans ad captum noſtrum commodiſhm:. 
Quoniam verd diviſionis Arithmeticæ talis 
it natura, ut quoties numerus dividendus 
di- 
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Lect. IV. Mathematicæ. 


diviſorem continet, toties inventus quotiens 
contineat unitatem, ideo reperitur iſtæ de- 
nominator (vel antecedens rationis, cujus 
conſequens unitas) dividendo propoſitæ ra- 
tionis antecedentem per conſequentem. 
Porro, cum denominator iſte, vel quotiens 
inventus, pro ipſorum t-rminorum intrinſe— 
ca diverſitate diverſimodx ſpecie numerus 
eſſe poſſit (integer nempe, vel fractus, vel mi- 
ſtus; & fractus quidem ac miſtus non uno 
modo) conſiderando puta v. g. rationem ma- 
joris inæqualitatis dictus quotiens per ter- 
minorum diviſtonem repertus, poterit elle 
vel numerus integer, vel unitas cum adjecto 
numero fracto, cujus numerator fit unitate 
major, vel numerus integer unitate major 
cum fracto adnexo, cujus numerator fit uni- 
tas, vel denique numerus integer cum fra— 
ctione, cujus numerus exſuperet unitatem. 
Ex his quinque dicti quotientis variis modis 
aut ſpeciebus emergunt quinque ſpecies ma- 
joritatis effabilis, quæ vulgo cluent ratio 
multi plex, ſuper particularis, ſuper partiens, 
multiplex ſuperparticularis, multiplex ſu- 
per partiens; quibus opponuntur & inverse 
reſpondent (&#]ixey*) & c mugen, ver- 
ba ſunt Nicomachi) minoritatis ratlones 
ſubmultiplex,ſubſuperparticularis, ſubſuper- 
partiens, ſubmultiplex ſuperparticularis, 
lubmultiplex ſaperpartiens: quas nunc or- 
dine perluſtrabimus. Multiplex vel multi- 
pla ratio dicitur inter duos terminos verſa- 
ri, quum antecedens conſequentem continet 
multoties (unde nominis impoſitio) vel cum 
antecedens conſequentem aliquot vicibus 


(bis, ter, decies, centies, aliquoties utcun - 
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que) continet exactè; vel quum conſequens 
antecedentem perfeCte dementitur (& y}.. 
C ens xdaperea)) hoc elt, ſic ut nihil quic. 
quam ſuperſit reſidui. Vel, quod idem eſt, 
cum conſequens eſt antecedentis pars qua- 
piam aliquota, quæ aliquoties accepta totum 
eum componit, exæquat, complet; adeoque 
denominator hujuſce rationis eſt perpetuo 
numerus aliquis integer. Ita paſſus Geo. 
metricus ad pedem habet rationem multi 
plam, int:gro numero quinario denomina. 
tam; quia pes quinquies acceptus paſſum 


conſtituit præcise, ve! quia paſſus quinquies 


includit pedem, & nihil præterea. Hinc li 
quet hanc rationem tot habere ſpecies ſibi 
ſubordinatas, quot dari poſſunt integri nu- 
meri, per quos denominentur & diſtinguan- 
tur, infinitas. Ut ratio dupla, tripla, decu- 
pla, centupla, millecupla, &c. ſunt rationis 
multiple ſpecies. Græcis autem dicitur 
hec ratio avy ? mananrdaC (quaſi y- 
A4gTOAALAGCE vel mANanazo anc) & [pe 
cies ejus fimiliter terminatz ſunt NTragoG;, 
N e-, Suanrranc, eodyrrdoaG, 
& c. Huic universe reſpondet & ng 
O eſt minoritatis ratio, ſubmulti plex di- 
cta, quam ſcilicet obtinent multi plicis ratio- 
nis termini tranſpoſiti; ut ſi A fit multiplex 
Ts B, erit B ſubmulti plex oy A. Ideo ratio 
ſubmultiplex eſt, quum antecedens conſ-- 
quentem juſtè demetitur, eſt ejus aliquota 
pars, aliquot vicibus in eo continetur ; ejul- 
que denominator eſt ſemper aliquis fimplex 
numerus fractus, habens unitatem pro nu- 
meratore. Ita pes ad paſſum rationem ha- 
bet ſubmultiplicem, ut pote quinquies in 


paſſu 


Lect. IV. Mat hematic æ. 


paſſu comprehenſus, & denominatorem ha- 
bens . Habet item ſimiliter hujuſmodi ra- 
tio tot ſpecies, quot eſſe poſſunt numeri fra- 
cti ſimplices numero quolibet denominati, 
ſed unitatem obtinentes loco numeratoris. 


Ut ratio ſubdupla, ſubtripla , ſubdecupla, 


ſubcentupla, &c. Nam quia commode ſig- 
nificari nequeunt be rationes vocabulis vul- 
20 uſurpatis deſignantur a Mathematicis, 
præ ponendo ſub ipſis inverſarum multi plici- 
um rationum nominibus. Quod attinet 
enim vocabala, ſecunda, tertia, decima, cen- 
teſima, milleſima (quibus efferuntur unitatis 
partes aliquotæ) non ita commode poſſunt 


hiſce denotandis rationibus adhiberi, quia 


præterea ſunt ordinales, & nedum diviſio- 
nem in partes, at locum quoque certum in- 


digitant rerum in aliqua ſerie diſpoſitarum: 
ut tertius a Romulo rex, ſa pientum octavus, 
centeſimus abhinc annus; reſpondentque 
| Grzcis afar, d ?, ir, &. 
| ideoque ſubjacent ambiguitati. Alias non 
video quin ratio tertia, quarta, decima poſ- 
ſint hiſce denotandis rationibus inſervire, 
que ac dupla, tripla , decupla multiplis, 


Vocabula vero ſemiſſis, triens, quadrans, 


Kc. rationes quidem has indigitant, ſed ob- 
| liquo tantum caſu, nam bene dici poteſt ratio 
ſegmiſſis, trientis, quadrantis ad unum ; nec 
ijpſa tamen ſemiſſis aut triens eſt ratio. A 
E Grzcis vero deſignatur hæc ratio termina- 
tione wp e aut wormar © (liquet unde de- 
© ducta) ſubjunctà vocabulis numerorum ordi- 
nem ſignantibus; ut % © 1444p © (aut 
iu al ©) ein uu O dixdlnuoer:, 
dun uꝙα e-, &c pro ſub upla, ſubtri- 
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pla, &c. ſed ab hiſce ſubinde deſignanturbæ tir 
rationes ante ponendo præpoſitionem . 


denominator eſt unitas cum annexo numero 
fracto vice numeratoris habente unitatem. 
Talem rationem obtinet cubitus ad pedem, 
quia cubitus pedem ſuperat una parte dim: 
dia pedis ; fic & dodrans ad befſem rationen 
habet ſuperparticularem quia dodrans bel: 
ſem continet ſemel, & ejus inſuper partem 
octavam, vel quia Z—1-|-Z. Rationis hu- 
jus quoque ſpecies infinitæ ſunt, pro deno- 
minatorum infinita multitudine; 1 di- 
ſtincte 


| n 
pag. 23. Nicomachus, "Ou]o dub ua ch TY 1; 4 
| ve 26 on Tag er , poo otws uU. ter 
SAGE, D ονποπννπτννẽỹ/ h, Ummuuy, 2 
U Temutegs & apud illum, SrdtiragnG, alt 
<7e{1dgnG, & fic porro ſubmultiplicis qu 
ſpecies adnumerantur. Ex his patet quod ini 
rationis multiplicis & ſubmultiplicis com. te 
munes ſunt termini correlati totum & pars; 17 
acci piendo totum juxta nativam vocis origi WW gy 
nem, pro eo quod toties aliud complectitur, te 
& parte m pro parte aliquota, juxta ſenſum ej 
& definitionem Euclidis; Mp ee wil ve 
ue, 70 FAAQ4ITOY H⁰õα , fray nds ti 
uh 79 N Sed ad alias ſpecies pro- h 
2. gredimur. Ratio ſuperparticularis dici- Þ p 
tur, cum antecedens conſequentem ita exce- n 
dit, ut ſuperſit conſequentis pars quæpiam 0 
Theon.c.24 aliquota (hinc ratio nominis) vel cum ante. 2 
| cedens conſequentem ſemel, nec pluries in- t 
cludit, & præterea tantùm unam ejus par- p 
tem al:quotam ; vel cum per conſequentem ( 
diviſus antecedens quotientem exhibet uni. } 
tatem, cum unitate quoque reſidua per con- « 
ſequentem adhuc dividenda ; adeoque cujus 
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ſtinctè ſignificari ſolent ad numerorum or- 
dinalium nomina præfigendo particulam ſeſ- 
qui (hoc eſt, ſe atque partem aliquam præ- 
terea ; licet aliter minus ad rem noſtram 
i7wr0yen Grammaticorum filii) ut ſeſqui- 
altera (vel ſeſquiſecunda) ſeſquitertia, ſeſ- 
quidecima, ſeſquicenteſima; quæ voces ſic 
intelligi debent, cum antecedens conſequen- 
tem ſuperat uni parte dimidia, (quomodo 
12 excedit 8, vel as beſſem) dicitur ille ſeſ- 
quialter, aut ſeſquiſecundus hujus : cum an- 
tecedens conſequentem ſemel includit, & 
ejus unam partem tertiam (ut 12 excedit 9, 
rel as dodrantem) dicitur is hujus ſeſquiter- 
tius: & ſimili perpetuo ratione. Græcis 
he ratio dicitur a6y @- 67wp& (propter 
particulam conſequentis unitati ſubnexam 
modo expoſito) & deſignantur ejus ſpecies 
ordinalibus numeris præ ponendo gm. Ut 
Grime © (qui ſæpiùs ywoarCt, quaſi to- 
tus conſequens cum ejus ſemiſſe, vel totus 
antecedens demptà conſcquentis ſemiſſe; 
ſed & obiter adnoto Græcos antecedentem 
hujus rationis plerumque efferre, præponen- 


do conſequentis nomini vocem ey ut 


in t ſeſquihora, 7emwoboany ſeſquio- 
bolus ; quia nempe ſeſquihora (hoc eſt, una 
hora cum boræ ſemiſſe) eſt dimidia pars 
trium horarum, & ſeſquiobolns eſt ſemiſlis 


trium obolorum: ſed in orbitam). Speci- 


es, inquam , hujus rationis a Græcis nomi- 
nantur rev Te©- (vel nwoa ) ſeſqui- 
alter, ee ſeſquitertius, H Is ſeſ- 


quidecimus; & ita ſimiliter. Hujus ratio- 


nis inverſa vel «rags (antequam progre- 
dior hoc adverto, quod a veteribus Arithme- 
n ticis 
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ticis rationum majoritatis ſpecies (vel ipſa. 

rum denominatores) dicebantur @p9x0921, 
minoritatis autem 11s correſpondentes ſpeci. 

es <maoyr* unde Nicomachus ait, Ty; 
\FACY EE £1 Iv THEE vi 5 76020J015, hy po- 

logos prologis ex adverſo reſpondere : ut 

v. g. ratio quadruplex eſt ap6x0395, ratio ſub- 
quadruplex varaops rat io ſelquitertia elt 

/6a9995, ratio ſubſeſquitertia elt ras * 

& ita de reliquis quæ ſubſequuntur. Katio- 

nis, inquam, ſuperparticularis hypologus vel 

invexſa dicitur ſubſuperparticularis (etiam 

Mel. I/. Gracis umempuogpros* que vox alicubi ſuc- 
| currit hoc ſenſu apud Ariſtotelem) ſicut & 
ejus ſpecies ſubſeſquialtera, ſubſeſquitertia, 
ſubſeſquidecima, & fic perpetuo; Gracis 
itidem vupnwcacs, wvarem £1105, Umemdtua., 
Ts. Quarum rationum indoles ſatis elu— 
ceſcit ex oppoſitarum perſpecta natura; 
differunt enim ab iis ſola terminorum tranſ- 
poſitione, & ipſa rum denominatores ita ſe 
habent ad unitatem, ut unitas ad denomina- 
tores rationum ipſis inverſarum. De quo ta- 
men hoc adnotabimus, quod rationis ſubſu- 
perparticularis denominator eſt ſemper ali- 
quis numerus fractus, cujus numerator a de- 
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nominatore deficit unitate ; ut ſubſeſquial- | © 
teræ denominator eſt 4, ſubſeſquitertiæ +, FB 
& fic continuv. Procedimus ad rationem *! 
| ſuperpartientem, ea dicitur inter duos nu- [| 
þ meros haberi, quum antecedens conſequen- 1 
tem ſuperat partibus quibuſdam aliquotis, | 


una pluribus (hinc nominis cauſa). Vel 
cum antecedens conſcquentem ſemel inclu- 
dit, & plures adhuc ejus partes aliquotas 
(plures ſcil czt partes, quæ partem unam 
all- 


LeA.IV. Mathenatice, 


aliquotam conficere nequeunt ; notanda eſt 
hæc exceptio, quo diſtinguatur hzc ſpecies a 
ſuperparticulari) vel quum antecedens per 
conſequentem diviſus exhibet unitatem pro 
quotiente, cum reſiduo unitatem exceden- 


te; idcircoque cujus denominator eſt unitas 
cum adnexo numero fracto, cujus numerator - 


| unitatem ſuperat. Ita dodrans ad ſeptuncem 
(hoc eſt, numerus 9 ad 7) habere dicitur ra- 
tionem ſuperpartientem, qui dodrans ſept- 
uncem exſuperat duabus ſeptimis partibus. 
Gaudet & hæc ratio ſpeciebus infinitis, ex 
denominatorum infinita varietate, que ver- 
bis ita ſunt exprimendæ, ut fractienis uni- 


tati ſubnexæ (in denominatore propoſitæ ra- 


tionis) cùm numerator tum denominator 
enuncientur. Appellantur nempe 1atio ſu- 
perbipartiens tertias, quintas, ſeptimas, &c. 
In exemplum, ratio numer! 12 ad 7, hoc eſt, 
allis ad ſeptuncem, dicitur ſuperquinquipar- 
tiens ſeptimas; in qua locutione numerale 
ſeptimas diſtincte commonſtrat, cujuſmodi 
partibus aliquotis antecedens conſequentem 
excedit 5 quinque vero denotat quot ex 
eju{modi partibus ipſum excedit, Nec abſi- 
militer in cæteris. Verum (ut diximus) 
obſervari debet exceptio, quod antecedentis 
ſupra conſequentem exceſſus non debet ullo 
modo partem unam aliquotam conſtituere; 
vel quod unitati ſubnexa fractio minimis 
terminis prolata non debet unitatem admit- 


tete loco numeratoris: tunc enim ratio non 


ſuper partiens erit, prout hinc diſtinctim ac- 
cipitur, at ſuperparticularis. Ut v. g. aſſis 
ad dodrantem ratio (vel numeri 12 ad 9) 
non ſecundum hujus diviſionis inſtitutum, 
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& Ti νπνοοονοονα,ðe (́a n, ut lo. 
quitur Nicomachus, dicetur ratio ſuperpar. 
tiens, at ſuperparticularis, ſeſquitertia, quo. 
niam as dodrantem excedit una dodrantis 
parte tertia, hoc eſt, 3 unciis. Quamvis ſe. 
cundùm rei veritatem, hac limitatione ſepo- 
fita, dici poſſit hæc ratio ſupertripartiens 
nonas, quatenus 12 ſuperat ꝙ per 3, quæ eſt 
3 do1rantis ; quz fractio æquipollet ipſi a. 
Verùm exigit harum rationum diſcrimen, ut 
denominatores ipſas diſtinguentes efferantur 
terminis ſimpliciſſimis & omnium minimis; 
alioqui vel ipſa ratio multiplex cum ſuper- 
partiente quodammodo coincidet; nam in. 
ſtando, ratio gad 3 vere dici poteſt ſuper- 
ſextipartiens tertias, quia ꝙ excedit 3 ſex 
partibus tertiis ipſius 3, hoc eſt, 6 unitati- 
bus; ſed liquet multò ſimplicius & commo. 
diùs hanc rationem enunciari, dicendo quod 
g {it multi pla, tri pla nempe 583. A Græcis 
autem hæc ratio vocitatur a999s 6Huc, 
quaſi parti partem adjiciens; quoniam an- 
tecedens non una ſola parte aliquota conſc- 
quentem excedit, at præter hanc alia qua- 
dam, aut aliis partibus. Ut 5 continet 2 
ſemel, & ejus dnas quintas, hoc eſt, unam 
quintam, & alteram inſuper quintam; & 11 
ſuperat 6 ejus parte dimidia (3), & tertii 
2); ſcilicet 11 = 6 E- EZ: (ita vocem 
uns ex pono, propter difficultatem quan- 
dam mox attingendum, quæ ex hujuſmodi 
tantùm interpretatione videtur ſolubilis). 
Hinc & hujns rationis ſpecies ita nominan- 
tur, Aows dis E, dis emmuunos, Tois 
ea\era{\os, eis u] , & in ſimilem for- 
mam. Puta ratio quincuncis ad quadran- 
1 tem 


. G2 * 
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tem hoc eſt, numeris 5 ad 3) dicitur s ẽni- 
, quia 5 continet 3 ſemel, & ejus duas 
partes tertias, vel ejus tertiam partem bis; 
& ratio numeri 13 ad 10 eſt 7pis 6H#dYud)os 
a6295, quia 13 continet 10 ſemel, & ejus præ- 
terea decimam partem, unitatem nempe 
ter, ac in reliquis conſimili pacto. Adnoto 
tamen Nicomachus aliter compingit harum 
rationum nomina ; nam &Hwuepds Aονσs di- 
vidit primum in 67 uas, M pituepeis, 6H- 
eb, KC ex prædictarum fractionum 
numeratoribus ; tum harum rationum ſin- 
gulas ex earundem denominatoribus ſubdi— 
vidit, ut puta 6Hd}wepy in ui, 61d) - 
MH, & , , & c. & p, in 
6Fief\rrag)oy, m u , &c. Hujus au- 
tem rationis, quæ ſecundum minoritatem 


oppoſita eſt, una cum ejus ſpeciebus, ex hinc 


(ut in præcedentibus) facile intelligitur. 
Differt enim quoad rem ſolà terminorum 
tranſpoſitione, quoad appellationem tantum 
vocem ſub vel V præfigendo; ſubſuper- 


partiens , ſubſuperbipartiens tertias, quar- 


tas, decimas, &c. U - dis i 
ens, dis bj, vp UmemTe Tap} Cr, Sc. 
quare nil attinet his diutiùs immorari. Et 
he quidem tria ſunt ſimpliciorum rationum 
genera, cum antecedens conſequentem non 
niſi ſemel continet. Reſtant e prima (mul- 


tiplice) cum reliquis duabus (ſuperparticu- 


lari & ſuper par tiente) quodammodo conjun- 
Eta reſultantes alter» duæ, multiplex ſupen- 
particularis & multiplex ſuperpartiens; ac 
his inverſæ. Cum ſcilicet antecedens conſe- 
quentem pluries includit, & unicam inſuper 
partem ejus aliquotam (ut dodrans continet 

. trl- 
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trientem bis, & ejus præterea quartam par. 
tem) dicitur horum terminorum ratio gene. 
raliter multiplex ſaperparticularis, ſpecia- 
lem autem inexemplo propoſito ratio dupla. 
ſeſquiquarta : & ſic in aliis. Hujuſque d 
ñ opopos ratio, numeri 4 puta ad 9 dicitur in 
genere ſuhmulti plex ſuperparticularis, in 
ſpecie ſubdupla ſeſquiquarta. Græcis pari 
modo prior mAgragormug nos, Poſterior 
"ome TALTETUD 105, nuncupatur. At 
cum antecedens conſequentem pluries conti- 
net, ampliaſque plures una partes ejus ali- 
quotas (ut bes continet quadrantem , ve] 
numerus 8 numerum 3, bis, & duas ejus par- 
tes tertias) ita ſe habentium terminorum 
ratio dicitur generatim multiplex ſuperpar- 
tiens, ſpeciatim in exemplo propoſito dupla 


ſuperbipartiens tertias: & ad hunc modum 


in reliquis. Hujus item inverſa, veluti nu- 
mer1 3 ad 8, dicitur in genere ratio ſubmulti- 
plex ſuperpartiens, in ſpecie ſubdupla ſuper- 
bi partiens tertias. Græcis itidem ſimili pa- 
&to prior majoritatis ratio dicitur τπν 
FAammups , poſterior (minoritatis) t- 
mMAAETAgNmUEDNS., Nec his exiſtimo ſa- 
tis liquido manifeſtis ulteriùs inſiſtendum. 
Ita rat ionum effabilium genera (quinque 
majoritatis & illis oppoſita minoritatis toti- 
dem) utcunque recenſuimus & ex poſuimus 
breviter; nec ulla datur per numeros ex- 
primibilis inæqualitatis ratio, quæ non ad 
harum aliquam redigatur; quatenus omne 
quantum majus continet minus aut aliquo- 
ties perfecte ade que multiplex eſt ejus (& 
hoc illius ſubmultiplex) aut ſemel & ejus uni- 
cam partem aliquc tam, adeoque ſuperparti- 


culare 
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E Jomniaſſ videtur. Non immeritò quidem id, 
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culare eſt ejus (& hoc illius ſubſuper particu- 
lare); vel ſemel & plures ejus partes ali- 
quotas, unde ſuper partiens eſt ejus (& hoc 
ilius ſubſuper partiens) vel pluries & uni- 
cam ejus partem, quare multiplex ſuper par- 
ticulare dicetur (& hoc illius ſubmultiplex 
ſuperparticulare) vel pluries demum & plu- 
res partes aliquotas, quamobrem id hujus 
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erit multiplex ſuper partiens (& hoc illius 


viciſſim ſubmultiplex ſuper partiens) neque 
rei natura plures admittit continendi mo- 
dos, adeò per fecta eſt hæc enumeratio. Atta- 
men apud Theonem Ssmyrnæum reperio, 
præter haſce ſpecies aliam adnumerari, 


quam ſimpliciter effabilem eſſe dicit, ejùſque 


terminos habere rationem numeri ad nume- 
rum, ſed a prædictis diſtinctam; quam ifdeo 
nomine deſignat sdt7tps aoye* &, Ag 
inquit) 00s τνοντοατνετ Abgos Ev Tay 6 Nei- 
Coo Trpos & - Mn eve in Faapoeipn- 
vsyay abtywy. Exempli loco ſubjicit ratio- 
nem que verſatur inter terminos harmonici 
intervalli, quod a6 dicitur, habentes ſe 
majorem cum minore comparando, ficut 
256 ad 243 : Kage (inquit) Jay ar) x 6 
70 ti 4% v Y A085 bg tO as 9995 
010 prov , xv TES pes d ENAESUSy OS © 
ovs apo TY. Hunc lectatus Meibomius, 


in dialogo de proportionibus (an alios vete- 


res neſcio, ſaltem hunc) Porrò, inquit, & boc 
monendum numeri ad numerum rationem dict, 
quando major ad minorem in nulla fuerit prodi- 
arum rationum, cujus rations eft Iimma in bar- 
monics contentum bis minimis xumeris 256 ad 
243. Quod ob dictum ita vapulat, Omniua 


ux: 


Cap. 28. 


cap. 22. 
28. 
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juxta rei veritatem & rationis ſuperparti- 


entis nomen intelligendo ſecundum vulga- 
rem acceptionem. At non ſolus Meibomius 


& ſuo cerebello, ſed Theonem (ut vidimns) 


nactus contubernalem, & ejus afflatus autho- 
ritate dormitavit. Quid igitur ipſe The. 
on, an erravit? Videtur quia ratio limma- 
tis eſt planiſſimè ſuperpartiens, nempe ſu- 
pertredecupartiens ducenteſimas quadrage- 
ſimas tertias ; nec igitur à predictis diſtin- 


cta. Nodum hunc aliter expedire nequeo, 


nec ab error e Theonem eximere, quam di- 
cendo Theonem, & alios fortaſſe vetuſtiores 


 Mathematicos, rationem &H#weey rectids in- 


tellexiſſe, pro tali ſolummodo ratione, cujus 
antecedens ita conſequentem excederet, ut 
reſiduum dividi poſſet in duas partes impli- 
ces conſequentis aliquotas (ſimplices appello 


quarum numerator eſt unitas) eo pacto quo 


Ad cap. 22. 
Te. Smyr. 


icut oſtendi prius comparando Ii cum 6, re- 
ſiduum 5 continet 3 & 2, quorum 3 elt una 
di midia pars, & 2 una tertia conſequentis 6. 


Unde dicta videatur hæc ratio 6&Hu is, ex 


mente ſaltem Theonis, & ex inter pretatione 
58 A hj,,es quam ille tradit. Juxta 
quam acceptionem limmatis ratio non erit 
6F1wepns nam 13, exceſſus numeri 256 ſu- 
per 243, divi n-quit in duas partes ſimplices 


aliquotas conſequentis 243, ut experiendo 


conſtabit. Bullialdus aliud exemplum ſub: 
jicit numeri 29 ad 23, difficultatem hanc aut 
non advertens omnino, vel conſulto diſſimu- 
lans, & Theonis errori, ſiquidem error fuit, 


ſubſcribens. Nam numeri 29 ad 23 ratio 


eſt plane ſuperſextipartiens vigeſimas terti- 
as, accipiendo rationem ſuperpartientem 
modo 


* WE => > — _— 


% A. 
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modo communi. Sed de hac re ſatis. Po- 
tuiſſem adjeciſſe regulas inveſtigandi termi- 
nos quotlibet harum omnium jam expoſita- 
rum rationum; at præterquam quòd audi- 
entium intelligentiæ vix accommodari poſſet 
hoc, & non admedum utile foret, & multa 
verba depoſcens char iſſimi temporis nimium 
devoraret; adeat, ſi cui volupe eſt hæc ultra 
proſequi, Clavium in præcedaneis ad V ele- 
mentum, vel E vetuſtioribus Nicomachum in 
Arithmeticis. Ego jam conquieſco. 


1E . 


R Ationis in præcedentibus naturam ex- 
poſuimus, & percenſuimus ſpecies 
ad ejus proximè accidentia quædam excuti- 
enda devenio. Accidit autem rationibus 
juxta vulgarem loqaendi modum, quanto- 


rum ad inſtar, addi & ſubtrahi, augeri & im- 


minui, protrahi & contrahi, multiplicari ac 


dividi, inter ſe ſecundum æqualitatem & in- 


æqualitatem comparari ; quorum ultimum 
cum præcipuum fit in ſe, reliquiſque penitus 


intelligendis neceſſarium, ut & toti ratio- 


num doctrinæ illuſtrandz.de eo primum dil- 
quiremus. Ita tamen ut mei referat præfari 
rem aggredi me ſubtiliſſimam & intricatiſſi- 
mam, ſeu rei naturà, five tractantium culpa 
denſiſſimis nebulis involutam, quibus ut om- 
nino liberetur, non eſt quod mea tenuitas 
aut ſperet aut ſpondeat , præſertim cam dif- 
ficillimum experiar obverſantes, h#cferia 

| me 


| 
: 
| 
| 
| 
| 
| 
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meditatione per pendenti, cogitationes aptis 
verbis enunciare, clara methodo digerere, 
Integrum quinquennium impendiſſe ſe pro. 
fitetur M. Meibomius huic ſpeculationi, ne. 
que præter leyiculos quoſdam criticiſing; 

ani quicquam aut ſolidi videtur elephanti. 
nus iſte partus in lucem protuliſſe. Diy- 
tiùs, opinor, & graviùs eidem incubuit (an 
fere ſuccubuitdicam?) maximus vir, & re. 


centium Geometrarum nulli poſthabendus 


Gregorius Vincentius, attamen ut rem meo 
judicio reliquerit, haud minùs obſcuram 
quam invenerit, fuſiſſimè licet & elaboratiſſi 
me pertractatam. Quid igitur a paucula- 


rum horarum ſtudio, quid (ut cxtera taccam) 


ah hac extemporanea pene ſcriptione circa 
mater iam ejuſmodi contumaciter perplexam 
meritd poſſit expectari? Sed obſequendum 
eſt nihilominus inſtituto noſtro; pergen dum 
elt in itinere ſuſcepto, prærupto quantum- 
vis & impedito; ſuggerendum eſt aliquid 
utcunque crudius & alperins a maturiori ju- 
dicio veſtro excoquendum & elimandum. 
Hæc prælocutus, ad opus accingor atque 


certamen multiplex. Imprimis autem de- 


cidenda venit quæſtio, dicendorum intelli- 
gentiæ maximopere conducens. Quum nem- 
Je rationes, haud ſecus quam abſoluta quz- 
vis quanta, dicantur inter ſe comparari, {ic 
hxc zqualis fit aut inæqualis illi; quum com- 
pon, reſolvi ; addi, ſubtrahi; multiplicari, 
dividi; poteſt ambigi quo ſenſu debeant hæc 
intelligi, num proprie vel improprie : vel, 
an rationes accurate loquendo res quantæ 
ſint, quantitatis affectionibus iſtis, æqualita- 
ti, inzqualitati, rationi, compoſitioni, _— 

on, 
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fon, reliquiſque propriè ſubjacentes. Ple- 
rique recentiores in hac ſententia verſan- 
tur, idque diſertis verbis aſſeverant, ratio- 
nem eſſe genus peculiare quantitatis, eique 
quantitatis attributa jure competete: hoc 
Vincentius toti ſuarum proportionalitatum 
doctrinæ ſubſternit, eique ſuceinit eruditiſſi- 
mus ejus conſocius Tacquetus; inculcat hoc 
D. Hobbius adverſario ſuo doctiſſimo nihil 
reclamante; agnoſcit idem egregius ille 
Borellus, Agimus (inquit) jam de nova ſpecit 
quantitatiss Quid Merſennum, Meibomium, 
alios referam, cum uno ore videantur om- 
nes, præſertim qui circa proportionalitatis 
doctrinam innovare ſtuduerunt, huic àſti pu- 
lari ſententiæ? Nihilominus audendum eſt 
mihi tot & tantis viris obniti, tam illuſtri au- 
thoritati &/},Cx ret Veritas exigit (ſal- 
tem exiſtimata mihi) a tam validis hoſtibus 
aliquale patrocinium : hæc certe ſententia 
mihi non ſolum falſa, ſed & admodum noxia 
videtur, quippe quæ controverſias aliquam 


multas inutiles genuerit & foverit, pluri- 


maſque (ſicuti mihi videtur) confuſiones, 


exvpoanyeas,errores invexerit in proportio- 


num doctrinam Pluſculæ, arbitror, reſe- 
cabuntur lices, difficultates auferentur, evi- 
tabuntur errores, & tenebræ diſcutientur, 
aſſerendo rationem non eſſe genus quantita- 
tis, nec quantitati fubjacens quid, & quanti- 
tatis attributa neutiquam propriè, per ſe, 
directe, nec aliter quam pet naw ypnas 


aut woruwey quaniam ei convenirè. Et 


ſane mirum videatur aliter quemvis cenſu- 
iſſe; quum enim ratio fit & agnoſcatur pura 
puta relatio, quomodo * tranſire poteſt 
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in aliam categoriam, & genus aliquod con 
ſtituere quantitatis? Quum nil fit aliud 
quam duorum quantorum reſpeEtus in quan 
titate fundatus, quomodo poterit ipſa conci- 
pi' res ex ſe quanta, vel quantitati ſubja- 
cens? Quum ſit abſtracte relatio, quomo- 


do concrete dicatur relata? Annon hoc eſt 


res abſolutas cum reſpeciivis, nomina con- 
creta cum abſtractis confundere ? Hadte- 
nus docuerunt Logici relationes ineſſe, tri- 
bui, niti rebus abſolutis; res autem abſolu- 


kas relationibus inhærere, vel accidere ne- 


mini dictum, opinor, vel auditum Logica 
ſtudioſo. Sicut nec relationes ipſas refer- 
re, reſpectus ſe reſpicere, habitudines hoc 
vel illo modo ſe habere, diſtantias diſtare, 
ſimilitudines aſſimilari, comparationes inter 
ſe conferri, dictu plauſibile, conceptu poſſ- 
bile videtur. Cum e. g. dicitur, hæc ratio 
major eſt illa, primùm (ex adverſariorum 
ſententia dictum id proprie ſumentium) tri- 
buitur rationi magnitudo quædam, ſeu quan- 
titas, inhærens vel accidens rationi; pre- 
pter quam refertur ad aliam, vel in qua fun- 
datur ejus ad aliam ratio; tum inter preta- 
tive conſequenterque dicitur , inzqualitas 
hæc ins qualis eſt illi in: qualitati, hæc majo- 
ritas major eſt iſtà majoritate : ita res ab- 
ſolutz relationibus inerunt ac innitentur, re- 
Jationes attribuentur relationibus; concre- 
tz voces de paronymis ſuis, & ejuſdem fami- 
liz vocibus ahſtractis prædicabuntur. Por- 
TO qua causa quoque jure, rationes inter ſe 
comparango ſibi pronunciet aliquis æquales 
proprie vel inæquales, & inter ſe rationem 
obtinere, poſſit eadem causa xqu6que jure, 
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rationes iſtarum rationum conferendo æqua- 
litatem iis & inæqualitatem novique generis 
adeo rationem aſſignare; quin & harum ul- 


terius rationum alias rationes ftatuere; ac 


jta nunquam deſituro ad infinitum progreſ- 


ſy, Si ratio quantitatis genus fit, a magni- 


tudinum comparatarum quantitate diſtin- 
ctum, & rationem ipſa ſortitur, hæc nova ra- 
tio pari jure novum quantitatis genus erit, 
& rationis hnjus ratio genus alterum diſtin- 
ctum conſtituet, & ſic infinita quantitatum 
genera lucrabimur, hactenus nemini puto 
vel in ſomnis cogitata; neminique ſano cogi- 
tanda. Verùẽm merito videtur & reſpuitur 
à Philoſophis hujuſmodi nimium liberalis & 
facilis entium multiplicatio, min ime neceſſa- 
ria neutiquam com prehenfibi lis. Addo, quod 
nulla rationis cujuſvis quantitas immediate 
diſcerni; vel per ſe poteſt æſtimari; non ſen- 
ſum incurrit, non per effectus ſe prodit, non 
ulla certà ration: colligitur aut comprobas 


tur; ut poſthac oſtendere conabimur, Ita- 


que gratis ſupponitur & affir matur, eadem- 
que facilitate rejici poteſt ac abnegari. Sed 
contra primum noſtrum diſcurſum objici poſ- 
ſe video fic inſtando percontandeque : rela- 


tio patris ad filium; annon ſimilis dici ſblet, 


& vere dicitur relationi principis ad ſubdi- 
tum; ducis ad militem, paſtoris ad gregem ? 
Ac ita relationi relatio, paternitati ſimilitu- 
do tribuitur ac ineſt. Repono breviter pris 
mo, ſaltem ejuſmodi relationes paternitas & 
ſimilitudo ſunt admodum diverſ# naturz; ne- 
que cùm dicitur paternitas eſt ſimilis, com- 
mittitur ejuſmodi abſona reduplicatio, no- 


R141 fuho; 


minümque concretorum cum ablitaRis con- 
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fuſio. qualis incurritur dicendo, ſimilitudo of 


ſimilis, vel inzquahras eit inxqualis. Seq 


reſpondeo potius ſecundo, cum dicitur pater. 
nitas eſt ſimills principatui, iſta hmilitudg 
non in ipſis funtlatur relationihus, nec in al- 
quo quo is ineſt, ſel in rebus abloJutis, qui- 
bus & ipſæ dicta relation's innituntur ; vel 
in aliis rehus abſolutis quæ conſequuntur & 
exuſ gunt ah iis fun ſamentis quia ſcilicet 
gipnere hum & populum aggregare, te- 
gere familiam & civitati præſidere, ſimilia 
ſunt; quoniam affectu proſequi, conhſio ju- 

vare, poenis COCrcere ; Cura ac Opera Pro- 
deſſe, providere, tutari ; reverentiam, oh- 
ſequium pratitudinem ſihi debita exigere, 
communia ſunt patri principique ; haic pa- 
ter & princeps abſolute multis de cauſis & 
multis nominihus (ut talibus aflect! qualita- 
tihns, agentes talia vel patientes) ſimiles di 
cantur: unde per tranflationem nominis ip- 
ſx relationes, paternitas & principatus, fi 
miles prædicantur; non quia V eic h llt 
Ma proprietate referuntur ad ſe (quomodo 


enim intelligi poterit, cum paterrtiitas & 


principatus nil ſint aliud quam m cfle 30 
alia, convenit ipſis alterum eſſe ad ahud ut 
nempe dicatur, hoc eſſe ad aliud ell ad ali 

ud?) Sed quia relationibus iſtis perpetuo 
conjunguntur iſtiuſmodi qualitates avi act- 
ones, pto tet quas ipſi termini relati vere f- 
miles kabeantur. Igitur hee fimilitudin's 
relatio non tam inhrret dictis relationihus, 


quam ipſas comitatur, ipsiſque propter hand 


accomitantiam aàttrihuſtur. Non ab{mile 
quid contingit in hac quam proſequimur ma- 
teria: qux nempe quaatis abſolutis revera 

en- 


2922 


CC Gene 0 > £3 £5-Þ 


Lect. V. Mathematice. © 259 4 
oft convenit æqualitas aut inæqualitas, aut ſpe- Wl 
ed cialis qu libet ratio, ipſorum rationibus ad- Woh 
To ſcribitur. Quum e.g. ratio ſextupla dici- 11 
lo tu maſor relpectu, & quidem dupla, rationis +30 
ji. W trivlz nl hgnincatur abus, quam rem de- vi 
l. nominatam nume:o0 lenatio miajorem ele, Wil 
> KW in dipia rations majorem, 1e denominata N 
& numero ternario; ve] antece entem wunings Fol 
et frationis æquate duplom rationts alter ins an- NW 
e- tecolentem 3 propter quem in qunlitaätis 0 
F mo lum un ratio, q an mn fonvmice dicatur 44 
- @ alteritaliter inxquilis, Quo! quis atten- % 
)- te rem animo Poll tet, agnolccie poterit, 1 
)- | eth veruhme dicatur & non improprie, ſex- #4 
„ tuplumtripli duplum est (Loncretas nempe il 
„ voces adhiben o, ad: oque res qualdam ah- 4 
& FF ſolutas involvendo) tamen nvc vere nec pro— $i. 
- KF pric nominibus ab!tractis utendo, ici ſextu» ms 
„ plicitas eſt dupla triphoitativ, Certe ſex- ' 21 
- EF tuplum ſemper dividi potel? in duo tripla ; 19 
„ triplimduplicari potelt, & bis accipi, fic ut N a 
ſextuplum compunat. All ipſa ſextuplicie 17 
„tas viſctur eſſe qui ! indiviſſhile, neque tris 9 
8 plicitas apta eſt com ohtionem ingredi, ' 
| 3-1-3 exxquat 6; at eſſe triplum-1-efle 1 
/ triplum (hoc eſt, triplicitas - triplicitas) , 
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* qual-mſummame!kuat non aflequi poſſiim 
FF cogitando, Triplex e triborium bora, 
* triplex triennium aan, iſt+ triplicitas huic 
Itriplicitati adjunCta q ir Matheinatice com- 
FF putahiſem ſummam et:Ciant, eq idem non 
| cap'o; video potius ex nabus i is Meta» 
phyſice duabus, triplicitatihus ſextuplicita— 

tem nullam conflari vel em rgere. Cæte- 
rùm ut hæc ilucidius pateant, & quod nulla 
poſtulet neceſſitas diltinctam aliquam rat io- 
R 3 nibus 
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nibus quantitatem aſſignari, circa rationum 

Oe nonnulla preſlids advertemus. Ad. 
verto nempe primo, Quod nullx ratione; 
inter ſe comparari poſſunt, ſic ut innoteſcat 
aut eltimabilis reddatur iſla, que adverſ. 
rii pertendunt, ipſarum ratio, niit Pritls ad 
commune conſequens redncantur, immediat? 
nimirum aut mediate, actu & explicitè, vel 
virtualiter & implicite, .Scire v. g. nemo 
poteſt aut concipere, qurnam ratio, num 
numeri ei ad 3. vel 4 ad 2 major fit, au; 
guomodo major, niſi conficlerando quod 12 
ad 3 taliter le habet ut qad i, & 4 ad 2 tint 
2 ud 1, (Vel unitatis loco quodvis aliu 
ſuhſtituendo commune conlequens, puta 5, 


Considerando quod 12,3 :: 20.4 & 4. 2:: 


19 5), Quibus conhileratis atque peripe- 
ctis, tum de num ex antecedentium, in hie 
novis a quipollentibus rationibus, collatione 
dignolcitur ipſarum rat ionum ingqualitas & 
ratiq (qu dicitu), Unde provenit hoc, 
quam exinde, quòd rationes iple nullam c\ 
le quantitatem habent ullatenus imag,inabi- 
lem, diſtinctam a terminorum ſuorum quan- 
rate, nullam propric dictam _inxqualita- 
rem at laltem, poltquam commune conle- 
quens obtingnt, propter antecedentium inr- 
qualitatem inzquales & iplas denominar: ? 
Paricer adverti poterit lecundo, quod cut 
duarum quarumcungque rationum termin 
ſunt hererogenei, nullatenus jlle compara!; 
poflunt aut æſtimari, niti privs ad commune 
genus ahquod revocentur, Proponantw: 
v. g. duo pondora & quo tempora, quriiir; 


lit ma 'Qr ratio duorum iſtorum PORE, al 


binorum cemporum, digngſcatur aliquat-: 
| Nas, 
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nus; nec alio ſerè quam hoc padto: Adſu- 
matur aliquod quantum, cujuſvis generis 
pro lubitu tuo : (led commodiſſime plernn- 
ve propt® ſummam rectarum lincarum 
Amplcitatem, & capacitatem exprimenqæ 
cujuſvis rationis, adſumetur recta linea) ad. 
ſumatur, inquam, rect. quævis Jlinca, quod 1 
fieri poſſit ut primum pondus ad ſecundum, 


ita linea quxvis ad lincam acceptam; item 


ut primum tempus ad ſecundum , ita qux- 
dam linea ad candem itidom alſumptam ; 
tum ſicut fe hahet prior lines fc mventa ad 
ſecundam ita repertam, taliier habere fe di— 
cetur ratio pon Jerum ad rationem tempo- 
rum; dicetur, inquam, weite quia det l 
nex taliter fe habent, ab iplarum ratione de» 
nominationem hanc mutuando. Poſſet com- 
modiſhme loco liner numerus adfun, mode 
conſtet propoſitas rationes Ot & tem. 
porum pameris cxplicabil's fore; at h non 
conſtet, aut gol multoties cvenit, repel 
non contingat hoc, numerns ad hang av ſues 


ow ineptio; oft, Utnde minus reds, cue! 


pbiter alnoto, vi extmins, in opore Arith- 


metico nume 4 bus abſo hto, mroman- 


Ciatle videty rationes cxiſleſ e in ge- 
nere numero Ii vero reliqua quanta, 
numerormmomm cvnfid-ratione fechuga, ra- 
tionem nun brinerent, ine ett notabi- 
lem atque tracta. Ouariol om pra- 
ſertim fit ejuſmoct rat's, modo quolibert in 
genere numeroſo, quæ cum poſttt 11115 termi— 
nis exhübe! , numeris tamen ! nus ex- 
primi poſt's Ut & quod ex hing gert, ve- 
ritatis expers videtur, univerſani gempe ra- 
tionum doctrinam, Arithmeticæ potins quam 
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Geometricz ſpeculationi convenire : quid 
enim, annon pleraque de rationibus adhnc 
1aventa vel tradita plane genegglia ſunt, & 
quantis ex xquo cunclis conveniunt ? Ft 
ejuſmodi ſaltem rationes, quæ numerisex. 
primi nequeunt, Arithmeticæ ſpeculationis 
limites egredientur, quales innumerx ſunt, 
quibus elementi quinti theoremata non mi- 
nus quam Arithmeticis ada ptantur, Sed 
hoc e m736/@, neſcio num alias plenivs elu- 
cidandum. Conſequenter ad hæc advertatur 
tertio, quod nulla ratio ſeorſim & per ſe po- 
teſt æſtimari vel comprehendi, nec | ec ullam 


deter minatam quantitatem peculiariter ap- 
ta nata eſt exprimi ſeu repræſentari, ſed 


per omnes, vel unamquamvis indifferenter; 
nec ideo cuivis abſolutæ quantitati ſubjacet, 
qualis enim illa quantitas foret, per omnia 
quantorum genera deſultans atque perer- 
rans? Et ſi nullam ex fe quantitatem in- 
telligihilem habet, quomodo cum alia ratio- 
ne collata de prehendetur habere? Quo pa- 
cto nullà ratione per ſe camprehenſibilium 
quantorum feliciter inſtituetur comparatio, 
notaque reſultabit relatio quantitatum igno- 
tarum? Quinimo cum alia ratiene collata 
ratio non niſi vagam & arbitrariam ſortitur 
quantitatem; prout enim commune conſe- 
quens ex arbitrjo varium accipitur, ita ra- 
tionum collatarum quæ dicuntur quantitates 
evariantur, Deſultariam igitur & inceter- 
minatam quantitatem habent, fiquam ha- 
bent, he rationes; hoc eſt, nullam. Eſt 
en im aliquid determinate, quicquid eſt ; quod 
utique eſt, nuſquam eſt, Vidit hoc, & pa- 
lam agnovit, luculentẽque declaravit acutifi- 

e | mls 
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mus Vincentius, at ſen verborum ambigui- 
tate deluſus, ſeu ſpe novæ con endz ſcien» 
tir nonnihil elatus, aſiorſum rapuit. K- 
ſcondeo (inquit) verum c, ſi ratio que in au- 
mer exprimi nequeat, ſolitariè ſumatur, deno- 
minatorem t jus exhiberi Geometric non poſſe 
(im? vero inter pono, ſemper exhiberi po- 
teſt, ſumendo quodvis quantum pro conſe- 


quente, quod eodem munere fungetur, quo 


communiter unitas defungitur in rationum 
efabilium denominator ibus exhibendis; ne- 
que rationum numeris effabilium quoad hoc 
peculia re quicquam eſt) quod # (per git Vin- 
centius) binz vel plures fuerint date rationes, 
aſſgnari poterum ſingularum denominatores, qui 
nimirum d-monftrent qualis inter raliones ipſas 
pro portio intercedat, atque hoc nou tantum a dua- 
bus cer is lineis praſtabitur, ſed a quibuſcunque 
alis, quæ prioribus proportionales exiſtunt. Sic 
ile. Cum igitur præter hujuſmodi denomi- 
natores, nullæ poſſint alſignari rationum 
quantitates, & ſi ſimpliciter accepti poſſint 


eſſe quamlibet varii, non erit ulla rationum 


abſolute determinata quantitas. At Vin- 


centius (ut dixi) verborum ut puto quorun- 


dam obſcuritate turbatus, aliò deflexir hæc. 
Quamobrem adverto quarto, quòd funda- 
mentum unicum, cui innititur, e quo dedu- 
cta videtur & enata de rationum quantitati- 
bus & rationihus, iſta quam oppugnamus do- 
ctrina, eſt uſitatus iſte loquendi modus: 1 æ 
due magnitudines ſunt æquè inæquales, ac 
lp due ; he magis aut minds inxquales 
ſunt quam illy, inde rationum quantitates & 
rationes colligunt dari, $i major eſt hæc 
ratio illi, ergo quantæ ſunt, ergo rationem 
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hæc habet ad illam. Ex quo (inquit D. gob. 
bius) intelligitur rationem tam exceſsils quam do- 
factils eſſe quantitatem (eſſe quantam gor 


vult dicere) quippe que ſuſcipit majus © ia 


(intelligit, credo, quæ major dicituc ni. 
nor). Et Vincentius, in prima demonitra- 
tione libri de proportionalitatibus Geome. 
tricis, fic argumentatur, Ratio eſt mutua 
guedam antecedentis ad con,equens habituda, ſe. 
cundu m exceßum, & defetum, © aqualitatem, 
Cum igitur uni rations aniecedens magss exce. 
dat conſequens, vel ab eodem mages deficiat,quam 
alterins rationis antecedens ſuum excedat conſe- 
quens , vel deficiat ab eodem, manifeſtum eſt 
unam rationem maiorem minoremve eſſe altera, 
plane ut una quantitas altera major minorve eſt, 
Sed ad hunc plauſthilem diſcurſum repono, 
quoad loquen4i formulas uſu receptas ſpe- 
ctandum eſſe, non quid verba ſonant, at quid 
loquentes intelligunt. Nihil autem aliud 
hujuſmodi verbis concipi poſſe, ſatis de- 


_ claratumelt nuperrime, quam ad commune 


conſequens reductis quantorum quibuſcun- 
que rationibus, illa rum antecedentes ſe tali- 
ter excedere, vel taliter deficere, vel ſibi- 


met exxquari. Nec enim, ut ipſi neceſſe 


habe bunt fateri, poſſunt æſtimari, vel inter 


ſe comparari rationes ullæ, niſi talis fiat te. 


ductio; poſtquam vero reducuntur, haud 
aliter quam ex ant2cedentium collatione di- 
gnoſcitur aut denominatur hæc, quam ip!: 
nominant, ratio. Quapropter & ex 1pi0- 


rum mente ac uſu vocantur antecedentes iſt 


rationum denominatores. Ergo nihil et 
neceſle per locutiones antedictas aliud quic- 
quam præter antecedentium #qualitatem 
| | aut 
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aut inæqualitatem (hoc eſt, ipſorum ratio- 
nem) deſignari vel intelligi. Nec igitur va · 
let ab hiſce loquendi formulis deducta argu- 
mentatio. Dixi nihil eſt neceſſe, ſed neque 
de facto quicquam aliud concipitur , unde 
quo coronidem imponam huic diſſertation, 
adverto quintò, quicquid vulgò rationibus 
tribuitur, id vere tantum & proprie ratio- 
num denominatoribus, hoceſt, iplarum ad 
iden conſequens redactarum antecedenti- 
bus, convenire. Quam illis adſignant quan- 
titas, nihil eſt aliud quam denominatorum 
quantitas & ratio; quum ipſas videri vo- 
lunt adcere vel ſubtrahere, non niſi denomi- 
natores iſtes addunt vel ſubtrahunt; ſed & 
cum ipſas multiplicant vel componunt, par- 
tiunt aut reſolvunt, eadem res eſt. Lique- 
bit hoc propoſitiones Vincentianas, egregio 
ſane niſu contextas, attentins expendenti; 
quas quidem is univerſaliter proponit, & ſe- 
cundum definitiones ac hypotheſes ſuas rite 
demonſtrat, at fi quis eas ſpeciatim veluti 
de numericis rationibus prolatas accipiat, 
ejus totam doctrinam huc recidere depre- 
hendet, ut fractionum quaſi numeralium, aut 
quotientium diviſione compertorum, additio 
& ſuhtractio, multiplicatio ac diviſio, quo- 


adque proportionem comparatio, indagetur 


atque tradatur. Quod autem in Arithme- 
ticis eſt numerica fractio, vel diviſionis quo- 
ticns, id in Geometria eſt denominator rati- 
onis cujuſpiam, hoc eſt magnitudo quæpiam 
ad homogeneam ſibi magnitudinem, unita- 
tis loco habitam, ſic affecta, prout fractio 


vel quotiens numerica refertur ad unitatem. 


Quare nihil aliud proſequi videtur Vincen- 
ä | 1 tius, 
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tius, quam fract ones Arithmet cas, iiqque 
reſpondentes rat onum Geometr icarum qe. 
nom natores; qu bus congruentia quæque 
ſymptomata rationib!s iphs aſcrihit. Sint 
e. g. auæ rat iones numericæ 3 ad 5, & 7 ad]; 
harum denomin ito cs erunt irattiones 3K 
J (quatenus 3 ad 1, ita ſe habit ut 3 ad q & 
3. 1:: 7.3) vel reducen o dictas fractionez; 
3d communem Jenominationem, erunt iz. 
rum rationum denomin 1itores numeri fra. 
i g &. Has ig tur fl actiones cum ad- 
dide:it ſibimet, aut unam ah alia ſub1y-. 
rit; cun unam ner aleram e matioheerit 
aut qiviſerit, & cam ipſacum proportionem 
exhibuerit, pre le fert ipſas ſietas rationes 
add (ifs vel ſubtraxide, maltiplicaſſe vel di- 
viſiſſe, vel ipſarum rationem exhihuiſſe. 
Non igitur ifle vi- egrezins tam novam circa 
proportiones ſcien am con 1.'iffe, quod cen- 
ſet Tacquetus, at vete em ante perſpectam 
doctrina m alſio modo, nec eo nimis appoſto, 
contexniffe, noviſque vocabulis enunciaſſe 
videtur ; quam t2mena ſe repertis complu- 
ribus theorematis inſigniter locupletavit, 
Commune vero quo1 diximus, eſt illi cum 
ceteris hanc de rationum rationibus & quan- 
titatibus doctrinam amplexantibus, rationcs 
ſcilicet, dum numeros attrectant, cum nu- 
mericis fractionibus confundere, dum alias 
rationes conſt 'erant. tanquam ſuis denomi- 
natorihus eaſdem tra dare. Quod nonnun- 
quam aperte diſertiſque verbis faciunt, im- 
prulenter eo dzlabentes, ſæpiùs autem ver- 
bis declinantes reipsa incurrunt. Notat 
hoc & ſæpe taxat Hobhius in antagonilta 


ſuo, ſed nec ipſe mods ſibi conſtet es 
| « 
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ab hac culpa; idem enim eſt rationem ratio- 
nibus tribuere; ac ration”''s cum denomina- 
toribus ſuis eaſdem reputare, vel ſaltæm ni- 
hil & inſignifcanter loqui ; hoc enim aut 
nihil plane quicquam concipiunt. , At ſuffi- 
ciant hxc quadantenus ex ponendæ confire 
mandzque ſententiæ noſtræ, quod ſcilicet ra- 
tiones nullam propriè dictam quantitatem 
habent; neque quoad rationem inter ſe ve- 
re comparantur. Unde nonnulla conſecta- 
ria deducen us. Hinc primo clare facilẽque 
decidetur quæ tio de rationum, quam appel- 
lat Euclides com poſitione ovy et, num re- 
ctiùs pro rationum additione fit habenda, 
vel pro ipſarum multi plicatione: nam e di- 
ctis quoad rem ip'am rationibus, ut pote 
quantitat is exp-rtibiis, neutrum convenit, 
nec addi nec meltivlicari; quoad vero lo- 
quendi modſum, quia cum comroni dicuntur 


rationes, ipſarum denominatores multi pli- 


cantur, manifeſſum eſt rectius dici rationes 
multi plicari quam addi. Sicut & cum deno- 
minatoſum unus alium dividit, rectius ope- 
ratio talis dicetur rationis diviſo quam ſub» 
tractio. Quamvisobtinuerit, ut illa prior 
operatio dicatur mpoetenms, hæc 


I 


poſterior autem * &pauprors, Se- * Apud Prolematum, 
cundo, radicitus hinc evellitur, 11h. . ovyh 5 Theonem 
aut plane decernitur controver- ifthic. 
ſia, quam agitant nonnulli. quam- 2. 
que videtur Merſennus exci» I Prafat. ad cogit. 
tale ; num ratio ſcilicet æquali- Phyſico-Mat. 
tatis nihilum referat, aut exx- 
quetur nihilo, ratio major is æqualitatis at- 
tollatur ſupra nihilum, ratio minoris inx- 
qualitatis infra nihilum deprimatur. Nam 
ex 
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ex vero cùm nulla ratio quanta fit, inter, 
dit hujuſce quæſtionis fundamentalis hypo- 
theſis, i psaque ſimul collabitur & ruit. aj 
ex hypotheſi quod denominatorum afectic. 
nes rationibus ſuis adjudicandæ ſunt, eviden. 
riflime liquet etiam minoritatis & æqualitz. 
tis rationes ſupra nihilum aſſurgere. Sem. 
per enim minoris rationis denominator et 
aliquod quantum conſequente minus; adeg. 
que in Arithmeticis pars vel fractio minor 
unitates qualis vero rationis denomina. 
tor conſequenti ſemper adæquatur, & unita. 
te ſignatur in Arithmeticis. Nec amplius 
quid ad kujuſce quæſtionis decifionem requi- 
ratur. Tertio, facillime refelluntur bine 
_quzcunque Meibomius, adverſus antiquos 
juxta ac recentiores Geometras, ſtylo certe 
nimiſquam inverecundo, diſputavit ac adſer. 


vit. Qualia ſunt, quod ratio ſubmultipla 
ſit eadem rationi multi plæ, propter idem ab 
Amqulitate Nacywes, Præterquam enim qubd 


non idem fit J)a51ua , nam longiſſimè di- 
ſtant defectus & exceſſus, differentia nega- 
tiva ac poſitiva, ſatis liquebit haſce rationes 
ad commune conſequens ex igendo (quod pro 
rationum collatione toties neceſſarium mo- 
nuimus) ſubduplæ denominatorem minorem 
fore (quadrupli ratione minorem) denomi- 
natore rationis duplæ. Sit puta commune 
conſequens 2, igitur antecedentes erunt 1 
& 4, unde conltat propoſitum. Item, cùm 


colligit rationes exceſsds & defectũs inter ſe 


non poſſe comparari; nam xque comparan- 
tur hz, ac aliæ quæ vis, denomihatorum in- 
terventus Etiam, ctim ſolummodo ratio- 
nem minorem auſerendam ſtatuit e majore; 

| (re- 


5 
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nibus hactenus Geometris ulurpata. 
ejuſmodi rationes, 4 ad 7&4 ads, ad idem 


Lect. V. Mithemiticæ, 


(rectius minorem per majorem dividi dixiſ- 
ſet, ut præmonitum eſt) in eo liquidiſſimè 
fallitur: quid enim impedit minoris ratio« 


nis denominatorem dividi per denominato- 
rem ma joris, ſeu Arithmetice ſeu Geometri- 
ce? Rurſus, cùm rationem alicujus ad ma- 
jus, ſubinde majorem eſſe pronunciat ratione 
eſuſdem ad minus: ut rationem 4 ad 7, ma- 
jorem eſſe ratione 4 ad 5; ade6que rationis 


majoris & minoris nomina pe per am abom- 


conſequens revocando, puta ſubrogando pro 
illis æquipollentes 20 ad 35 & 28 ad 356, li- 
quet 20 minorem eſſe quam 28, ade6que ra- 
tionem 4 ad 7 majorem eſſe ratione 4 ad 5. 
Et univerſim hinc patet quod & quare majo- 
res & minores appellamenta commodiſſime 
ſunt à veteribus applicata; quia ſcilicet 1d 


quod rei ratiodepopoſcit, abantecedentium 


poſt reductionem quantitatibus legitime de- 
rivata ſunt, à quibus cùm ipſz rationes indi- 
cantur, ac denominationem acci piunt, tum 
habent omnino quod ullatenus comparari 
poſſunt aut comprehendi. Quamobrem & 
abunde perſpicuum eſt eundem virum nulla 
valida ratione fretum, definitiones Euclide- 
as falli poſtulaſſe. Nam fi ratio quævis alia 
major eſt, quod ipſe non diffitetur, (& ſi nulla 
proprie major fit, quod ego ſentio, decendi 
tamen causa nil vetat, nec ego repugno quin 
aliqua major appelletur) ſi, inquam, aliqua 
major ſupponatur, ille major jure meritiſſi- 
mo dicetur, cujus denominator eſt major, & 


quæ talis ab Euclide nominatur, egregieque 


definitione circumſeribitur, ac diſtinguitur 


ab 


Nam 
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conſtet, ac errorum occaſio præcidatur. Nec 


Leitiones Leck. v. 
ab aliiss Fidem facilitate difflantur, ut au. 
tumo, quæcunque vir itle commnni Geome. 


trarum ſententiz pugnantia ſuggeilit animg 


paradoxa. Neque demum moleſtiam nobis 
faceſſet iſta tantopere jactata aoz9uye, 
circa rationem multi plam ac multi plicatam, 
duplam ac duplicatam, triplam & triplica- 


tam, atque conſimiles. Name traditis ma- 


nifeſte diluceſcet rationem (v. g.) duplica. 
tam, quæ dicitur minime duplam eſſe ratio. 
nis, quacum confertur. Ut ratio numeri q 
ad 1, non eſt dupla rationis 3 ad 1, quoniam 
exiſtente jam communi rationum hacum con- 
ſequente, denominator unius g, alterius de. 
nominatori g duplato non æquatur. Unde 
patet iſtiuſmodi rationum mnltiplicationes 
ab alia cauſa nuncupari, poſthac commodius 
expedienda, Id ſolum adjiciam, admiſſo, 
quod aſtruere conatus ſum, rationes nullam 
ex ſe quantitatem habere, nulla quantitatis 
attributa ſortiri niſi naturalia, quæque de- 
bent accepta referre denominatoribus ſuis, 
ditficultates hujuſmodi pleraſque ſtatim eva- 
neſcere, dubia plane tolli vel facile ſolvi, lites 
& rixas pleraſque conſopiri; quæ nimium 
haud aliunde quam ex ambiguitate per fal- 
tam iſtam hy potheſin introductà videntur 


emerſiſſe. Quamobrem haud abs re duxi 
_ queſtionem hanc tam fuse ſedul6que ventila- 


re. Czterum quia vulzo ſolent rationes in. 
ter ſe comparari, verboque tenus æquales, 
majores, minores haberi ; nec ſcientiarum 
magiſtris deneganda videatur licentia, tales 
voces cudendi ac uſurpandi (doctrinæ nempr 
clarioris & ſuccinctioris gratià, modo de re 


enim 


Sa a OO 


Lect. V. Mathematice. 


enim ego vulgares loquendi modos libenter 
improbo, ſed genuinos ipſorum ſenſus inve- 


ſtigo, ne verba rebus officiant, & per inanes 
ſonos illudatur veritati) hæc, inquam, cùm 
ita ſe habeant, & non abſque fundamento 


quodam atque causi probabili, locutiones 
itz pridem admiſſæ ſint, ac dudum invalue- 


| tint; quid per illas diſtincte fignificetur in- 


quiremus. Quæ nempe ſint zquales, ma- 
jores, minores rationes (hoc eſt, alio modo 


breiter nec inconcinnè, rationum compa- 


rationes iſtas efferendo, quid ſit analogia, 
quid hyperlogia (aut prologia) quid hy polo- 
gia, quomodo definiri poſſint, & a ſe bene di- 


| ſingui, proximà Lectione quæremus; qua 


nulla fortaſſe ſubtilior aut gravior apud Ma- 
thematicos diſceptatur controverſia. Op- 
time (quantum res ipla patitur, optimè) mi- 


| hividetur ab Euclide definitiones has effe 


conſtitutas, pleriſque jam ſecus videtur,cum- 
que nemo fere non in hoc damnat & deterit ; 
an juſtis de cauſis & validis ſubnixi ratioci- 
niis hoc fecerint, id examinatis & ex penſis 
quæ dixero penes veſtrum erit judicium ſta- 
tuere, Interim evrpay ers. 
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UECT VL 


N præcedente Lectione ſatis allruxiſe 
videmur rationibus ex le, vere propricque 
loquendo, nullam quantitatem, nullam a. 
tionem competere, nec ideo propter aliqui 
ipſis inhærens, aut ex ſe conveniens unam al- 
terius reſpectu majorem, minorem, æqus— 
lem prædicari; ſed ab abſolutis quantis ad 
iplorum rationes hæc deriyari attributa. 
Quia vero pridem invaluit uſus, ut rations; 
inter ſe ceu quanta abſoluta comparentur; 
& aqualis, majoris, minoris rationis nomina 
ſortiantur; & nos locutiones iſtas, inter poſit 
juſtà cautione, non illibenter admittimus, id 
proxime ſequitur, ut quo certo ſigno vel in- 
dicio dignoſci queat, quando ratio una alte. 
ri æqualis eſt, quando major, quandoque mi- 
nor dici debeat, hoc elt, quomodo dehniri 
poſſint & diſtingui ratio, major, minor, 
æqualis, diſpiciamus. Et quideme dictis ſa- 
tis manifeſte conſequi videtur, ſiquidem dux 
rationes homogeneis terminis conllantes, 
commune conlequens habeant, illas commo- 
diſſime definiri poſſe per antecedentium1e- 
ſpectivam quantitatem, ut æquales nempe 
rationes dicantur , quarum antecedentes 
æquantur, & ratio major hæc illa, cum hujus 
antecedens 1llius antecedentem excedit; & 
minor hæc illà, cùm hujus antecedens ab illi. 
us deficit antecedente. Verùm cum id quod 
acydit plerumque, diverſi conſequentis rati- 
| ones 
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ones comparantur, adeoque «deficit ita con. 


ditio, liquet aliud indicium requiri, quo tra- 


tionum iſtarum relatio dignoſcatur; indici- 
um ſcilicet aliquod univerſale, ſufficiens de- 
termiflandis quibuſcunque rationum hahitu- 
dinibus inter ſe. Tale vero ſufficiens indici- 
um reperire, magne res dithcultatis hacte- 
nus viſa compertaque elt; cum obſtent va- 
rix cauſx, dye preſertim diſcrimen inter 
rationes effabiles & ineffabiles (hoc eſt,quan- 
torum aſymmetria) & terminorum, quibus 
diverſx conſtant rationes, £7zp094yciz. Si 
rationes enim omnes effabiles eſſent, & inter 
quantitates tantummodo ſymmetras verſa— 
rentur, eodem modo dehniri poſſet xqualis 
ratio, quo numerorum proportionalitas in 
elemento ſeptimo, per diviftionum nempe 
quotas Xquales; & major minorque ratio 
per quotorum inxqualitatem relpective ; 
{ed hoc univerſim ſuthcere prohibet termino- 
rum, quihus inſunt plerxque rationes, incom- 
menſurabilitas, quo fit ut exquiſitè peragi 
nequeat diviſio, neque per numeros vulgo 
notos exprimi poſſit, aut animo clarè conci- 
pi modus, quo rationum termini ſeſe reſpici- 
unt. Terminorum etiam, quibus inſunt aut 
conſtant comparatæ rationes, £7z%9J41 cz, 
modos alios nonnulles (excogitabiles aut 
etiamnum excogitatos) excludit, quibus ali- 
oqui rationum reſpectus univerſaliter ut- 
cunque definiri poſſit, ut poſtea forſan often- 
detur. Hinc perdifficile videtur univerſale 
quoddam indicium exhibere, quo propoſitis 
duabus rationibus, quarum termini ſint in- 
differenter ſymmetri vel aſymmetri, homo- 
genei vel heterogenei, * ipſarum æqualita- 

| 8 | te 
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te vel inæqualitate liquido pronuncietur & 
certo. Videamus igitur quæ talia indicia 
Geometræ conati ſunt aſſignare, vel quo pa. 
cto rationum hoſce reſpectus defingend; 


cenſuerunt. Et quia fi deprehendi poſſet 


apta rationis æqualis definitio, non difficile 
ſit ex illa rationum inæqualium, majoris ac 
minoris, definitiones efformare, de ratio— 
num æqualitate primo diſſeremus; que ſci- 
licet anima Matheſeòs & nucleus hahetur, 
imo diſciplinarum omnium vinculum (i. 
ws F Ma u my) A Platone dicitur. Rem 
itaque tantam velut ex imo fundamento 
pertractandam ordiemur. Rationis æquali- 


tas unico vocabulo (hrevitatis & claritatis 


causa) vocitari ſolet analogia. Qu vox 
extra Matheſin vulgo quamvis de notat con- 
gruentiam, conformitatem, aut aptam re- 
rum inter ſe quarumvis correſpondentiam; 
ſicut (inſtando) convenientia ſermonis cum 
regula generali dicitur à Grammaticis ana- 
logia; & quæ in ratione quapiam communi 
conſpirant, a Logicis dicuntur analoga, 
Nempe Grecis &y# præpoſitio rerum iden- 
titatem, æqualitatem, aut convenientiam in- 
nuit qualemcunque. Exempla ſuggerunt 
Scripturæ ſacræ; ſoannis ſęcundo habetur, 


Av ut\pnras do el dyie⸗ Hydriæ 


binas metretas capientes æqualiter, aut ſin- 
gulæ binas. Matthæi vigeſimo, operarii lo- 
co mercedis, Av] Shvdpoy fab * Unul: 
quiſque denarium pariter accepere. Lucæ 
nono, Keeaxaird}e dvles avg. mln) Fa 
cite diſcumbant quinquaginta fimul, vel in 
ſingulo diſcubitu æque quinquageni. Ne— 
que non apud medicorum filios in phar— 

macorum 
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macorum compoſitione præſcribi, Sumantur 
horum vel illorum tot taleſque menſuræ 
ana, hoc elt, æque, vel ſingillatim tantx, ig - 
notum nemini. Simili fere pacto &yaaoyy 
dicuntur bina quanta binis collata, quz ag2»y 
habent &y« congrue vel xqualiter ; hoc eſt, 
quæ rationem habent æqualem: abltracte- 
que rationum ipſarum convenientia talis 


appellatur dyaazx7a. Latinis eadem ufita- 


tius proportionalitas dicitur , diſtinctionis 
gratia, quia proportio [zpius ipſam ratio- 
nem F a99y9y deſignat. Quanquam, ut mihi 
præmonitum, Cicero cum in Plat. Timæi ver- 


ſione vocem &yaa Huy in Lat. transfunderet 


fermonem , adhibuerit vocabulo proportio. 


Fabius autem Quintil. &yaaoz/uy per ſimili- Qu 
lib}. Hl: 


tudinem bene cenſuit exprimi: qua propter 
analogia vel proportionalitas definitur ab 
Euclide N˙ 9 614019715, a Theone Smyrnæo 
Mow D Joms melius (etſi non admo.lum 
referat) mea lententia diceretur Ao9y jo 


ns (cùm quia ſimilitudo verbum eſt laxiùs & 


magis ambizuum ; & identitas baud optime 
quadrat rehus aCtu diverſis, immediate qua 
talibus & (ub diverſorum ratione compara- 
tis; tum quia rationum habituilines aliæ, 
liyperlogia nimirum & hypologia, non ex 
diſſimilitudine vel diverſitate, fed ex inæ- 
qualitate denominantur majotitas & minori- 
tas; quia denique rationum æqualium de- 


| nominatores, à quibus, ut expoſitum, ratio- 
| nes habent quod ullatenus inter le compa- 
| Tantur, non jidem aut fimiles, ſed æquales 
| ſunt) definitiones autem iſtæ non ſunt vorw- 


Js, rei definitz certam aliquam ellentia- 


| Im paſſionem exhibentes, ſed tantùm S- 
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aud is, quid analogiæ nomen ſignificet qua. 
dantenus indicantes ; Euclidi ſaltem tales 
ſunt, ut ex eo ſatis patet, quod definitioni 
quintæ (rationem ſcilicet eandem hahenti- 
um magnitudinum definitioni) ſubjicit, Ta 
3 &uT%y {y0v|& WEE dn A0Py jo Aa- 
Ae do, quz mera eſt vocabuli &y@aoy ex- 
plicatio. Mox autem, interjectis ſom in- 


æqualem rationem babentium definitioni- 


bus, Ayaroie YE Avjwy o het mne. Quam- 
obrem Euclidis mentem haud optimè capit 
Borellus, cùm ex iſtimat eum hanc velut eſſen. 


tialem, & ſcientificam analogiæ definitio- 


nem proponere; cumque cenſet ex Euclidis 
mente, rationum ſimilitudinem ceu notam 
& primam analogiæ proprietatem aſſigna- 
ri. Nil tale cogitaſſe videtur is; at cùm 
ſubinde vox analogiæ, vel yay 51), ra- 


tionis æqualitatem concinnius exprimens & 


conciſius, interdum uſur panda videretur, 
eam ne quid ignorata diſcentibus faceſſeret 
negotii, vel caliginis effunderet, explicatam 
voluit dare. Quare nec Euclidem merit» 
taxat (taxat, inquam, ex hy potheſi quòd Eu- 
clides iſtam definitionem tradiderit) quaſl 
ſuper fluè, pravẽque binas ejuſdem rei defini- 
tiones exhibentem. Nam eandem vel æqus- 
lem rationem habentium unicam exhibuit 
revera definitfonem generalem, per eſſenti. 
alem quandam ipſorum paſſionem; quin au- 
tem præterea rationem habentia æqualem 
appellari ey&a230y & rationum identitatem 


vel ſimilitudinem iſtam analogiæ quoque no- 


mine deſignari ſuhmoneret, quid obſecro ſu- 
ſte cauſe debuit impedire? Imo ſatis ha. 
buit cauſæ vim declarare vocabuh, pleriſque 

fore 


- 


— 
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forſan ignoti. Fraudi verd fuiſſe videtur 


eruditiſſimo viro, quod in Claviana, aliiſque 
Latinis pleriſque elementorum editionibus 
analogiæ deſcriptio loco ſuo legitur emota; 
& anterivs protruſa quartum iſthic locum 
occupat, quæ jure meritoque Grecis in codi- 
cibus octava numeratur. Itaque rectiſſime 
ſuholuit »naſutifimo viro, deſcriptionem 
iſtam loco quem obſidet inferctam temere ; 
neque forſan in ſuum ordinem repoſitam ita 
ſugillaſſet. Quanquam prxterea non difh- 
teor elementi quinti definitiones attentius 
inſpectanti, nonnihil in iis exſcriptorum cul- 
pa videri tranſpoſitum ac immutatum; qua 
de re non eſt opportunum conjecturas pro- 
terre. Quia eo potius accingimur, ut quod 
in hac materia præcipuum eſt æqualis ratio- 
nis vel aralogiz definitionem exploremus 
appoſitam & accuratam. Id quod exeque- 
mur hac metkodo: Primo, definitionem Eu- 
clideam explicatam dabimus; neque non ei 
legitimæ definitionis conditiones ad amuſſim 
quadrare monſtrabimus. Secundò, quæ con- 
tra definitionem iſtam adferuntur objectio- 
nes adnotabimus & diluemue. Tertto, no- 
vas huic definitioni ſubrogantium doctrinas 
& methodos excutiemus; & quid in iis defi- 
deretur ac deficiat, quouſque cedant Ench- 
dex definitioni, vel quatenus ea deteriores 
ſunt, adnitemur oſtendere. Quo! primum 
caput attinet, elementaris definitio fic 
Grace ſonat; EV T6 40 AY due, I e 
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T4440 rel TEpoy e v pv ij c ſici ᷑ QM eiu, ij du 
len H 1 Md PENN ANGIE) & Kd) dang, 
Hoc eſt, reddente Clavio; in eadem ratione 
magnitudines dicuntur eſſe, prima ad ſecun- 
dam & tertia ad quartam, cum primæ & ter. 
tix æquemultiplicia a ſecundæ & quartz 
æquemultiplicibus, qualiſcunque fit hæc mul- 
tiplicatio, utrumque ab utroque, vel una de- 
fciunt, vel una æqualia ſunt, vel una exce- 
dunt, ſi ea ſumantur quæ inter ſe reſpon- 
dent (vel ſi ordine ſumantur, hoc eſt, ut mul- 
ti plex antecedentis primi cum ſui conſequen- 
tis multiplice, & multiplex ſecundi antece- 
dentis cum ſui conſequentis multi plice con- 
ferantur). Talis eſt proportionum defini. 
tio Euclidea; popuoauxdoy illud, quo ple- 
runque deterrentur ingenia virorum mode- 
ita rel ignava : modeſta, quæ ſimul ac diffi- 
cultatis aliqua fpecies objectatur, ſuis diſh- 
dunt ipſorum viribus; 1gnava vero, quæ 
ferme nolunt attentionis aliquid ediſcendis 
ſcientiis impendere; quaſi nobis in hac re- 
rum obſcuritate conſtitutis ſapere liceret 
«xa. Quorum utrique monendi ſunt, 
illi ne plane deſpondeant animo, hi ne tan- 
tillum curæ refugiant, quando ftudium res 
aliquod, at non improbum, deſideret. Cæ- 
terum verbis aliis concipi poterit hæc defini- 
tio, brevius aliquantum, & forſan ad quorun- 
dam captum accommodatius, Pro portio— 
nal ia quanta ſunt, bina binis, quum antece- 
dentium æquè multipla quælibet conlequen- 


tium æque multi plis quibuſcunque ſunt, una 
temper vel æqualia, vel majora, vel minora, 
ordinate, Vel fic; analoga quanta (vel ana- 
jogica, nos brevitatis causa ſubinde dicemus 

| N | ana- 
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analoga)cum antecedentia quomodocunque 
pariter multiplicata, versùs conſequentia 
pariter itidem utcunque multiplicata per pe- 
tub conſervant idem genus rationis (hoc 


eſt, imul exceſſum, defectum, aut æqualita- 


tem). Pariter multi plicata dixi versùs pa- 
riter multiplicata, ſed obiter adnoto dici po- 
tuiſſe, pariter diviſa versus pariter diviſa; 
hoc eſt, pro zque multi plis accipi potuiſſe 
partes ſimiles aliquotas; ſcilicet ut talis 
emergeret definitio, conſonans Euclideæ. 
Analoga quanta ſunt, cum antecedentium ſi- 
miles quælibet aliquotæ partes conſequenti- 
um quibuſvis aliquotis partibus ſemper una 
majores, vel æquales, vel minores ſunt. 
Vel, cum antecedentia pariter utcunque divi- 
ſa cum conſequentibus, utcunque pariter di- 


viſis, idem tat ionis genus una retinent. Po- 


tuiſſent & hæc in eadem definitione copula- 
ri, ic ut ea tam æquè multipla, quam ſimiles 
partes ſub disjunctione contineret, hoc mo- 
do; proportionalia quanta ſunt, cum ante- 
cedentia pariter utcunque multiplicata vel 
diviſa, conſequentibus utcunque pariter 
multiplicatis aut diviſts, &c. Horum utro- 
vis modo potuiſſet , inquam, 6 5v4ye@]ns 
xqua ratione quod rem iplam ſpectat, pro- 
portionalium definitionem effinxifle, Sed 
quia diviſio multiplicatione nonnihil impe- 
ditior videtur, & fimplicior, conce ptùque fa- 
cilior eſt integrorum quam fractorum calcu- 
lus, & paucioribus expeditur, æquimultipli- 
cia potius quam ſimiles partes, conſultò ſele- 
giſſe videtur & adhibuiſſe. Cxterdm ut hoc 
modo proportionalitatem declararet, in cau- 
ſa fuit, quod cum generalem l 
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Lectionet Led. vi. 
definitionem, tam earum zqualium ratio. 
num quæ ſymmetris terminis conſtant, quam 
illarum quarum termini forent aſymmetr. 
ipſzque proinde non effabiles; cumque ra. 
tionum ineffabilium antecedentes explicabi. 
li modo con ſequentes ſuos reſpicerent, fic ut 
Immediate quomodo continerent ipſos, vel in 
ipſis continerentur, vix conci pi poſſet; non 
eapropter a continendi modo (per quem effa- 
bilium rationum æqualitatem facile defini- 
viſſet, & actu quidem in elemento ſeptimo 
defini vit) ſed aliunde peti dehuit univerſale 


quoddam ſymptoma rationum pariter omni. 


um, effahilium & ineffabikum , æqualitati 
connexum, eique determinandz ſuthciens ; 
quale dum expiſcaretur, omnia perlultrans 
animo tandem advertit, opinor,aliqua quan- 


ta cumalus vel ex naturæ ſuæ ſpeciali qua- 


dam proprietate, vel ob atiſumptam quan- 
dam conditionem ita combinari, connectique 


inter ſe (vel ab alteris altera, quoad ſur 


quantitatis modum ita dependere) ut cum 
univerſaliter ab iNorum zqualitate vel in. 
qualitate, conſequenter horum æqualitas vel 
inzqualitas ejuſdem generis fimultanea, tum 
etiam illorum ſimilia quzvis augmenta v«l 
decrementa, prorſus arguerent & ſecum tra- 
herent neceſſariò ſimilia horum incrementa 
vel decrementa. E. g. duo quevis æque alta 
triangula naturæ ſuæ ſpeciali proprietate 
quadam in elemento primo demonltrata, 
cum baſibus ſuis ita connectuntur, ut ipſo- 
rum priori modo quolibet aucto vel multi. 
plicato, baſis etiam ſua ſimiliter augeatur 
aut multiplicetur: neque non prout adau- 
getur aut multiplicatur poſter ius, ita ſimili- 
ter 
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ter accreſcit & multiplex evadit ejus baſis: 
itemque fi prius augmentum vel multiplex 
poſteriore majus ſit, una baſis ei reſpondens 
alterius angmenti vel multipli baſe major 
erit ; ſi minus illud , hxc minor; fi iflud 
xquale, hæc etiam æqualis. Rurſus , duo 
quzvis tota, cum ſimilibus ſuis partibus ali- 
quotis, propter adſumptam iſtam ſimilitudi- 
nis conditionem, ita connectuntur, ut illo- 
rum quælibet multi plicationes includant & 


ſecum deferant harum conſimiles multi pli- 


cationes reſpectivè, neque non ſi prioris to- 
tius multi plex excedat poſterioris multi- 
plum, etiam partium prioris multiplex una 
ſuperabit partium poſterioris multiplum; fi 
deficiat illud, hoc deficiet; fi adæquetur il- 
lud; hoc etiam neceſſario adæquabitur. 


Hæc cùm adverteret auctor, etiamque porrò 


de prehenderet, im aliis aliter affectis quantis 
ſecus evenire, verbi gratia, ſicut poſthac 
ollendemus, in triangulis differenter altis, 
neutiquam ex unius cum baſe ſua pariter 
multiplicati exceſſu, ſuper alterius multi- 
plum infertur baſis ſuæ exceſſus ſupra baſim 
alter ius, cum altero pariter multi plicatam: 
neque fi tota cum diſſimilibus ipſorum parti- 
bus comparentur, inde quod prius æquè cum 
ſuis partibus multiplicatum excedat poſteri- 


oris multiplex aliquod,ullatenusconſequetur 


ideo partium prioris multiplum excedere 
partes polterioris xque cum ſuo toto multi- 
plicatas. Hæc, inquam denuò, cum obſer- 
yaret Euclides (ſeu quis alter harum defini- 
tionum conditor) & proprictatem iftam an- 


tedictam omnigenis promiſcue quantis, ſym- 


metris & aſymmetris, convenire (nulla ſiqui- 
| dem 
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dem illic ſymmetriæ vel aſymmetriæ cyjuc. & pr 
vis inter venit conſideratio) hinc ex illa ra- conſe 
tionum taliter affectis quantis accidentiun perd 
mutuos ad ſe reſpectus generatim zltiman- idem 
dos cenſuit ac definiendos. Arbitratur Cla. ut m 
vius auctorem cum primo perſpexiſſet ho: resse 
ſymptoma ſymmetris quibuſcunque propor. MW imm 
tionalibus accidere, tum nonnullis etiam vari 
aſymmetris quatuor quantis aliquando con- {ubi 
venire, inde jure ſuo uſum proportionalita-. bus 
tem ex illo generaliter determinandam cen MW illo: 


ſuiſſe Mihi potiùs videtur, quando nedum 
1d effahili ratione præditis analogis (juxta 
definitionem aliquam priorem ita denomina- 
tis) ſed univerſim omnibus ita, ſicut innui, 
per nature ſux proprietatem ſpecialem, au: 
per adſumptam conditionem in ſe connexis 
bis duobus quantis id comperiſſet acciderc, 
per ipſum habitudines rationum ejus mo 
quantis competentium ab aliis exiſtimalle di- 
ſtinguendas; quas merito quidem eaſdem 
vel æquales dixit, quoniam ft quando con- 
tingeret ejuſmodi rationes idem conſequens 
habere, vel ad idem utcunque conſequens re: 
vocari poſſe, ſemper ipſarum antecedentes 
adæquarentur. Sed ita forſan auctor hu- 
juſce deſinitionis ratiocinari potuit, & ſe- ; 
cum animo ver ſare: e confuſa proportiona- 12 
litatis idea, quatenus ilia rationum ſummam 
pre le fert ſimilitudinem, perſpicitur ante- 
cgdentes eodem genere rationis ſimul a 
conſequentes referri. Quod fi multiplicen- 
cur antecedentes per eundem quemlibet nu- 
merum, latis adparet hanc ſimilitudinem, 
quoad rationis genus neutiquam immutari, 
quum hi termini ſimiliter adcreſcant. Su 


F 
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& præterea per eundem quemvis numerum 
conſequentes etiam multiplicentur, adhue 
perdurabit eadem ſimilitudo, retinebitur 
dem utt᷑ inque rat ionis genus; quamvis pro- 
ut numeri multiplicantes adſumuntur majo- 
res aut minores, ipſæ ſingulares rationum fic 
jmmutatarum quantitates innumeris modis 
variantur, augentur, & minuuntur, fic ut 
ſubinde termini antecedentes conſequenti- 
bus xquentur, ſubinde deficiant ab illis, vel 
illos exſuperent magis minuſve. Nujuſmo- 
di fortaſſe diſcurſu nonnihil Metaphy ſico, ne- 
que tamen admodum obſcuro, vir ſagaciſſi- 
mus ad hujuſce rei fundum penetra vit, & in- 
de definitionem nobis hanc extraxit. Ve- 
rum quocunque modo, quacunque ans: arre- 
pta, devenerit auctor ad hujus ſymptomatis 
notitiam, ejus ſaltem ut ſuhtiliſſima fuit in- 
ventio, ſic uſus eſt præclarus, & perquam 
opportunus propoſitæ materir; fiquidem 
ex eo immediatiſime, directiflime, breviſſi- 
me, clariſhmeque precipuas pleraſque gene- 
rales proportionalium paſſiones deduxit, ut 
& ſpecialium quantorum proportionalitates 
indicavit: 1d quod deinceps oſtenſuri ſumus. 
Sed præmiſſam definitionem pri mùm expli- 
cemus: Imprimis & præſertim notabilis eſt 
appoſita contlitio generalis, Ke? 6muoysy 
Ne NC wy * ſecundum quamcunque 
multiplicationem, nec enim ſufficit ut ali- 
quando contingat homologorum termino- 
rum æquè multi plicia ſic affici (nimirùm ut 
una excedant, deficiant, aut æquentur) ſed 
argumentis manifeſtis evinci debet hoc ſem- 
per eventurum. Debet, inquam, evinci non 
ex inductione quapiam per petua (inductio 
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res eſt infiniti negotii, quamque Mathej; ced 
omnino reſpuit) aſt univerſali demonltrati. bal 
one derivat, ex ſpecial ium quantorum pro- ad[ 
prietate aliqua eſſentiali, vel fundati in ma- due 
gis univerſalium quantorum peculiari qua. x 
dam conditione ſuppoſita vel compert;, ang 
Accidere poteſt in aliquo caſu fimultaney; arb 
ille defectus, exceſſus, aut æqualitas, etiam tri 
quantis minime proportionalibus, aſt oli; pet 
proportionalibus univerſaliter convenit, % & 
ex ipſorum conſtitutione neceſſario fluit; mo 
adeoque poteſt & debet de 1is univerſaliter qui 
demonſtrari, quo conltet proportionalitas 20 
ipforum, & hanc eis definitionem congrue. Y) 
re. Verumnonaliter melius illuſtretur hz: ſu 
definitio, quam exempla przponendo, qui- de 
bus evidentiſſimè diluceſcat hanc conditio. iſt 
nem multis revera quantis competere, qubd. rie 
que poterit hæc definitio facili negotio rebus ne 
applicari; quod ad intellectum minime dif ne 
cilis, ad uſum ſatis prompta ſit. Oldie. ſal 
mur ab exemplis ſpecialiorihus. 
4 Sint duo triangula ZAB, YMN zque alta 
; (vel inter eaſdem parallelas conſtituta) ſuper 
( baſes AB, MN. Habentur itaque bis duo 8 
1} quanta; duo nempe trigona ZAB, YMN & , 
| duz baſes AB,. MN; quibus aſſero definitio- ; 
nis noſtræ conditionem accidere. Nam ut- q 


cunꝗue pro lubitu æque multiplicentur ante- 
cedentes 
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cedentes termini, triangulum ZAB ejũſque 
baſis AB, juxta numerum puta ternarium, 
adſumendo. reftas BC, CD æquales ipſi AB, 
ducendoque rectas 20, 2D (liquet enim ob 
æqualitatem baſium AB, BC, CD etiam tri- 
angula ZAB, BC. Z CD zquart). Item ad 
arbitrium æquemultiplicentur conſequentes, 
triangulum YMN, ejüſque baſis MN, puta 


per binarium accipiendo rectam NC MN, 


& connectendo rectam YO. Jam ex de- 
monſtratis in elemento primo planiſſimè li- 
quet, quod fi antecedentis trianguli triplex 
ZAD ſuperet conſequentis trianguli duplex 
YMO, etiam antecedentis baſis tripla AD 
ſuperabit conſequentis baſis duplam MO; ft 
defectus fit iſthic, etiam hic defectus erit; ſi 
iſthic æqualitas, etiam & hic æqualitas repe- 
rietur. Ergo quatuor hæc quanta conditio- 
nem obtinent in hac definitione requiſitam; 
nec id ex inductione qua piam, alt ex univer- 
fali diſcurſu adſtruitur. 


Rurſus, fit circulus cujus centrum Z, & ad 


centrum anguli duo AZ B. MZN, inſiſtentes 
arcubus AB, MN: oſtendendum eſt definiti- 
onis hujuſce conditionem etiam iſtis conve- 
nire angulis & arcubus. Sumatur arcus AB 
quomodocunque multiplus, puta tri 18. 
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Ab; & connectatur 2D. Liquet ex ele. 
mento tertio, angulum AZ D etiam triplum 
eſſe anguli AZB, Tum arciis MN quilibet 
accipiatur multi plus, pone duplus MO, & 
connectatur 20. Itidem liquet angulum 

MO anguli MZN duplum eſſe. Quod {| 
angulus A? D ſuperet angulum MZ O, etiam 
(& demonſtratis in elemento tertio) arcus 
AD arcum MO excedet ; ſi is illum adz- 
quet, etiam hic adzquabit hunc ; fin defectis 
iſthic fuerit, etiam una defectus hic erit. 
Ergo quatuor hiſce quantis dicta conditio 
per demonſtrationem quandam univerſalem 

oſtenditur convenire. Porro, (nam exem- 
pla libenter huic penitius enucleandæ rei 
multigena congeram) . 
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EO 1 

Sint duo ſpatia ZA, XM, ab iformiter 
lato mobili cum zquali velocitate percurſa 
diverſis tempofibus, reprzſentatis a lineis 
Ca, £1. Gonveniet dico ſpatiisiſtis ac tem. 
poribus mEmorata*-conditio-5 Afﬀumantur 
enim quotcunque ſpatia AB, BE ipfi ZA 
xqualia, & totidem tempora 26, fy ipli Cz 
æqualia. Sia & XN xque multiplex fit 
ſpatii XM, ac tempus £y temporis £. Li- 
quet & eſſe tempus lationis per ZC, & E, 
elle tempus lationis per XN (ex definitione 
cilicet moths uniformis, juxta quem tem po- 
ribus quibuſcunque zqualibus peracta ſpatia 
æquantur; & viciflim æquantur tempora, 
quibus æqualia conficiuntur ſpatia). Item, 
ob æqualem ex hypotheſi — {t 
| pa- 


Left V. Mat hemat ite, 2 87 
| fpatium ZC majus fit, minus, vel æquale 
patio XN, erit eodem ordine reſpettive 
tempus (/ majus, minus, vel zquale erit re- 
ſpectu temporis & Unde liquet hæc qua- 
tuor quanta habere ſe juxta conditionem in 
definitione noſtra præſtitutam. Iterum, ft 
adſumatur, id quod rationi ſimul ac experi- 

entiæ conſentaneum eſt, momenta ſeu vires 
motivas ponderum, pro diſtantiarum 2 cen- 
tro libræ modo fic adaugeri vel imminui, ut 
zqualia diſtantiarum incrementa vel decre- 
menta ponderibus iiſdem, æqualia momenta 
ſuperaddant aut detrahant, hinc oſtendetur 
juxta definitionis hujuſce ſententiam mo- 
menta ponderum æqualium diſtantiis ſuis 
eſſe proportionalia. 


BOLD Ds, T8: 
er Rs ER 
is 4 2 4 V 
n. Ut ſi punctum 2 ſit centrum libræ, cui ad 
Ir intervalla ZA, ZM appendantur æqualia 
A pondera, rectæque Ca, ( repræſentent ip- 
4. ſorum momenta, juxta dictas diſtantias ; ac- 
it ceptis ipſorum ZA, Ce quibuſvis æquemulti- 
i- plis ZC, (y; liquet e ſuppoſitione modo 
'y preſtrati ( efle momentum ponderis ap- 
fo penſi ad diſtantiam C. Et fimiliter acceptis 
. ZN, „ æquemultiplicibus 2 Z M, Cu; liquet 
a Cy Xquari momento ponderis ejuſdem ad N 
f ſulpenfi. Quod ſi ZCexcedat, vel adæquet, 
7 cel deficiat reſpectu 8 ZN ; etiam una cor: 
ſl r='pondenter momentum Gy excedet , vel 


5 1 qua- 
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xquabit, vel deficiat reſpectu 7s {y. Ergg 


quanta ZA, ZM proportionalia ſunt ipfis com 
75 A, juxta definitionem Euclideam. Con. in « 
ſimili pacto ſpecialibus quibuſcunque mate. wy 
riis a:laptari poterit hæc definitio, fic ut 
poſtquam è propoſitorum quantorum pro- {ate 
| prietate quapiam elicita fuerit hæc condi. Ah 
tio, per eam ipſorum proportionalitas de- his 
monſtretur. Sed & exempla plura ſuggeri or 
poſſent univerſalium, hoc eſt , ad nullam or 
quantitatis ſpeciem reſtrictorum quanto- 10 
rum, quibus ob a nexam conditionem ali th 
quam accommodetur hc definitio. Veluti (ta 
ſi bina quævis æqualia quanta ſumantur A,F, 120 
aliaque qua vis fibimet æqualia C, D: de- 55 
monſtrabitur A,B ipſis C, D eſſe proportic- phi 
nalia. Namex iſta utrinque ſuppoſita a qua- a; 
litatis conditione facile de:lucetur iis hoc 10 
ſymptoma convenire. Ilujuſmodi totum fe- © 
re cuintum elementum exemplis conllat ; Fr 
nec aliud iſth c agitur, quamnt hxc propric- K 
tas oltendatur congrue!e quantis omnibus Wn 
certa conditione praditis, & inde propor- 10 
tionalitatis nomen iis deberi. Quapropter 
ejuſmodi pluribus adducendlis exemplis non ſu 
immorabor. Unicum duntaxat adjiciam, a A 
quo fermè con'tet univerſaliter ex hac d-h- 1 © 
nitione pleraſque ab aliis ſubrogatas detini- ; 
tiones (hoc elt, proprietates, a quihus ali 4 
quantorum definiunt analogiam) deduci de- f 
mon!trarique poſſe. Sint quæcunque bis P 


duo quanta A,B & C, D juxta definitionem 
hanc noſtram proportionalia, ſcilicet ut ſit 
ratio A ad B, æqualis rationi C ad D. Di- 
co, conſequi quantum A diviſum per Bad- 
*quari quanto C diviſo per D (hoc elt, iis 

| | com- 
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competere paſſionem iſtam ex qua Euclides 
in Elem. VII. commenſurabilium quantorum 
analogias definivit, perque quam non nemo 
cenſet etiam alymmetrorum proportionali- 
tatem utcunque poſſe non incommode defi- 
niri. Quandoquidem nimirum etſi v. g. po- 
cis A, B aſymmetris, non poſſit A per B ſic 
dividi, ut quotiens emergat rationalis vel 
e#abilis, attamen aliquis revera (ns quoti- 
ens confuſe modo poſſit intelligi ſubeſſe ; qui 
diferat ah aſſignabili rationali quotiente 
(tam quoad exceiſum quam quoal deſectum) 
minori quam aflignata quavis quantulacun- 
que quantitate. Nec ideo repugnamus, 
quin ſu pponatur etiam aſymmetrorum quan- 
torum diviſſo qualiſcung; ; quotienſq; diſtin- 


de non effabilis concipiatur dari: quinimo 


henter hoc ſuſcipimus, ut eo mag1s univer- 

ſalitas conſtet ſublequentis ratiocinii. Hiſce 

ſubnotatis, præmiſſam hy potheſin repetens 

dico, ſi juxta definitionem noſtram ſit A. : : 
| CG 


dern dee ello excels 
J 


ſus penes alterutram partem, puta fit 
A-|-X 


L 
numerum M. donęc MX excedat B (quod fe- 
ri poteſt ex axiomate clariſſimo, quoch aſſu- 
m unt cum Archimede Geometræ: quodlihet 
quantum toties accipi poteſt, ut ejus multi- 
plex aliquoties acceptum excedere poſſit 
quodvis aſſignatum ejuldem generis quan- 
tum) igitur liquet B multiplicari poſſe per 
aliquem numerum N, ut NB non ſuperetur 
a) MA, ſed ſuperetur ab MA Mx (quoni- 

T 2 am 


TY Multiplicetur X per aliquem 
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am MX majus eſt uno B). Quoniam vero 


C 
5 8 ex hypotheſi tua) utramque 
partem æquationis multiplicando per eun- 
 MA-FMX Me 
dem numerum M, erit -— 3 DB 


item rurſus dividendo partes hujus zquz- 
tionis pegy eundem numerum N, erit 
MA+MX MC 


) 


— = — . Itaque quoniam oſten- 

NB ND 

ſum eſt MA-|-MXC"NB, erit MCC NO 
(quum enim duæ fradiones æquantur, fi nu. fox 
merator unius excedat ipſius denominato- El 
rem, etiam alter ius numerator ſuum deno- Je 
minatorem exſuperabit, alias inzquales fy- ſut 
rent contra hypotheſin, una maſor, altera to, 
minor unitate) quum igitur oſtenſum ht eſſe ve! 


MCE ND, ſed non eſſe MAL Ng, liquet rin 
non eſſe juxta noſtram definitionem A. B. 


Perperam igitur negavit adverſarius quan— 
tum Adiviſum per B æquari quanto C diviſo 


per D. Quod erat demonſtrandum. Jam on 
vero tandem è tot hiſce prolatis exemplis It 
evidenter patet, Primo, quod hæc definitio fl 
nititur hy potheſi clarè poſſihili. que ſcilicet el 
innumeris exemplis commonſtretur, haud lu 
ablque fundamento confingi, fed actu rebus ta 
elle ; teu quod hujus definitionis conditio Jl 
multis quantis revera congruit. Secundo, q. 
quod proprietas hæc ita generaliter exten- ur 
ditur, ut ei nihil obſtent quantorum aſym- ſt 
metria nec £7xpoe7ea, * cum nec iſtæ, nec iis Ve 


oppolitxſymmetria & 640)4y61@, omnino in 


1150 
83 


Lect. VI. Mathematice. 


ejus applicatione confiderentur. Tertid, 
qudd hæc proprietas neceſſariò fluit ex na- 
tura, vel intime conjung itur cum ſpeclfica 
conditione quantorum quibus attrihuitur, 
adeõque minime removetur ab ipſorum qua 
proportionalium eſſentia. Semper enim 
oftenditur competere quantis propoſitis per 
ipſorum, ut taliter conditionatoru,dehnitio- 
nes, aut per proprietates aliquas præcipuas 
& eſſentiales. Quarto, qu d hec definitio 
terilis non eſt, nec inutilis, at concluſionum 
circa materias tam generales quàm ſpeciales 
fxecunda mater. EX ea fquidem totum 
Elem. V. & quicquid uſpiam in elementis 
Geometricis circa proportionalitates olten- 
ſum eſt, derivatur ac dependet. Addoquin- 
to, quod neque woyogru©t elt, cum moleſtia 
rel txdio pariens, at concluhones quamplu- 
rimas admodum facili nixu prodit in lucem. 
Nam immediate, directoque diſcurſu,nullis 
ambagibus, quantorum ab 1lla proportiona- 
litates prime ac precipur, eliciuntur & de- 
monſtrantur. Sextò, quod ex hac denniti— 
one ſatis facile deducantur cum affectiones 
tz, a quibus alii dehnitiones ſuas extruunt, 
tum reliqux proportionalium paſſiones, quas 
e ſuis ii definit ionihus eliciunt; adeòque rur- 
ſus quod hæc propcrietas cum proportionall- 
tatis natura perquam intimè copulatur. Ad- 
icio, propter inductionis calumniam, nul- 
quam hic ullam inductionem compa rere, fed 
univerſalihus omnino proportionibus con- 
fare, qui adhibetur, diſcurſum, & ex uni— 
verſalibus principiis dimanare. Neque vi- 
deo qui tot ad exempla tam luculenta medi- 
vcriter attenderit, cur Euclide x definitionis 

1 3 hy- 
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hy potheſi ne dum incomprchenſihilitatem 
quandam, at vel obſcur itatem ullam aut digi 
cultatem exprobret merito, Niſi quod om. 
nes omnium rerum notitix quatenus atrentj. 
onem expolcunt, eatenus dithciles videantyr 
humane mentis faltidioſæ focordix. Com. 
mune nobis hoc vitiamne dicam, an l\mpro. 
ma quod immunes omnis curr dee; e, na. 
loque prxle! tim cum ne; Not io ſapere cupa— 
mus. Quid vero tandem hilce perlpects& 
rite perpenſis impedit, quin utcunque ech 
mantibus Neotericis Doctoribus auacier 
pronunciemus Euchdee huic definition doh. 
nitionis cum prums optimæ noram ac tity 
lum convemre? Quando nempe dehnitio. 
nis optime potillunis, quas ego quidemex. 
perientia duce comperio, vel altipulante 
pollum agnolcere 1atione, legihus apprim: 
conlonet. Cum lcilicet hypotheſ! nitatur 
claritiine poſhbili z cum lubjecum TRE 
{tinguat ab alis omnihus, cum cus ut ty Py 
pallionem exhiheat wece ſtariam, ellenti1. 
lem, reciprocam; cum ex ea alix paſſiones 
chici poſlint : ade que fit utilis concluhoni: 
bus a'truen tis, & procreandeſcientix; cn 
denique facile, clare, directe tehus appear 
poſſit, & aq uumtransterri; præter quas 
vix alias mihi bone dehnitionis leges, con. 
tiones, virtutes hactenus licuit obſerva: oF 
quæ cùm noſtræ conveniant, optiman after. 
re non quhito. Quod luculeatius appatch! 
ex telorum depulſione, quibuſcum intense pe- 
tunt adveriarii, qux certe tam denſo mme 


volitant, aded valida vicontorquentur, its: 
excipiendis haud luthciat præſens Lect 0 
proxima tentabimus, 


[I F CT; 
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. 


N proxime diſſertatis Fuclideam propor- 

tionalium dehnitionem utcunque conatt 
ſumus eXpone ne, neque NON argume ut is qui— 
budam rl. vedic allcrere. Quia ve— 
ro plerique recentiores eam vehementer im— 
PUgNant, aut plane repent ( per baue qui- 
dem fimpliciter ut falſam propoſitione im. 
plures ut pravam definitionem) ſupe relt ut 
quas ei dicas impegerint excutiam. Impri— 
mis omnium peſſune Ramus eam accepft, 
acerhiſſun que perſtrinxit fontentia ; fic ta- 
men ut planiſfime monſtret fe temere, nec 
ntellecti penitus causà pronunciafſe, Pri- 
mo, valde lubricam dicit & fallam : que pro- 
ſecto mera calumnia cft, nec aliun e quam 
al errore {piflifhimo nata ; quia nempe quid 
ſit per quamennque multiplicationem fimul 
excedere, deficere, xquari minus recte per- 
cepit, Dilertiflme roquirit Fucliles ad 
proportionalitatis indicium, ut excelsvis, de— 
{\Ut\s, æqualitatis de homolog,orum termi— 
norum æque multiplis omnimoda imulta— 
n-itas & per petua comprobetur: hic quia 
quanta non- proportionalia , ſubinde qual- 


dam ejuſmodi ſimultaneitates ohtinere con- 


tingit, Euclideam enunciationem luhr ici fal- 
ſique poſtulat quicl iniquius aut infirmius? 
Si quis, ut e vuls Bari materia {mile quid de- 


promam, virum probum definiret aut de- 


criberet, iſtiuſmodi virum, qui ad rex 1a. 
* 4 N 
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fionis normam ſuos omnes actus componit 
& conformat, an deſcriptionem hanc lahef;. 
ctat, quod ſubinde vir improbus aliquas acti. 
ones edit rationi conſentaneas, juſtè non. 
nunquam operatur aut ſobriè? Imo verò 
quod ille, juxta ſenſum loquendo moralem, 
conſtanter ac perpetus, ſed incertò hic & 
contingenter ex virtutis agit præſcripto, 
probum ab improbo ſatis dirimit ac ſecer- 
nit. Pariter & hic; perpetua ſimultanci. 
tas proportionalia diſtinguit ab impropor. 
tionalibus, quæ non eam neceſſariò vel per- 
petuo ſortiuntur; neque quod hiſce nonnun- 
quam obtingit, quicquam officit definitioni 
noſtræ. Quid quod, præterquam quod Ar. 
chimedes & alii ſagaciſſimi veteręs Geome- 
tre , demonſtrationes haud quaquam ſuas 
falſo fundamento ſuperextruxiſſent, pleri- 
que definitionis hujus, ut talis, impugnato- 
res moderni, hoc eam præſertim nomine1e- 
probant, quod demonſtrabilis, hoc elf, ne- 


ceſſario vera, fit; adeoque ſais e principiis 


Tacquetus, Borellus, Hobbius (& quoad nu- 
meros è principiis Euclideis ipſe Clavius) il- 
lam demonftrarunt, tam longe abeſt ut hæc 
enunciatio falſa fit, aut juſta Rami accuſatio. 
Sed inſtat Ramus hiſce verbis iphiſimis 5 Ne- 
que enim proportio ex illa triplici differentia ſai:: 
accuratè concluditur, cum fallaciſſimus in iſts ar- 
gumemo ſit elenchus (ubi nam vero Rame? me 

beabis 1 oſtenderis !) ſubtenſa, inquis, aqs- 
lis ſubtendit peripheriam equalem, inzjor majc- 
rem, minor minorem. © Ergo (ſecundùm nempe 
definitionem Euclideam) ſubtenſ.e ſunt protor- 


wales. Id quod (rectè ais) falſum conjicit Pto- 


lem ius. At vero, præclare cenſor, lx: ar- 
„ ' 8 5 . E gu- 
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umentatio, juxta diverbium, "Ou ys, br 
2415 ce ), nullatenus attingit aut ſpectat 
quod præ manibus eſt negotium, aft ab eo 
longids quam a tellure cœlum removetur, 
Ubi definitionis Euclideæ ulla hic applica- 
tio ? ub1 æquemultiplicium aliqua mentio 2 
ubi quid his affine vel ſimile, quo deducatur 
peripheriarum cum ſuis ſubtenſis proportio- 
nalitas? Enimvero neque colligitur, neque 
colligi poterit, tale quicquam e definitione 
no{tra, non perperam intellecta. Contrari- 
um certe conſequitur, & recte colligitur ab 
ipſo Ptolemæo, e propoſitionibus elementa- 
ribus derivatis ex hac, eique cognatis ſubſe- 
quentibus definitionibus Euclidæis. Ne gra- 
{15 hoc dicere videamur, unam ad{cribemus 
tacillimam inſtantiam. 


2 


Sint arcus duo ZA, ZM, ille quadrans, hic 
ſextans totius circumferentiæ. Dico arcus 
2A. Z M non eſſe proportionales ſuis ſubtenſis 
ZA. ZM, juxta noſtram definitionem. Mul- 
tiplicentur enim antecedentes ZA per nu- 

merum 
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merum quaternarium, & conſequentes Z 
per numerum ſenarium ; liquet quad ruplam 
arcs quadrantis ZA xquari ſextuplo arch, 
ſextantalis ZM (cum utrumque multiple; 
integram adæquęt circuli peripheriam), 
Verumquadruplex chord æ Z A minus eſt ſcx- 
tuplo chordæ Z M, perimeter ſcilicet inſcri. 
pti circulo quadrati perimetro hexagoni ei. 
dem inſcripti: Ergo licuit peri pherias 24, 
ZM non eſſe juxta definitionem Euclideam 
proportionales chordis ſuis. Quod «at 
oſtendlendum; unaque inftantix Ram#zanx 
demonſtratur infirmitas ac (verbo veniam) 
impertinentia. Interim demirari ſubit hu- 
juſmodi licentioſam criſin, quam in vetercs 
exercere ſolet Geometras homo, ne quid 
gravius dicam, argutulus & dicaculus. Sed 
porro diſputat, Ut elenchus iſte non ſubeſſet (ut 
quidem inter pono minime ſubeſt) nihil tamen 
definitione iſid deſinietur (quamobrem ita ? 
ſciſcitor ego) neque enim b/c, inquit, docebitur 
quid ſint proportionales, ſed alternauo proportis- 
nalium proponetur. Denique docebit iſta dejis 
nitto ſimplices terminos eſſe proportionales, quo- 
rum multiplices alterni fuerigt proporttonales, 
Itaque byſterologia duplex eſt, Oc. At quibus 
oculis vidit aut legit ullam hic proportiona- 
lium alternationem propont? uhi velhilum 
comparet proportionalitatis multiplicium? 
exceſſum, deſectum. æqualitatem æque mul- 
tiplicium ſignificari video; ſed alternatio- 
nis, aut proportionalitatis nullam volam, 
nullum cer no veſtigium. Num hoc eſt diſſe- 
rere, vel Sabinorum more quidlibet ſomni- 
are? Quid, talibus adductum cauſis, tali- 
bus inſtructum argumentis falſitatis, falla- 
: ciæ, 


bk. A... 8 
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ciæ, ſophiſtices, abſurditatis notas inurere 
venerandis iſtis capitibus; improperiis pro- 
ſcindere tam inurbanis iſtos ſcientiarum con- 
ditores & coryphæos, abſque quibus fuiſſet, 


nil forſan haberet magnus hic tricarum arti- 


fex, prater Æſopicas fabulas, quarum ana- 
lyſi mirificam illam ſuam addiceret dialeCti- 
cam? Id quod innocentiùs plernmque fe- 
ciſſet & tutiùs, quam in tales viros atrociter 
invocaſſet. Sane vix indignationi meæ tem- 
pero, quin illum accipiam pro ſuo merito, 
regeramgue validius in ejus ca put, quæ con- 


tra veteres jactat convicia. Reliqua pro- 


ferre tædet que objicit, paris acuminis & 
peritiæ, quæque nil aliud præter hoc pro- 
bant liquidifſhme, quod omnino diſparis fit 
negotii Logicas metho os texere, deque ſci- 


entiarum arcanis judicars. Quod autem 


peremptoriè, triſtiſſin aque cum ſeveritate 
concludit, Quare tali de finitio tollatur E Ma- 
tbematis. Replico, niſi machinis impulſa 
validioribus æternùm perſitet inconcuſſa, 
nec unquam e Mathematis dimovebitur. Illo 
dimiſſo, Tacquetum aggrediamur, naſi ſaga- 
cioris hominem; qui ficut modeſtiùs, ita 
prout uſu venit fortiùs, & majori cum veriſi- 
militudinis ſpecie, nos lacefſit. Diſſeren- 
tem audiamus; Imprimis, certum ft ea defiui- 
tione non naturam aqualium 1ationum, ſed affe- 
dionem ſolummodo aliquam explicari, Repo- 
no primò, quod nulla definitio rei cujuſvis 
naturam aliter explicat, quam aliquam ejus 
affectionem neceſſariam & reciprocam, id 
eſt, huic noſtræ parem, aſſignando. Siquam 
exhibere poterit, haud illibanter causa Ce» 
dam; at. fi nullam, ut ego confido aan 

all, 
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dari, definitianes ergo cunctas uno involvit 
crimine, uno telo configit. Qui circulum & 
radiorum paritate, triangulum e trium re. 


ctarum concurſu ſpatium includente, qua. crop 
dratum e laterum xqualitate, & angulorum hile 
rectitudine definit, quid aliud quam figura- mon 
rum iſtarum naturam ex allectionibus qui. cept 
buſilam ſus explicet? Dio lecundo, nul— 11 
Iam dari vel concipi poſſe naturam, qualem bil 
Ic confingit ac ſupponit ab aftectionihus Moc 
ejuſmodi neceflarſis diltinctam, itfve prio- dec 
rem, Hahere talem aliquam aftectionem bil 
pla rei natura eſt, ei eflentiale eſt, eam con- pre 
ſtituit Faltem, quod perinde eſt, habere Qi 
quandam affectionum congeriem ita con- qui 


neXarom, ut una qurvis alias implicet, & 
ſecum neceſſarid trahat, ipſiflimam rei cu- 
juſque naturam conſtituit. Unde qui dicit, 
res hahens talem affectionem, eſus naturam 
explicat: ut e.g. circulus eſt hgura pares 
habens radios, vel hgura nature talis, ut pa- 
res haheat radios: uhi hahere pares radios 
eſt ipſa circuli natura; vellaltem pares ha- 
here radios, & alias hanc concomitantes 
aſtectionos, ejus naturam integre complecti— 
tur ac declarat. Sicut etiam habere fectos 
ad circumterentiam angulos diametto ſub— 
tenſos, vel aliam quamvis reciprocam affe- 
chonem æquè naturam exprimit circuli. 
Alias rerum naturas qui cogitant aut quæ- 
runt, nil alind quam chimzras inſectando fu- 
Naces ac evanidas imponunt ac illudunt ſihi; 
nullas ſane tales unquam deprehendent aut 
aſſequentur. Igitur Euclides cùm propor- 
tionalium affectionem neceſſariam exhihue— 
rit, ejus naturam, quantum heri ſolet & po: 

telt, 
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telt, abunde qeclaravit & explicuit. Adeo- 
que fadtum ſatis videtur huic objeRioni. 
porro, biſulco nos argumento perſequitur 
Tacquetus; Deinde (inht) ills multiplicium 
proprictas adducitur vel tanquam frgnum inf ali- 
bile rationum aqualium, ut quandocunque ca de- 
monſtrata fuerit, de quibuſuu rationibus inftrro 
cerii liceat æquales cas eſe, vel js nus illius eli. 
ut per magniiudines eandem rationembabentes xi- 
bil altud intelitgt velit, quam carum muliiplices 
modo jam did o excedere vel excedi, Relpon— 
deo, utrumque verumetle, ut frynum intalli- 
bile producitur , & exhibetur ut character 
proportionalium effentialis ac diftinetivus. 
Qur certc dug reps nihil gifferunt, omni + 
que probæ definitioni conveniunt. Nullum 
enim inkallihile rei cujuſyvis ſignum datur 
præter ejus eſſentialia attributa. Poteſt 
unaquæque res ommbus extra ſuam eſlenti— 
am politis denudari, neque potell ideo quid- 
vis non effentiale certam rei prelentiam in- 
dicare. Sed utrumque ſigillatim impugnat 
adverſarius hilce verhis ; Si primum demon- 
ſtrare debuerat cam affe ionem omnibus Q ſol 
r40nibus aquaiihus incfſe, ut ex c rationum 
equalitas certo poſſit inſerri. 14 vero minime 
vulgare ct theorema, quod neque Euclides neque 
poft Euclidem ullus demonfravit. Reſpondeo, 
legem hic Euclidi reliquilqu?e dehnitionum 


auctoribus inſuſtam & impothhilem figi, ſci- 


licet ut demonſtrent dehnitionis prædicatum 
ſubjecto convenire : non tenentur, neque 
poſſunt id demonſtrare, ſed gratis aſſumunt, 
hoc eſt, attributo proprium ſubjecti nomen 
imponunt ex arbitratu ſuo. Num incumbit 
mihi demonſtrare circuli nomen ſolis pares 
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radios hahentibus figuris competere? Mi- 
Nime vero, ſed iis omnibus & ſolis jure meo 
circuli nomen adſigno. Eoqdem plane mo- 
do pro luhitu ſuo (quamvis non temere nec 
imprudenter, at certis quas non ſemel inſi- 
nuavi de cauſis juſtis iltis & idoneis) xqualj- 
um rationum nomen attribuit 6 504% e@/i 
omnibus & ſolis dicta proprietate pre 1iti 
rationibus ; proportionalium appellamen- 
tum appropriat quantis conditionem iſtam 
ohtinentihus: unde propter hoc ipſum rati- 
onum æqualium, & quantorum proportio- 
nalium nomen merito cenſendum elt iis om- 
nibus & ſolis congruere. Ut enim ſcientia- 
rum magiſtris jus fit impogere nomina, di- 
ci puli teneantur ea recipere, juſtiſſimà ſum- 


meque neceſſarid lege ſancitum eſt. Uni- 


cum eſt, quod definitionis auctor oſtendere 
tenetur (exemplis ſcilicet ad ſenſum claris, 
aut per evidentem diſcurſum) attributum 
definitionis impoſthile nihil, aut mere ima- 
ginarium complecti, ſed revera poſſe res 
exittere proprietate ſen conitione ſupnoſi- 
ta præditas. Ut qui circulumdernit e ra- 
diorum paritate (utor enim libenter & con- 
ſulto facillimis & familiariflimis exemplis) 
nthil aliud demon'trare tenetur, quam non 


repugnare tales figuras exiſtere, quibus ia 


conveniat proprietas. Id quod ex ipſarum 
generatione, per rect e lineæ circumductum 
aut alio pacto, peteſt oftendere clariſſime. 


Ita cum perfacile perſpicuẽque probari pol- 


ſit. 1dque paſſim pretetur ab Euclide, ubi- 
cunque definitionem hanc applicet materiæ 
cuivis determinatæ, dari quanta, quibus con- 
veniat bujalce definitionis hypotheſis, nihil 


am- 
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ampliùs eſt exigendum, ei que licet optimo 
jure, quantis 11s omnibus & ſolis proportio- 
nalium nomen affigere. Quod ſuhdit au- 
tem banc proprietatem proportionalibus ac- 
cidere, eſſe theorema minime vulgare : re- 
pon leo, repetens è jam olim expoſitis, quod 


ſecundum rem ipſam omnis definitio eſt theo- 
tema; propoſitio ſcilicet demonſtrahilis ex 


alis ſubjecti definitionibus, aut ex aliis reci- 
procis affectionibus priùs attributis ſubje- 
go. Neque non viciſſim, quod omne theo- 
rema poſſit in definitionem compingi, modo 
poterit exemplo perſpicuo conſtare, quod 
poſhbilem includit hy potheſin. Qua re quod 
ex aliis proportionalium definitionibus in. 
ferri poſſit hæc proprietas, & ex ea theorema 
conſticui, nihil ejus ad hoc capacitati dero- 
gat aut impedit, quo minùs legitimam ingre- 
diatur definitionem: ficvt neque permuta- 
tim, quia poſſit, ut ſupra oftenſum, ex hac de- 
fnitione deduci proprietas, e qua Tacque- 
tus ipſe malit proportionalitatem definire, 
adeoque quod ejus definitio theorematis in 
dutura fit formam, ullatenus id officit,ne ejus 
cefin tio proba cenſer i debeat atque legiti- 
ma, quamvis alia ſorſan oficiant. Quod 
vero non vulgare theorema dicit, innuens ni- 
mirum è definiticonibus ac principiis a ſeipſo 
præſtratis cificulter el.ci proprietatem 
hanc, nihilad rem facit. Nec enim ad defi- 
nitionis per fectionem requiritur, ut que in 
ipſa adhibetur proprietas ex aliis utcunque 


prorſus eodem pacto quam ipſe prolaturus 
elt definitio theorematis haud vulgaris titu- 
lum merebitur, quia non omnibus aded pro- 


poſitis principiis facile conſequatur. Et 


clive 
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clive fuerit eam e definitionibus aliis, nomi- 
natim ex hac noſtra, derivare. Neque ge- 
inde mirum eſt; nec ab Euclide, nec ab alio 
quopiam demonſtratum fuiſſe hoe theorema, 
cum in definitionem aſſumpſerint, & princi- 
pium habuerint aliis demonſtrandis inſervi- 
ens; quis enim unquam principĩa ſua aggre. 
ditur demonſtrare? Quopropter & nihili 
pendo diſcurſum iſtum, quem alibi Tacque- 
tus effert his verbis; cujus quidem negotii cum 
ſatis ardut atque prolixa ſit demouftr atio, ut jam 
reips 4 cegnoſcemus, facile apparebit prapoilere 


egiſſe Euclidem, qui æqualitatis rationum pri- 
mum fundamentale indicium ſumi voluit ex 


bac multiplicium indemontrata battenus proprics 


. tate, cujus tam remota C obſcura eft cum ratio 


num equaiitate connexio. Quæ ſic in accuſa- 
torem r2torqueo, ut minime dubitem præ- 
poſterum ei judicium objectare, qui vitio 
vertit Euclidi, quod indemonſtratam pro- 


prietatem poſuerit in definitione ſua; quaſi 


vero fubjecti proprietas in definitione poſi- 
ta fine manifeſta contradictione demonſtrari 
poſht ab eo, qui per illam ſubjectum defini- 
verit. Nam ex eo quod in definitione poni- 
tur, aſſumitur eſſe prima omnium proprie- 
tas, at quatenus demonſtrabilis aliquam ſup- 
ponit priorem, & idcirco nequit efſe prima. 
Quare non præpoſtero, fed rectiſſimò pro- 
ceſſit ordine magiſter noſter. Cùm vero re- 
motam & obſcuram eſſe clamat hujuſce pro- 
prietatis cum rationum æqualitate connexio- 


nem, notorie petit principinm ; nam Eucli- 


des certe manifeſti Imam eſſe ponit, & po- 
nendo facit connexionem ejus cum bac, cum 
ex ea hanc definierit. Sed pefagit, ut opi- 
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natur, nos premere; Si ſecundum (hoc eſt, 
di voluit Enclides per Eee . eandem ratio- 
nem babentes nibil aliud intelligi, quam earum 
magnitudines dito modo excedere vel excedi) 
ſecuri quidem erimus de veritate theorematum in 
ſenſu definitionis acceprorum, minimò tamen tx vi 
demonſtrationum nobis conftare poterit de abſoluta 
rationum æqualitate. Ad quæ nihil amplins 
habeo quod reſpondeam, quam hic ab eo ne- 
ſcio quam rationum abſolutam æqualitatem 
ſomniari , præexiſtentem & diſtinctam a 
paſſionibus per quas rationum æqualitas de- 
finiatur; qualis profecto nulla datur, & ab 
illo ſine fundamento dari ſupponitur. Ra- 
| tionam æqualitas (ſicut aliæ quævis in ſcien- 
tiis conſideratæ materiæ) non aliunde quim 
ex con enientia cum definitione ſua, ſeu Eu- 
| clidea ſeu quævis alia, ſiqua reperiri potelt; 
legitima cenſeri poteſt. Rationes ſunt ex- 
inde abſolutiſſime formalifſimeque æquales; 


5 hoc ipſo quod proprietatem habent expreſ- 
5 ſam in definitione ſua: quare chm in Eucli- 
i deis theorematis demonſtratur hxc proprie- 
: tas quibuſcunque quantis convenire, ſimul 
. BK conltat iis rationum zqualitas competere ; 
a ſicut quando de figura qualibet oſtenditur 
. radiorum paritas, eo ipſo demonſtratur illam 
f eſſe circulum. Infirmum igitur & irritum 
: elt epiphoniema, quo ſuas haſce claudit ar- 
| gumentationes; Quomodocung,; igitur ilia defi⸗ 


a nitio accipiatur librorum ; ac 6 demonſtr ationes 
; vacillant, quanidiu demonfiratum non fuerit ve- 
5 ram rationum æqualiratem cum ea multiplicium 
; proprietate ſemper eſſe conne cem. Juxta quam 
1 certe ſententiam vacillabunt omnes cuju(. 
cunque ſcientia 3 Na 1 
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perpetuo demonſtrari debet in definitioni. 


bus att ribütas proprietates veris ſuis ſubje. 


tis connetti, nullus omnino finis erit de. 


monſtrandi, vel nullum potius principium, 
aſt ad infinitum retro procurrat opottet om- 
ne ratiocinium : præterquam quod quam- 
cunque proportionalitatis definitionem ipfe 
nobis aſſignaverit, idem ei verbis & ſenten- 
tiis iiſdem objectari poterit ; ſua lege con- 
ſtrictus tenebitur ipſe demonſtrare proprie- 
tatem, quam aſſumit rationibus æqualibus 


congruere, e priore ſcilicet aliqua, & illam 


porrò ab alia, donec interminabilis mole- 
ſtiæ pertæſus errori ſuo renunciandum agno- 
verit. Demum ad hoſce Tacqueti diſcurſus 
univerſim adnoto; Primo, quod ubique prin- 


ci pium petit, & vitioſos 'committit circulos: 


non eſt proxima (vel eſt remota) proprie- 
tas, quia demonſtrari poteſt, hoc eſt, quia 
datur alia propior: datur alia propior, 
quia demonſtrari poteſt, xzqualitatem ratio- 
num non conſtituit hc Fe (hoc eſt, 
ejus definitionem ingredi nequit) quia differt 
ab ea, non clare connectitur, valde remo- 
vetur ab ejus natura. Et ita paſſim. Se- 
cundo, quod nec ille nec alii plerique, quan- 
tum judico, definitionis naturam ſatis per- 
ſpiciunt; in quibus revera nihil fit aliud 
quam nomen imponitur rei, quatenus illa 
paſſioni ſubjacet, ntcunque per ſenſum aut 
per ratiocinium evidenter exploratæ: ve- 
rum neſcio quas illi naturas, eſſentias, for- 
malitates abſtruſiores cogitant, in apricum 
nunquam proferen:las. Per quas naturas 
rem ad vivum reſecando, dilucebit eos nibil 


aliud intelligere, quam rei definltæ nomin, 
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uatenus in uſu commun verſatur, reſpon- 
Jeates conceptus aut ſignificatus aliquos im- 
erfectos & indiſtinctos, in ſcientils minime 
reſpiciendos, & ad condendas demonſtratio- 
nes ineptos; ad qubs proinde nullatenus 
exigendæ ſunt definitiones: imd ſecluden- 
dis & eliminandis iis, ipſorümque loco ſub- 
ſtituendis rerum certis, diſtinctis; atque cla- 
ris idæis efformantur definitiones, rebiis ap- 
propriatites nomina, quatenus illæ ſubjiciun- 
tur affectionibus quibuſdam ad ſenſum vel ad 
intellettum conſpicuis: Noto tertio, quod 
hujuſmodi ratiociniis adductus Tacquetus, 
valium rationum definitionem aflignärit 
admoduin vitioſam & inutilem. Ait enim 
zquari ratiohes, cùm unius antecedens eb: 
dem modo continet ſuum conſequens, vel ifi 
eo cortinetur : quo alterius antece gens ſu- 
um conſequens continet, aut continetur in 
eo. Que definitio non niſi craſſam & confu- 
ſim ingenerat proportionalitatis id#am; 
nulli procreandx concluſioni pafem aut ido- 


redm. Anceps enim & 'obſctira phraſis eſt; 


eodem modo continere, neque revera, nifi 
per aliam definitionem limitstur, aliquid di- 
tinctè ſignificans. Multi modi ſunt aliqua - 
tenus 11dem q cofitinere; majora quælihet 
continent mifora eodem exceſsus modo; in- 
Zqualia duo quævis eodem inxqualitatis 
modo ſe reſpiciunt quo alia bina inæqualia. 
Ergo niff per aliquod reſtrictius & certius ins 
dicium declaretur, quid fit eodem modo conti- 
nere, quænam modi deſignetur hic identitas, 
& ptoinde quid fit æqualitas rationũ ignoræ⸗ 
bimus aut ambigemus. Ut alia jam prætere- 
am incommoda, quibꝰ ifta ſubjicitur definitio: 
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unica ſupereſt exceptio, prz reliquis maxi. 
me plauſibilis, & cui vereor ne penitus ex. 
pediendæ non ſim; non quia magnam vim 
habet in ſe, verum quia multorum przjudi. 
ciis favet, & patrocinatur iguaviæ: his ab 
eo verbis proponitur ; Denique, ut ſibi con- 
ſtarent omnia, tamen ille multiplicium labyrin. 
tba mibi, aliiſque ſemper difflicuit, & tyronibu 
ſemper plurimum faceſſivit negotit, quorum ita 


| plerumque mentes Intricat, ut exitum vix reperi- 


ant. (nod capitale crimenait aliquatenus 
amoliar atque depellam, reſpondeo primo, 
diſpiciendum eſſe quibus ex cauſis ita mu]. 
tis adeò faſtidioſa quam obtendunt perplexi- 
tas oriatur; numex reipla, quæ commod o- 
rem nullam aut clariorem expoſitionem ad- 
mittat; vel ex interpretum incuria, qui 


non ſatis hanc definitionem perſpicuis ex- 


emplis elucidarint; an ex diſcentium cul- 


pa, qui priuſquam animum adverterint ſe- 


dulo, ſeri6que per penderint, faſtidio corre · 
ti difficultatem ſibi quandam infuperabi- 


lem imaginantur & perſuadent. Si quid 


horum in cauſa ſit, ut certe mihi compertum 
eſt hæc omnia nonnihil conferre, quo per- 
plexior videatur hæc definitio, abſolvendus 
eſt auctor. aliiſque cauſis hoc quicquid eſt 
culpæ imputandum. Res ipſa penitus ex- 
cuſari nequit, quæ propter aſymmetriam 
quantorum aliqua peculiari difficultate la- 
borat; fic ut nemo non arduum eſſe fatea- 
tur, affeGionem aliquam proportionalibus 
æque congruam deprehendere, definitionem 
aliquam cunctas rationum æqualitates com- 
plectentem exhibere. Quod & hinc patet, 
guia præclaris yiris huic morbo remedium 
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adhibere conniſis hactenus accidiſſe videtur, 
ut vel nihil præſtiterint omnino ſufficiens, 
aut ut viis inſtiterint prolixioribus, nec mi- 
nds impeditis & implicitis ; aut methodos 
ſaltem tradiderint culpæ cuipiam graviori 
ſubditas: adeò res ipſa contumaciter repu- 
nat, ut ratione pertractetur admodum fa- 
cili & expediti. Nec inter pretes omnino 
culpa libero, ne quidem optimum Clavium, 
qui licet hanc definĩtionem cum explicuerit 
probe, tum judicio meo valide propugnarit, 
tamen exemplis eam ſatis illuſtribus & ap- 
poſitis haud videtur declarafle Nam ex. 
empla qur profert verborum ſenſum potius 
explicant, quam (id quod pr æcipue definitio- 
nem quamvis commendat ſimul ac illuſtrat) 
conditionis in definitione poſitæ poſſibilita- 
tem, & veram in rebus exiſtentiam repræ- 
ſentant; ut & nimia generalitate quadam ſui 
diſcentium phantaſias obturbant, tum for- 
te non ſatis expreſse luculenteque cavet, ne 
dliſcentes (im> potiùs occaſionem præbere 
videtur ut ĩpſi) inductionem quandam exigi, 
ſibique putent infinita quædam multiplicati- 
onum tentamina mente percurrenda ; quod 
certe mirum non eſt, ſi confuſos eos reꝗdat 
& deſperabundos; cùm tamen nihil hic tale 
deſideretur, uti toties monuimus. Quod 
ipſos diſcentes attinet, nimis quam apparet, 
eos ſibj plerunque deeſſe. Cum enim hu- 
juſce definitionis verba clariſſima ſint & om- 
us homony miæ expertia, quoruſquiſque ta- 
men eſt qui vel iis penitus intelligendis ope- 
ram nayat, qui tantam à ſuo ſtomacho pati- 
entiam impetrat, ut trium lineolarum ſen- 
lam accurate perpendat? Equidem haud 
V 3 | mos 


... —rÄ ] 2. 
- * : 


Leetiones Leck. VII. 


modico pignore contendere, meamque pene 
ſidem obſtringere non dubitem, qui'definiti. 


onem hanc ſerio perlegerit, ac ad ejus tan. 


tim in prima, vel in ultima ſexti elementi 
propoſitione applicationem haud ſegniter 
attenderit, illi deinceps hanc definitionem 
haud ita per plexam, intricatam, aut dithci- 
lem apparituram. Hiſce præmiſſis ad Tac. 
queti verba repono, negando plane quod ul- 
Jus hic extet labyrinthus, rem quam in ſe eſt 
intricatiorem reddene, quem non expoſito- 
ris extricet mediocris ſolertia, a quo non at- 
tentionis modicæ filum tyrones expediat, 
Addo, ubi nulla verſatur in vocabulis amphi- 
bologia, ubi nullum a prolixitate tædium, 
ubi ſemper directiſſimus adhibetur diſcurſus 


(quæ ſedulò rimanti deprehendentur omnia 
in hoc caſu concurrere) non ibi tanta ſubeſſe 
potelt obſcuritas aut difficultas. In paucis 


elemienti quinti propoſitionibus, iiſque præ- 


cipuis, adhibetur hæc definitio; led ubique 
quanthm memini directe per eam, & imme- 


jatè demonltratis. Ac ubi ſpecialibus ac- 
commodatur materiis in aliis elementis, vel 
in aliis libris Geometricis, concluſionem ſem- 
per infert uno ſimpliciſſimo directiſſiméque 
modo, non ut alii ſuis in methodis faciunt in- 
directè, vel ad abſurdum reducendo; qui de: 
monſtrandi modus (ut omnes agnoſcunt) ob- 
ſcurior eſt & ignobilior. Porrò, ſi liceret 


cum Tacqueto quicquid velimus, ut ſua luce 


clarum adſumere, quodgue maximopere ve- 
teres devitarunt Geometræ, axiomatum nu- 


merum in immenſum cnmulare, mag no qui- 
dem ſæpe compendio res agi poſſet, at quan- 


Fam hregifaſ1$areederet, Ke hrentis inde 


| err | Py 
Lect. VII. Mathematics. 3088 
non nullius evidentiæ, tantum decederet fir- 
mitati, quæ multo potior eſt, & imprimis 
ſpectari debet in ſcientiis. Qua de re jam 
olim plura (ſi commemini) diſſertavimus. 
Quare non eſt quod ſux methodi brevitatem 
aut evidentiam jactitet Tacquetus ; præſer- 
tim cum nullam (aut æquipollentem nulli) 
analogiz definitionem ipſe ſubſtraverit, & 
˖ propoſitiones ſuas, ſeu gratis aſſumptas, ſeu 
f ut ĩpſe exiſtimet demonſtratas, incerto ſub- 
jecto accommodaverit. Aſt videmur eximi- 
um hunc adverſarium jam ſatis repuliſſe. 
Succedit D. Hobbius, quo tamen breviſſime 
defungemur, quoniam ejus argumentis in 
præcedentibus ada ptabiles ſuggeſſimus ſolu- 
tiones. Audiamus : Sed invenire per banc de- Dial. 2. 
5 fnitionem hujuſmodi quatuor quantitates impaſſi. 
bile eſt, quiz multiplicatio per omnes numeros, 
cum infiniti ſunt, ef impoſſibilis; non eſt ergo 
or: definitio hc, ſed bypotbeſss. Ad hunc diſcur- 
ſum prænoto, qub1 male ſumit hic philoſo- 
phus Euclidem, id in hac ſibi definitione ne- 


| gotii dediſſe, ut proportionalitatis genera- 
tionem traderet. Nihil ille tale meditatus 
N aut molitus eſt, ſed ut proportionalitatis ſo- 


lummodo diſtinctivam proprietatem adſig- 
naret, uti cum circulum ex radiorum pari- 


* IF tate definivit. Ubi forſan & ang fit 
operæ pretium annotare, quodetft commu- 
niter optime ſint ejuſmodi definitiones, quæ 


rerum generationes exprimunt (imo revera 

ſolæ tales accuratè loquendo honæ ſunt, cùm 

res definitæ ſunt immediatè generabiles, & 

8 per fe quaſi primario ſubſiſtunt) attamen 
bvbonnullis rebus ejuſmodi definitiones non 
IF conveniunt; iis ſcilicet quæ non per ſe 
4 Se- 
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generantur, at ceu paſſiones ſecundariæ ex 
aliarum rerum jam progenitarum conſtitu- 
tione reſultant, & promanant ex ipſarum 
primariis affectionibus. E. g. qui ſocum pa- 
rabolæ vel ellipſis definiendum ſuſci pit, poſt- 
quam animadverterit ineſſe talem parabolz 
jam conſtitutæ proprietatem, ut omnes ad 
axem paralleli radii a curva parabolz linea, 
ay certum quoddam in axe punctum refle. 

fantur ; ut & ellipſi tale quoddam ſympto- 


ma competere, quad ab uno quodam in axe 
puncto prodeuntes radi, ab ellipſis ambitu 


versus alivd in axe punctum retorguentur; 


hic (inquam) proprietate (quæ e primariis 


aliis linearum iſtarum proprietatibus fluit) 
de prehensã, focum optimè definiat, non e 


generatione ſuà, quod impeditiſſimi foret 
negotii, {ed è comperta dicta proprietate; 


punctum in axe ſcilicet, in quod radii ad ax- 


em paralleli, vel ex una quodam deſignab {i 


in axe puncto prodeuntes dictp modo reflexi 


congregantur aut tendunt. Ita prpportio- 


nalitas, cum non fit res primario ſubſiſtens, 


nec immediate generabilis, at paſſio quæ- 


dam e quaantorum aliqua prædeterminata 


canditione reſultans, vix fieri poteſt, ſaltem 


non expedit, ut per generationem aliquam 
definiatur, ' Utcunque mantfellum erit, hu- 

ſce definitipnis verha perſcrutanti, nullam 
c de facto generationem attingi, ſed ali- 
uod duntaxat ſymptoma quatuor ſubinde 
Quart conveniens innui, quibus ex hy po- 
tbeſi quod illo gaudent ſymptomate, nomen 
indifur. eandem habentium rationem ſeu 
propartionalium. Tam ad exceptionem 


biggi geſpandeo , quod ctſi prorſus 


„ i hs. ot 


_.commod; ſatis & recte definiri: ſint 3 
| plo 
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impoſſibile concedatur, per hanc definitio - 
nem quatuor proportionales quantitates ex- 
piſcari (ſicut impoſſibile eſt e radiorum pa- 
ritate circulum invenire, tentando ſcilicet 
&experiendo, num ſinguli in figura propo- 
ita qui inſunt infiniti radii pares ſunt) ta- 
men id quod hic ſolùm intenditur & ſufficit, 
admodum facile eſt demonſtrar2, quod qua- 
tuor nonnullis quantis (v.g. duobus æquè 
altis parallelogrammis & earum haſibus) hæc 
proprietas unwerſaliter conveniat (ſicut & 
facile fuerit e datis quibuſdam conditionibus 
oltencere figuram aliquam habere radios 
omnes inter ſe pares). Adillud nulla requi- 
ritur per omnes numeros multiplicatio, nul- 
lus labor inſinitus, ut multoties oſtenſum. 
Igitur hæc objectio nihil efficit. Sed porrò; 
Nox eſt (inquit) definiuo bee, fed bypotbeſis, & 
quidem vera, ſed non principtum, quia demonſtra: 
bil eſt, & ab Hobbio demonſtratur. Regero 
primum, quod eandem rationem habentia 
vel proportionalia quanta vocitari debue- 
rint ab Euclide, quæ proprictatem obtinent 
hac in definitione ſignatam, nec ille nec alius 


quiſquam demonſtravit , aut potuerit de- 


monſtrare. Hoc enim ſolum ab Euclidis Ji- 
bero pendebat arbitrio. Non 1gitur omni- 


no verum eſt hanc definitionem ab ipſo fuiſſe 


demonſtratam. Secundo, ut priùs dico, ni- 
hil office re definitioni cuivis, quod proprie- 
tas, à qua definitur, poſſit de ſubjecto per 
aliam quandam palſionem definito demon- 


ſtrari; alias nulla definitip bona foret. Sa- 
| ne nonnullæ res mavamIs's (multis paſſo- 


wbus præditæ) poſſint compluribus modis 
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plo conicæ ſectiones, quæ cùm admodum ya. 
riis modis progigni poſſint (per motuum de- 
pendentias, & per motuum compoſitiones 
di verſimodas; per variorum cor porum ſe- 
ctiones, perque multifarias methodos infni- 
ta puncta deſignandi) cùmque paſſiones in- 
numeras obtineant intimè ſihi connexas, & 
ex parte rei æquè primas, æquëque claris 
hy potheſibus ſubnixas, eapropter pluribus 
modis definiri poſſunt & ſolent; adeo qui- 
dem ut ego nullam ex 1is rejiciendam arbi- 
tror, quamvis una quavis ſelecta, ceu primi, 
reliquarum ex ea proprietates conſeCten- 
tur, & proinde demonſtrabiles ſint. Ex quo 
liquet obiter falſum eſſe, quo præſertim niti 
videntur adverſarii, pronunciatum illud ſeu 
placitum Ariſtotelis in Topicis traditum, 


Topic, VI. 5 Tiades 4% cr d dure o ws 4) (Fieri 


C4}? 5. 


dem affectionem aliquam ſatis remotam. NHæc 


nequit , ut ejuſdem ret plures ſint deſinitiones). 
Imo fieri poteſt, ut reipsa pluſculæ ſint, tot 
nempe rei cujuſvis definitiones, quot ipſa 
proprietates reciprocas habet, liquidò nobis 
expoſitas & apparentes. Igitur nequic- 
quam D. Hobbius definitioni noſtræ repug- 
nat. Recitabo tantùm quæ circa definitio- 
nem hanc in opere profert Arithmetico vir 
clariſſimus & eruditiſſimus partim ei faven- 
tia, partim adverſantia; Nos (ait) banc deſi- 
nitionem, quamvis veram quidem, & Euclidis 
ſatis accommodam, in noſtris demonſtrationi bas 
omittendam duximu, neque ad boc ui’ & pro- 


fortionalia accommodamus. Nuippe quod per- 


plexius videtur, nec aded forſan , tyronibus pra- 
ſerti m, perſpicuum. Nec quidem tam proportio- 
nalium naturam immediate reſpicit, quam eorun- 


ille, 
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ille, quibus haud abladentia cum antehac ſa- 
tis expenderim, cauſæ nihil eſt cur 11s immo- 
rer amplius diſcutiendis. Ad triarios jam 
deventum elt, ad ipſum illum ſubtiliſſimum 
Borellum, adverſariuum acerrimum, quique 
præ reliquis hoc præſtitit egregium, ut no- 
vam proportionalitatis doctrinam, equigem 
pulchram & ſolidam, attamen Euclideæ mi- 
nime ſicut ex iſtimo cunctis expenſis antefe- 
rendam, è ſua penu protulerit. Verùm nec 
in ejus diſputatione ſedulo perſcrutans, om- 
nia qn'cquam repetio gravioris momenti, 
definitioni noſttæ derogans. cui non in præ- 
dictis videatur abunde ſatisfactum. Cla- 
vium pleraque magis quam Euclidem attin- 
gunt; Clavii ver dicta, ut ut poſſam, none 
re noſtra jam duco propugoare. Utcunque- 
quia modulum ſuum et iamnum exceſſit præ- 
ſens diſſertatio, qu cunque nova pertendit 
Borellus conſideratu digna, poſthac exami- 
nanda relinquo; cum & in ejus ac alio- 
rum recentiorum methodos animadverſio- 
nem inſtituam. Interim ſufficiat hactenus 
prodiiſſe. | | 


L ECT. 


Fag. 125. 


 Leftiones Lect. VIII. 


LE C1. Vl 


— 


. Oftremi Lectione conniſi ſumus à non. 
nullis præci puis adverſariis contra def. 
nitionem proportionalium Euclideam vibra- 
ta tela depellere. Supereſt Borellus, omni. 
um graviſſimus, opinor, & acerrimus ejus 
impugnator, eoque pluris habendus, quod 
ab aliis fruſtra tentatam novam proportio- 
nalitatis eruendæ methodum, admodum (ut 
quod verum eſt liberaliter agnoſcamus) pul. 
chram è proprio cerebro concinnarit ; ope- 
ram in eo præſtans (fateor ultro) laudabilem 
& non inutilem, cùm variis mois eaſdem 
pertractari materias, e diverſis principiis 
eadem deduci theoremata voluptati ſimul ac 
uſui fit; in ſua tamen (ut arbitror)extruen- 
da methodo felicior fuit, quam in communi 
diruenda, Id quod e veſtigio jam aggredi- 
mur oſtendere. Quid objiciat audiamus : 
Kevera (inquit) dici non poteſt, quod afſignats 
proprietas naturam rei declaret, Q diftinguat 4 
_ alia, im) rem difficilem obſcuriorem ved 
it. Ita judicat: at nos hac temere dici ſa- 
tis (opinor) in precedentibus oft:ndimus ; 
ſcilicet proportionalitatis non aliam eſſe na- 


turam, quam hujuſmodi proprietatem ali. 


quam habere, quam aliæ proprietates ſe- 
1323 adeoque naturam ejus in hac de- 
nitione (quantum in ulla fieri poteſt) ahun- 
de declarari: quo ſque diſtinguat hæc pro- 
prietasanaloga a non analogis, cum analo- 
e gia 
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gia cum ea reciprocetur, & ex inſtituto vel 
arbitrio definientis (non quidem illo licentio- 
ſo, ſed legitimo ac rationabili) nil aliud ſig- 
niſicet analogum, quam hanc habere pro- 
prietatem. Denique, rem ab ea obſcurio- 
tem reddi pernego : Nam C (id quod ipſe 
verbis diſertis fatetur) verba definitions expo- 
un abſqut ambiguitate quid ſit talis proprietas: 
Et (ego addo) clariſſimè patet eam rebus 
quamplurimis ineſſe; nec non ejus applica- 
tio quod ex perientia plane monſtrat, haud 
diffcilis elt; & nikil obſtat quin proportio- 
nalium nomen, aut aliud quodvis, hanc pro- 
rletatem habentibus quantis attribuatur; 
altem e nominis iſtius aſſignatione nulla po- 
telt obſcuritas oriri. In quo igitur (obſecro) 
conſiſtit ubi verſatur, unde reſultat hæc ob- 
ſcuritas? Nuſquam certe. Niſi quis pro- 
portionalitatis arcanam neſcio quam natu- 
ram, omni definitionem ingrediente propri- 
etate priorem ſomniet. Verum judicii ſui 
rationes ac fit mamenta ſubjicit; illas & hæc 


breviter ex pendamus: noratur (ait) an in 


natura re periri poſſunt quatuor quantitates baben- 
tes talem paſſionem, quod nimirum infinite aque - 
mu'tiplices antecedentium, ſs comparentur cum 
infinit is aJuemultiplicibus conſequentium debe ant 
una excedere, vel uns deficere, vel und aquari« 
Reſpondeo, non ignoratur hoc, quoniam ex- 
emplis perſpicuis commonſtrari poteſt, exi- 
flere complura 4 quanta dictà conditione do- 
tata» Qudd ſi non conſtaret, haud quaquam 
hzcdefinitio poſſet ad uſum applicari. Nam 
quoties applicatur, tot ſuppeditantur exem- 
pla quantorum hac proprietate gaudentium- 
Non aliter ignoratur dari figuram æquales 


ra- 


3x6 
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radios habentem; donec id ex generations 
piam ad ſenfum, vel ad mentem, ex ali. 
quo ſatis evidente d iſcurſu certius fiat. Ita- 
que nihil valet hoe primuim &ry e. 
Rurſus, & (inquit) fit 1ſt. comparar- 
ones compteboudi non poſunt; & udeo beer pts 
mon erit evidenti ima, qual debt effe illa, que 
principium ſeientice conſfitui /. P'rimuͤm, demi. 
ror ab acutiſſimo viro ejuſmodi ditcurſus in. 
Nitui, tum (n repetam qu# ad ſimiſes dil 
curſus antes repoſuſ) ſciſcitur an non experi. 
entla qoceat ub Eucliqe, Archimede, cxteris 
pleriſque Geometris ſepè, minſmöue nego. 
tio demonſtrari, quod multis quantis(trian- 
gulis videſſcet & parallelogrammis xque al- 
dis ac ſuis baſihus. pyramiqibus, priſmatibus, 
conis, cytind vis it idem cum fats baſthns, cir- 
eulis & ſphiyis cum luis fimilibhus fectoribus, 
angulis cf arcubus quibus inſiftunt, ſpatia 
unitormi velocitate percurſa cum fits tem- 
por ibus, momenta ponderum cum fois a cen- 
tro ſtatere diſtantiis, inner iſcque talibus) 
oonveniat h&e proprietas? 8 17 igi⸗ 
tur incomprehènſſhilis eſſe pdtett? | Secun- 
do, dico nutlarti his comparatfonum inf. 
nitatem ſupponi, non certe magis quam 
in quavis ehunctatione generate, tet ni 
norum univerſalftas infnftatem ſupponit. 
Nam quod habetur in deflaitiofe; Mea 
XNA wo; (per quamcunque 


d dy 
multi picationem) quid alind quam nniver- 
ſlitatery innuit conditionis praflitutr ; 
non ex-omniuth ſingularium fuſtratſone, vel 
inducti vn qua vis collectione, ſed e univer- 
ſai rariocinio comprobandæ 7 Requiritur 
nompe duntatat, ut ommfe æquemuſtiplicia 


belt 
antece 
conſec 


quam 
nus, 
ſum » ( 
hic in 
omni 
uni ve 
parit 
que 
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qu1 
Tert 
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non 
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nntecedentium taliter affciantur erga omnia 
e conſequentium æquemultiplicia; taliter (in- 
- Wl quam) atficiantur, hoc eſt, idem rationis ge- 
nus, ſeu modum eundem obtineant, exceſs 
ſum, defectum, aut æqualitatem. Si ſubelt 
hic incomprehenſibilis aliqua infinitas, etiam 
omnia ſcientiarum ommum theorematas 
univerſalibus quippe terminis conltantia 
pariter incomprehenſibilia ſint oportet. Ne- 
que comprehenſibilis erit hæc propohitio, 
Omnis homo eſt animal, quoniam in ea aſir- 
matur animalitatis proprietatem intinitis 
qui exiltere poſſunt hominibus competeto. 
Tertio, manifeſtiſſimè reſellit hanc inſtanti- 
am ipla definitionis hujus applicatioz qur 
non aliter precedit, quam unam quamvis 
, indeterminatam & arbitrariam multiplica- 
tionem antecedentium unamque conſequen- 
tium pro omnibus, quæ cogitari poſſunt ip- 
ſorum multiplicationibus ſubſlituendo; pror- 
{ns eodem modo quo ſolent univexſales qua- 
cunque propoſitiones applicari. Nulla de- 
| prehenditur hic infinitas, ambages nullæ, ſed 
argumentatio ſimpliciſſima. Nec itz itur hæc 
ratio quicquam effeit. Cxterum inlit ter- 
tio, Licòt bypotbetice concedatur adbuc ignomm: 
eſt, quidnam ex ambage yo infinitarum compara- 
| tlonumn colligt debeat. Repono nihil opus eſſe 
ut quid r concedatur, poteſt enim 
aſſeri politive, poteſt velis nolis extorqueri 
reipsà dari quanta tali conditione prædita, 
quod multoties oſtendimus. Dein, percon- 
| tor quid ſihi velit ignotum eſt quid colligi de- 


1 


beat ; nihilhicquicquam colligitur : at verò 

laltem fit, id quod in omni cefigitione fieri | 

x | tolet, aliquà conditions ſeupraprietate præ- 
3 e ditis 
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ditis quantis nomen imponitur, æqualem ſci- no 


licet rationem habentium aut proportiona- tie 

tium nomen imponitur quantis ita condltio- m 

natis aut affectis. Ex quo poſtea colligitur, ea 

fi quando per diſcurſum aut aliunde patet nil 

| hanc conditionem quibuſvis quantis conveni- ni 
| re, quod: illa quanta proportionalia ſunt. 0 
l Addo, quod mule rarſus ambagem intrepat tif 
4 inſinitarum co nparationum, quz nuſquam PE 
1 hic ulla comparet: Sed inſtat porroz Nam pl 
4 vec ipſe Clavis exdeditè & lumine nature colli- qu 
1 gere potuit, ex paſſi one æquemultiplicium in mag- NC 
4 nitudinibys comme nſurab il ib aa proportionalita- . 
4 tem, ſod coactus fuit bor demonſtrare in ſuit ill PC 
"| quatuor propoſitionibus. Sed quomodo erit noriſſi- 18 
. m illa pa ſſio. que abſque denionfiratione accep- O 
| teri non poteſt in magnitudinibus commenſurabili- ha 
4 bu? Reſpondeo, ad hoc ut proprietas ali- de 
k qua uon injuria definitionem ingredi poſſit 81 
4 Nihil referri quomodo demonſtretur, aut de- l 
4 mon'trari poſſit ex alia quavis proprietate . 
przſuppoſita ; alias, ut antehac oſtenſum, pr 

nulla definitio daretur bona, poſſint enim * 

omnes ifa demonſirari. Seundo, quod Cla- * 

vius propt ietatem hanc ex alia ſymmetro- P. 

rum proportionalium definitione (non qui- b 

dem in quatuor, aft in uno ex quatuor, net 6 

iſto perquam intricate prolix&ve demonſtra- Hi 

to theoremate) deduxerit, id non propterea {e 

fecit (opinor) quia neceſſe fuit ut recipere- d 

tur hee proprietas eam demonſtrari; nec ut 1 

ejus evidentiam propalaret; ſed ut hujuſce [tt 

conſenſum & cormexionem cum altera ſym- P 

metrorum bene nota paſſione monſtraret: * 

Id quod conati vel efficere, nihil hujus pro- 7 

prietatis aliunde per ezempla not# (vel a 


no- 


Lect. VIII. Mathematice. 319 


noſcibilis) evidentiæ præjudicat. Porrò ter- 


N tio, licet (hoc ei demus) hæc non ſit notiſſi- 
5 ma paſſio quantorum commenſurabilium 
„ W candem rationem habentium, ut talium; 
+ nil tamen impedit quin fit generalium, om- 
5 nibus tam ſymmetris quam aſymmetris pro- 
t. portionalibus conyenientium, paſſionum no- 
t tiſima ; quodgue de facto notiſhma ſit, ex- 
n perientia ſuadere videtur, quoniam etſi com- 
A plures opera maxima contenderint, nemo 
7 qudd ſciam hactenus genuinam aliquam hac 
7. notiorem affignaverit. Quinima denique, 
A _ nallius hypotheſis poſſibilitas evidentior eſſe 
1 potelt, illà qua ſubnititur hæc definitio. Non 
. igitur ulla poteſt proportionalium evidenti- 
- or paſſio demonſtrari; nec igitur ſuccedit 
. hæc argumentatio. Sed Euclidem ictu tan- 
=s dem atrociſſimo ferit, & tantùm non proſter- 
t nit, ipſo ſuo teſtimonio reum, & proprio ta- 
2 cite judicio condemnatum. JInſuffectens (in- 
5 quit) ju licata fuit ab ipſomet Eucltde, quando 
b proportionalitatem commenſurabilem (commenſu- 
n rabilium vult dicere) iterum libro ſeptimo defi- 
F nivit. Ad hanc criminationem reſpondeo 
L prorſus inficiando, quod eaprapter Euclides 
; hanc definitionem ſuam inſufffcientem judi- 
6 cavit, quoniam in Elem: VII. adhibuit aliam; 
; nec enim hanc fi inſufficientem ipſe judicaf- 
ſet, omnino adhibuiſſet, ſed aut nullam tra- 
5 didiſſet, aut aliam inveſtigaſſet. + Abhor- 
ruit hoc ab Euclides cum ingenio tum inſtitu- 


to ſibi minus probata , nedum improbata 
proferre; ſuam ut ſciens prudens 4% way 
inſufficientibus principiis contaminaret. E 
contra potiùs quia ſeptimĩ elementi defini- 
tionem omnigenæ proportionalitati depre- 
. 4 X hendit 


21 


o, 


| 
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hendit haud competentem, ſolis utpote ſym- 
metrorum proportionalitatibus adaptabi- 
lem; hanc-yero comperit univerſis congru- 
am, idciteo dum hic lociigeneralem iniret 
analogiæ tractatum, illi rejecta hanc am- 
plexatus et, jure mericoaie. Iam vero 
(poſtea vel prius haud dixero) ſymmetris 
pro portionalibus applicuit, non tam neceſſi- 
tatis quàm commoditatis £ratia, quia nonni- 
hil ad vulgarem captum iſtius ſpecialis ma- 
terix reſpectu facilior ac ſimplicior videba- 
tur. Neqte mirandum aded chm Arithme- 
ticam theoriam ſeparatim, & abaliis inde- 
peridenter ſuſciperet pertractandam, ſimpli. 
Ciſſima m delegiſſe proprietatem, qua nume- 
ricas analogias determinaret, etſi neuti- 
quam iſta conveniret aliis ànalogiis, neque 
generali ꝓtoportionalitatum doctrinæ ſufh- 


ceret. Quòd autem liceas & nonnunquam 


ex pediat varietatis ac facilitatis causa) ſpe- 


oiales doctrinas è ſpecialibus principiis ex- 


truere (Rogicæ communi rigore quantumvis 
adverſante) quamvis ad plenam Euclidis de- 
fenſionem ſpectat, extra tamen præſentem 
controverſſum ponitur adſerere, neque nos 
ideireo quæſtionem iſtammunc attingemus. 


© Sufficiar indicaſſe non exinde, quod Perten- 


dit adverſar us, ſequi quia particularem de- 
FAnitionem alibi particulari materiæ accom- 
modavit Euclides, quod ideo generalem 
hanc, & materiæ gener ali adaptatam defini- 


tion em ipſe ſuam improbarit, aut inſtiffici- 


entem judticarit. Ex hiſce tandem patet 
quod haud firmis nititur præmiſſis/ quam Bo- 
-rellus ſubjicit concluſio: certum ego eſt ob- 
-feuram Gdiſſcilem eſſe proprietatem pro portts- 

zal ium 
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nalium deſinitionis ſextz, pro pere quòd nedum 
evidenter naturam proportignalium incommenſu- 
rabilium declarat, ut viccſema definitio ſeptimi 
facit, ſed rurſus uod mirum es neque manifeftat 
ea, que de reipſa definienda pracognovimus, 
(Interpono, quod ſæpiùs incuicatum eſt, nul- 


lam eſſe proportionalium naturam diva * 


proprietate priorem, nec a nobis ante defi- 
nitionem de 11s quicquam, diſtincte ſaltem & 
certd præcognoſci. Sed pergit) Nam ex eb 
quod quatuor magnitudinum æquemultiplices ha- 
bent illam conditionem exceßus vel defediis mi- 
nime percipitur quando aut quomodo, {i antece- 
dextes una excedant aut defician! a ſuis conſe- 
quentibus, ſint proportionales, neque ſi exceſſus 
ſint inter ſe æquales, necne. Quæ Borelli ver- 
ha perquam obſcura videntur & ambigua; 
quicquid vero fignificant, mihi certum eſt, 
ea nobis haud quaquam officere. Nam ex 
eo quod quatuor quantorum æquemultipli- 
ces illam habent conditionem, omnino perci- 


pitur iis proportionalium nomen congruere, 


neque refert aliud quid percipi. Polt hæc 
omnia ſupereſt una, præque reliquis graviſſi- 
ma, (vera modo ſuppoſitione niteretur) ob- 
jectio ſubmovenda. Nec demum (ait) hac 
minima cognitio ex dicta proprietate colligi po- 
test, quod ſcilicet quatuor magnitudines ſint pro- 
portionales, cùm prima excedit ſecundam, neceßa- 
116 tertia magnitudo quartam ſuperare d-bet, quod 
Clauius confitetur in prop. 16. lib 5. Elem, Re- 
ſpondee 1 Clavio falſam, ut videtur, con- 
feſſionem impingi; nihil in loco citato tale 


deprehendo. 2. Si non ex illa proprietate, 


quomodo demonſtravit Euclides, quando nul- 
lam proportionalium alterdm definitionem 
| N-2 t- 
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præmiſerit? Per eamcerte demonſtravit, 
etſi non immediate. Et quis neſcit in ple- 
riſque demonſtrationibus ſubjecti proprieta- 
tem non immediate ex ipſius definitione de- 
duci. Suthcit id fieri mediate per proprie- 


+ tates alias è ſubjecti definitione prints ena- 
tas. 3. Ad o, quamvis Clavius non college. 


Tit, tamen immediate, neque difficile, colligi 
pole cognitionem iſtam ex hac ipſa propric- 
tate; quod ſic (apagogico diſcurſu) prob : 
Sit A. B:: C. D, juxta definitionem noſtram; 
ſitque AL B, dico fore CCD. Si negas, 
eſto C= vel 7D, & multiplicentur omnes 
termini per eundem quemvis numerum M; 
eſtque ob AL E (ex hypotheſt) etiam MAC” 
MB; & obCJDerit MMD. Ergs 
non erit juxta definitionem A. B:: C. D, con- 
tra primam hy potheſin; maleque negavit 
adverſarius poſito eſſe ALB fore C. 
Ita dicta cognitio (quam vocat) e noſtra de- 
tinifione prolicitur, & adverſarii diluitur 
objectio. Quis ergo (demum infit objeCta- 
tor) dicet ſextam definitionem efſe bonum, & 


frincipium [cientiz. ft tam obſcuram affert cogui- 


tionem Cimperfectam. Ego, coronidem im- 
ponens huic prolixz diſputationi, me non 
dithteor eſſe qui (quicquid ille, quicquid alii 
contradixerint) afſereranter dicam quod 


definitio fit in primis optima, quòd ac- 


commodat iſſimum huic ipfi ſcientix prin- 


ci pium, quod cognitionem ſuggerat eviden- 


tiſſimam & perfectiſſinam. Id quod mihi 
videor adversus omnes contra nitentium al- 
ſultus eviciſte; ita cum non magis antiqui- 
tatis adductus reverentia, quam rei verifi- 
militudine compulſus, Euclideam definitio 
em, & ab eo pendentery Pro OrTona ian 

- 0 
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doftrinam, utcunque vindicärim; proxime 
ſequitur, ut quo.| pollicitus ſum aliarum quas 
ei ſubrogandas autumarunt definitiones ac 
methodos paucis perſtringam, quo conſtabit 
ampliùs Euclideæ doctrine præſtantia; ne- 
que non quali neceſſitate conſtrictus, quo- 

rumque devitandorum incommodorum gra- 
tia, toties memoratam huc proprietatem ad- 
cirerit. Prima methodus eſt illorum, qui 
cenſent ſimilitudinem vel identitatem reſpe- 
Gas eſſe paſlionem proportionalium notiſſi— 
mam, a qua debent definiri. Juxta quam 
exiſtimant pracipuas nohnullas Elem. V. 

propoſitiones axiomatum loco habendas, lu- 

mine qui ppe naturali per ſpicuas, & proha- 

tionem nullam deſiderantęs; tum ex lis re- 
liquas propos tionalium a ieCtiones dedu- 
cunt, Hanc ſententiam jampridem vir do— 
ctiqimus johannes Bene. lictus amplexatus 
eſſe dicitur 3 eam vero (ſaltem ei reipsà non 
(ifparem) nuperrime vir acutiſlimus And. 

Tacquetus in formam redegit & expolivit. 
Hrc methodus inſufficientiæ arguitur a ho- 
rello, mihique laborare videtur multiplice 
defeCtn. Nempe primo, videtur inepta 
quedam in hujuicemo:li definitionibus tau- 
tologia committi, proq; definit ionibus enun— 
ciationzs apponi prorlus identicas; tales ſci- 


licet ſimiles (rel ealdem) rationes obtinent 


quanta, qu © ſimiles (vel eofdem) in quantita- 
te reſpectus habent ; h.e (quid enim aliud in- 
telligi datur) que ſimil-s (vel caſdem) ratio- 
nes hahent. Annon hoc eſt idem per idem de- 


linire 2 nam hoc elt rei propoſitr naturam 


eclarare? num demonitrandi principium 
lubſterder- ? vel altem, quod eodem xeci- 
it. Nihil hocidetur aul, quam per {0- 
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lam genus, adhibita nulla differentia defini- 
re, tali pacto: identitas rationis eſt identi- 
tas reſpectus; eandem rationem habent, 
qux habznt eundem reſpectum. Num ob- 
teſtor hujuſmodi definitio cenſeri meretur 
per fedta? Secundo, ſimilitudo vel identi. 


tas reſpectùs vocabula perquam æquivoca 


funt, & ſignificationis incertæ, nullum au- 
dientis animo diſtinctum conceptum im- 
primentia. Multæ ſiquidem ſimilitudinis & 
identitatis ſpecies, muiti gradus ſunt, Er- 
g0 niſi diſtinctio quædam ulterior excogite- 
tur (hoc eſt, niſi paſſio quædam hac notior & 
ſpecialior adſciſcatur) ex hoc vocabulo nil 
elucebit. Quare definitiones laxis hujul- 
modi terminis conſtantes nihil explicant, in- 
utiles & minime ſcientificæ ſunt. Tertio, 
aſymmetra quanta quo modo ſe reſpiciunt, 


a+ - a 


ſtrare præ ſe ferunt theoremata qui huic me- 
thodo inſiſtunt, illa nec aſſumi recte, nec ve- 
re demonſtrari. Nam quomodo ſumi vel 
probari poteſt aliquid proportionalibus 
competere, quum i pſum quid fit eſſe propor- 


tionalia nondum certò conſtet, aut clarè, 


concipiatur? Quare nullo funda mento ni- 
titur hæc methodus, & quaſi de nihilo tra- 
ctat, Ut preteream, quod ade ò multa gra- 
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fini- dis arripere, vel indsmonſtrata petere, & 
nti- WM quafiemendicare, Gzometrix dignitati non- 
ent, MI nihil deroget, & nimiam inferat Matheſi li. 
ob. WM centiam. His adjicio quinto, quot hujuſ- 
modi definitiones nequeunt ſpecialibus ma- 
teriis adaptari; {ed earum propos tionali- 
tas per intermedias, eaſque bene prolixis & 
intricatis ratiociniis fultas concluuones de- 
monſtratur. Ut patebit Tacquctianam pri- 
mz vel ultimæ propol. Elem. VI. demonſtra- 
tionem inſpectanti. Non ibi proportionali- 
um definit io citata comparet, [ed alia pro- 
poſitio, propria 'Facqueto, ab eo alibi longo 
(illõque indirecto & apagogico diſcurſu) 
comprobata. Quod mihi ſignum videtur 
haud dubium incommodæ, & imperfectæ de- 
finitionis præſtratæ, methodique parum ſci- 
entificæ. His defectibus breviter animad- 
verſis, obgoxia videtur methodus Tacque: 
ti; quorum nullus Euclidex doctrinæ poteſt 
objectari. Nihil iſthic nugatorium, ambi- 
guum, incomprehenſibile; recto pede pro- 
cedunt, firmo tibicine fulciuntur omnia, pau- 


4 ciſſimæ præſtruuntur hypotheſes; & deni- 
0 que (quod præſtantiſſimæ definitionis opti- 
j- mum eſt judicium) ſpecialium materiarum 
- analogiz immediato directoque diſcurſu ex 
- ipſis ejus viſceribus derivantur; ut patebit 


omnes in elementis, aut alibi proſtantes ejus 
adplicationes, & nominatim allegatas libri 
; ſexti propoſitiones conſulenti. Verùm ad- 
| huc obiter adnotabo, quod A. Tacqueti me- 
£ thodum attinet, eum longe (meo quidem ju- 
dicio) conſultius facturum, ſi per illud quod 
alfert, & qualitercunque demonſtrat, pro- Pt 2. 
portionalitatis indicium definiviſſet ipſa 10. 3. 
5 & Pro- 
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proportionalia; nec non ejuſce definitions 
ſubſidio reliquas (quod opinor potuit, & ipſe 
ſe potuiſſe profitetur) proportionalium af. 
fectiones demonſtraſſet. Id agens Euclidem 
fuiſſet æmulatus, & ſcientificà via proceſſiſ- 
ſet, incommodæ quæ attigimus pleraque de. 
vitaſſet, & eodem quo Euclides modo defendi 
potuiſſet. Cui affinem ego (quanquam ut vi- 
dletur aliquanto faciliorem) hanc proportio- 
nalium affectionem exhibeo, qua ſubnititur 
hujuſmodi definitio. Proportionalia quan- 
ta dicantur, cum antecedentes in conſequen- 
tium æquemultiplicibus (vel conſequentes in 
antecedentium a quemultiplicibus) quibuſvis 
æquali numero continentur (vel illa ab his 
#que tot ies auferri poſſunt). E cujuſmodi 
quidem dzhnitione tota proportionalium 
coctrina non difficile poſſet extrui, juxta 
progreſſum Euclideo perſimilem, attamenut 
exiſtimo nequaquam eo ſuccinctiorem aut 
dilucidiorem. Cui ſaltem objici poſter, 
quicquid Euclideæ methodo objectatur; ne- 
que non aliquid for taſſis preterea, è quanto- 
rum aſymmetria petitum, a quo liberior eſt 
Euclidea doctr ina: qua propter operæ pre- 
tium eſſe non tentio quicquam innovare. 
Tacqueto jam, & cum eo ſentientihus di- 
miſiis D. Hobhii methodum quaſi per tran- 
ennam inſpectabo. Analogiam is ita defi- 
nit (ipſo judice perquam accurate) ratio 
Geometrica rationi Geometric eadem elt, 


quando caula aliqua æqualibus temporibus 
que lia, faciens ntramque rationem deter— 
minans eadem aſſigna ri poteſt. De qua de ſi- 
nitione temperare mihi nequeo quin dicam, 
i quis omnia Mathematicorum (veterum, 

| | le- 
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recentiorum (ſcrinia pervolutet, nuſquam 
opinor comperiet ullam rei. quam illuſtran- 
dam accipit, offuſcandæ magis comparatam, 
nullam plur ibus & gravioribus vitiis labo- 
rantem. Nam & intelſectu difficilis ac an- 
ceps eſt (adeoquidem ut mihi conſtet ab au- 
thore ſao non penitus intellectam) & a pro- 
poſito commiſcet admodum aliena; & ne- 
ſcio an ullis (certe per paucis) materiis ac- 
commoclari poteſt; & que illi ſuperſtruitur 
doctrina tota fic infir ma, confuſa, præ poſte- 
ra (nec non in aliquibus magni momenti fal- 
la) nihil ut uſquam ſimile præſtitum vide- 
rim in Mathematicis. Illam certe (Phyſi- 


cam potivs quam Mathematicam) de finitio- 


nem qum excutio, nihil video quod probem. 
nihil fere quod improhem, ave» nihil expli- 
citum continet aut evolutum. Quid fit ra- 
tionem ab aliqua cauſa determinari. vel quo- 
modo determinetur, haudexplicat, & perſe 
ſatis obſcurum eſt. Cur eandem cauſam in- 
gerat, non liquet (cum ſæpiùs etiam ratio- 
num ſingularum homogenei termini diverſi- 
modis cauſis procreentur; & rationum col- 
latarum termini ſæpiùs itidem heterogenet 
int, nulliſque proince cauſis iiſcem deter mi- 
nabiles videantur) cur iſta cauſa determi- 
nans rigido jure teneatur uniformiter age- 
re, vel æqualia temporibus æqualibus eff ecta 
producere (cum rationes quvantorum in- 
æquali quantumvis impetn produdorum 
æquari poſInt) haud adeò cuilibet in pro- 
patolo. Quamobrem deinde rationum æqua- 
lium expoſitioni generalis particularis in- 
terveniat temporum conſide ratio, perſpici 
nequit Id certe conſtat nihil horum ad 
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_  Leftionss Lect. VII. 
analogiam neceſſarido pertinere vel accede. 
re. Cum c. g. dico duo. quanta ſuis æque. 
multiplis praportionari, quænam iſthic rogo 
cauſæ enjuſi is facientis æqualia temporibus 
æqualibus incidat mentio, niſi perquam im- 
pertinenter & importune? Cuùm ſphæram 
& cylindi um ei ci cumſcriptam proportiona- 
les enuncio biſſi vel aſh, quam oro fuerit in 
omptu causa comminiſci, quæ temporibus 
tiſdem æqualia patrans facinora rationes 
iſtas deter minet cor porum, & pon derum, 
vel numerorum > Imo cum oſtendere cu- 
pio duo tempora duobus ſpatiis proportio- 
nalia fore, quænam cauſa temporibus xqua- 
libus æqualia conficiens has unquam deter. 
minabit rationes? num propoſitorum tem- 
porum ratio determinabitur ab ipſis hiſce 
vel ab aliis temporibus? Sed andabata 
ſum, & in obſcuro ſpecu dimico. Quod ad 
de ſinitionis applicationem ſpectat, nec in ea 
quicquam extra meras tenebras, confuſio- 
nes, diſcrepantias, comper io. Prima ſuper 
hac baſe fundata propolitio lic habet: 


e 


3 


9 


'E 

Sint 4 punſto A moto uniformiter deſcripte 
duæ lineæ AD, AG ; earum partes omnes con: 
temporaneæ erunt binæ bing proportionales: hoc 
ef, ff AB, AF, G AC, AR, deſcribantur iiſdem 
remporibus, erunt AB, AC ipſis AE, AF propor- 
tronales, Id quod ex hac dehinitione (hen. 
ctius 


„TTT A OG” ͤ ͤ ee mm.᷑̃᷑̃ẽ̃ hel SST 
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ctiùs & clariùs ejus ratiocinium exhibendo) 
fic infert : Quoniam velocitas in AD, ob 


nniformitatem motiis, eſt ſemper eadem, ra- 
tio d AB ad AC determinatur ex ſola tem- 


porum differentia. Nec non ex pari cauſa 
ipforum AE, AF ratio determinatur ex dif- 
ferentia temporum. Eadem vero tempora 
ſunt hinc inde, & eadem proinde temporum 
differentia. Ergo eadem cauſa determi- 
nans has rationes aſſignatur (hadtenus ali- 
quid aſſequor; at porro ſabjicitycauſa verò 
quæ rationem utriuſque fic determinat, 
æqualia efficit temporibus xqualibus ; eſt 
enim motus uniformis (hic incipio cxcutirg 
& ceſpitare, prius pro caula determinante 


temporum aſſignabatur differentia ; jam ve- 


r0, quoniam abſonum videbatur differenti- 


am temporum æqualia facere temporibus 


qualibus) alia cauſa ſubſtituitur motus uni- 
formis; quamvis nec hic unicus, at duo ial- 
tem motus uniformes habentur. Num hæc 
conſentiunt f1h1? num aliquid liquido con- 
ficiunt ? num ſuam ipſe definitionem aſſe- 
quitur, aut applicare novit? Sed utcunque 
concludit; itaque per definitionem proxime 
præcedentem AB ad AC, & AE ad AF, ſunt 
proportionales). Ex hoc particular), tali- 


terque demonſtrato theoremate, generalia 


de proportionalibus theoremata ; generales 
complectentia proportionalium affectiones, 
pleraque cum illis eadem, quæ in quinto ha- 
bentur clemento, ceu corollaria videri vult 


deducere: quis hoc ferat, ex uno exemplo 
generalem adftrui doctrinam; quæ de qua- 


bus lineis, quobaſque temporibus utcunque 
poſſent oſtendi, ea ſtatim ad omnes extendi 
: | ma- 
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materias? Quaſi vero propor tionalitas om. 
nis in ſolis temporibus, & uniformi motu 
peractis ſpatiis verſaretur & conſiſteret? 


Ut alia conticeſcam hujus methodi parum 


firma vel ſana. | Nempe videtur huic ac- 
cidiſſe viro, quod illis conſuevit evenire, qui 
cum diutiùs in rem aliquam vivido co. 
lore tinctam ocvlorum intenderint acj- 
em, omnia videntur iſto colore diluta con- 
ſpicari: ita videtur hic Philoſophus jis 
quæ de mtu æquabili Galilæus conſcri. 
pſit int<ntior, ant alias Phyſicorum in mo- 
tuum contemplatione defixus, ad præconce- 
' quaſdam de motu ſpecies, quæ magnity- 
dinem & quantitatem ſpectant omnia r-tu- 


liſſe. Sed in omni re, prout vulgò fertur, 


Qui pauca reſp.cit male Judicat. } HBæc cum 
ita ſe haheant, non eit-quo i novellam hanc 
methodum ullatznus moremur. Enimvero 
fier injuria doctrine Euclidex, ft cum hac 
conferatur tam imhecilla tam inepta ? Suc- 


cædit proxime breviter attingenda, quam in 


apere proponit Geometrico vir eruditidi- 
mus. Aſſi mit is defit.itionis loco, rationes 
a quales eſſe, cum antecedentibus per con- 
fequentia diviſis quoti hbimet æquantur. 
Que ſane definitid minime differt ab illa, 
quam Euclies adhihet in Elem. VII. pro ſpe- 
ciali numeroru:n doctrina.Sed ne proba fit & 
accurata proportionalitatis univerhm ſum- 
ptæ delin tio, videntur hæc obitare. Primo, 
quot conſtituta non lum proportionalitatis 
doctrini, vel antecedenter ad ipſam difficile 
conceptu fit quid (it iſta diviſio quantorum, 
aut quomodo peragatur ; quid nempe fit li- 
ncam dividi per lineam, aut corpus per cor- 

pus; 
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pus; quomodo pondus a pondere, tempus a 
tempore dividatur. Sunt quidem linearum 
& aliorum quantorum diviſio quædam & mul- 
tiplicatio, Arithmeticis iſtis (a quibus nomen 
accipiunt) operationibus affines; aft quæ 
definiuntur & peraguntur ex proportiona- 
lium inventione, proportionalitatem adeo 
prænotam ſupponentes. Quinimo Commn- 
niter apud Arithmeticos ipſa diviſto per ana- 
logiam definitur, illam ſcilicet quæ diviſo- 
rem inter ac dividendum, unitatem & quo- 
tum verſatur. Non igitur tam idonea vide- 
tur diviſio, vel ex ea reſultans quotorum 
xqualitas proportionalitati generatim ex- 
plicandæ Dices forte, ſatis facile concipi 
quid fit lineam in linea toties contineri, quo- 
ties pondus in pondere, vel tempus in tem- 
pore ; nec aliud hic intelligi. Rectè fateor; 
ſed ad hoc requiritur, ut rationum inter fe 


collatarum termini numeris repræſenten- 


tur; id quod alterum fundat adverſus hanc 
methodum argumentum; nempe ſecundo, 


quod proportionalitatem ſolis numeris alli- 


gare videatur; & quantorum rationes haud 
aliter inter ſe comparabiles ſtatuit, niſi qua- 
tenus ipſa quanta numeris denominantur. 
Quoties enim unum in altero continetur di- 
ſpicere, nil aliud eſt quam ipſorum in nume- 
ris proportionem exhibere, vel ea numeris 
denominare. Verùm etſi quanta nullis re- 
præſententur, aut exprimantur numeris 


(nec forte repræſentari poſſint vel exprimi) 


tamen ipſorum rationes exhiberi, propor- 
tionalitates innoteſcere poſſunt, Euclidea 
vel confimili methodo. Cumque quantisim- 
mediate conveniat ut talibus, & non ut ea 
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numeris accidit ſignificari, rationes ad ſe 
mutuas habere, rationibiſque conſequenter 
inter ſe comparari, rei nature convenienti. 
us videtur, ut hxc generali modo determi- 
nentur, anumetis potiùs abſtracta quam lis 
ſubjecta, Vorro terti>, quando rationum 
comparatarum termini ſunt alymmetri, con- 
ſequentes in antecedentibus non continentur 
aliquoties, ade.que peragi nequeunt accu- 
ratæ diviſiones, nec, ulli diſtinéte compre— 
henlibiles quoti exhiheri. Quoti vero (ub 
confuſione quadam imaginarii, quaudo vel 
quomodo {thiunet xquentur, haud ita ſuerit 
in promptu diſcernere, vel am tkix}ixg; 
oltendere; Quare vix poterit hxc definitio 

iales ad ulus accommudari, quæ detini- 
tionis elt imperfectio fere potiſuhma. Bre. 
viter, que contra Tacqueti methodum di- 
fputata ſunt, averss hanc æque militant, 
abed vix aut ne vix reipsX diſcrepantem. 
Fed enim aliam preclarus idem vir definiti- 


onem inavit ; S igquit ) e u mailer affe- 


Aioau alieugus open 14 441 1am aduocare, quo 
demonſbrationes commodius procedaut, ego nullant 
potiarem nowi bilc ; ſi quatuor quuntitætes fue- 
rint ,,,, fadum ab. extrevus tquaiut 
faite d media, G con, De quo nl am- 
plids-dicam, quam propoſitam iltam attecti- 
onem non eſſe generalem, & proportionali- 
bus (juxta nomen receptum) adæquatum. 
Ductus enim & multi plicatio numeris in ſe, 
vel in alia quanta propriè ſolis convenit; 
proximè per fimilitudinem quandam lineis 
in ſe, vel in ſuperticies per motum paralle- 
lum. Sed lineas in corpora, pondera in 
tempora duci leumultip'icari, quis concepe- 

| x10? 
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it? Sint quo pohdert A, B duobus tempo- 
ribus V, Z proportion ha, dic mihiquid pro- 


veniat ex pondere A qudto in tempus 2, nil 


prorſus imaginabile. Non ergò ſtrictè qua- 
drat hc aſtectio p: oport:unalifati genera- 
tim definiende ; numero: ih ſuſtem & line» 
arum, proportionahitat qualitureunque de- 
terminandæ pollit inſervire. Sed jamulti- 
md re{tat, ut de Boretli wethodo teramus 
ſontentium; & ne tann virtmeritis detra- 
here videamur , agno|cimus uitro primdm 
doctrinam eſus, quantum perc1pimns, admo- 
dum eſſe Hrmam, & bene tunilatam. Fate- 
mur ab eo proportion hum attectiones pre- 
cipuas è ſuis ipſius deumtionibus ac princi— 
pũis rite-deduCtas eſſe, probeque demon ra- 
fas. Non abnuimus eus methodum in fe 
ſpectatam ſatis efle pulchram &« legantem, 
nec non > candidis ingeniis, ſi nulla daretur 
alia, haberi poſſe pro ſuffciente, & ſatis ab- 
ſoluta. Veruntamen eam cum Euelidea com- 
parando quoſdam in illo fas it egregio in- 
ſperſos deprendere corpore næ vs; cumque 
pleraque non diſpliceant, hac utcunque mi- 
nus arrident. Primo, quod cum àqualitas 
omnigenis quantorum rationibus (pr7ves % 
wppyTes) Xque conveniat, eique congrnant 
univerſalia quæqam ſymptomata, non tamen 
e ea ſimul omuis univerſim, fed ritu ꝓ avpds 
% (que vocat Philoſophus) particulatim & 
per ſpecies ſucceſſivè definitur. Nam pri- 
mo raàtionum effabilium æqualitas ex ſuo 
quodam attributo ſpeciali definitur, tuin ex 
ea major & minor rationes effabiles; tumex 
his tandem ratibnum &pprirey eqqualitas. 


Quorſum he generalis ſubjecti diſtractiones, 


& 
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& per inferiora circuitus, ſi dari poteſt, & | 
quidem exhibetur ab Euclide rationum def 
æqualium omnigenarum (ut & inxqualium) MW (ut 
proprictas aliqua generalis, ex qua poſſunt in? 
univerſaliter dekniri? di deprehend po- 0 
terit animalitatis in genere quzpiam eſſen. b. 
tialis proprietas, an non ex illa præſſat (rej cli 
naturæ, ſcientiæ genio, honx Logic e regu. na 
lis exactius quadrat / animalitatem uni vice | 1. 


ſimul integram, quam animalitatem homi- du 
nis, & animalitatem bruti ſeorftm, unam ex de 
alia definire ? mihi certè videtur. Secun. 4 
do, minus placet quod ineffabilium rat onum 5 
æqualitas negativè definitur, ac ita quidem 9 
ut præmiſſas ſupponat & præcognitas inx- f 


qualium rationum definitiones. Nam uni- 

verſim definitionibus negativis præpollere 5 

cenſentur poſitivæ, ſeu perfectiorem, nobili- 

orem, & clariorem rerum notitiam progig- 

nentes. Tum præ poſterum videtur ex in- 
æqualitate de æqualitate ſtatuere; quum 

hc illa prior, ſimplicior, ſtabilior videatur, 

& in ſe penitus indiviſibilis ſit. Unde vete- 

Nicom. I. 2. res; Nicomachus , H ic n 4945 © na} 
Vide Bull. zau\w », A Damaſcius, T. 
notis in n idm &yanoyad. Theon Smyrnæus. 
Theon, p. O Fiain\& - dope, X 9705 £7 
273. ; DNA mar F eienr N x 7 
Theon c. 5 1 N AU αονννοναν. Itaque rationum æqua- 
litas inaqualitati poſtponi videtur immerito, 

Perque illam ſtatui dijudicanda. Annon re- 

ctiùs Euclides æqualitatem primo per affecti- 

onem quandam poſitivam, & inxqualitatem 
reſponenter ex alia contraria proprietate 

definivit ? Tertio adverto , prolixitatem 

hujuſce doctrine , quæ per Joaginſclarun 

S. 
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definitionum ambages vix illud aſſequitur 
{ut rationum ſcilicet æqualitatem ab ipſarum 
jnæqualitate diſterminet) quod duabus tan- 
tim (iiſque fi rem benz per pendamus multo 
brevioribus & ſimplicioribus) exequitur Eu- 
clid-s. Idem obſervari pollit in toto doctri- 
narum proceſſu, ubique multo paucioribus 
ſylogiſmis rem conficit Euclides. 
quarto, adnoto Borellianas propoſitiones ac 
demonttration-s inſpicienti compertum iri, 
quod in illa ſua methodo pi Zcipua propor- 
tionalitatum ſymptomata, non ni, per diſ- 
curſus eliciuntur obliquos & à ogogicos. 
Id quod nimis arguit principia non optimè 
conſtituta. Certè ocet philoſophus, & om- 
nes fatentur ejuſmodi rat ociniis haud ita 
perſpicuam animoque blan lientem com pa- 
rari ſcientiam. Neque mirum e definitio- 
num negativarum ſontibus anfractuoſas pro- 
manare demonſtrationes. Annon præha— 
bendus Eucli es eadem è definitionibus po- 
ſitivis immediato dire&ogue colligens ratio- 
cinio? Quintò, mihi potiſſimùm diſplicet 
& vitio vertitur harum definitionum ad ſpe— 
ciales materias accommodatio; vel potitis 
quod ad eas commode nequeunt applicari. 
Nec enim definitionum ope Hatim innote- 
ſcit, aut ex iis prompte deducitur rerum 
proportionalitas, ſed ex intermediis pro po- 
ſitionibus, iiſque non adeo comprehenſu faci- 


libus, & per indirectam argumentationem 


comprobatis demonſtratur. Inſpicite ſultis 
demonſtrationes primi poſtremique theore- 
matis Elementi ſexti, quæ apud Borellum 
ſunt prima quarti & ſecunda quinti, rem ita 

e | Y com- 


Porr 
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comperietis hahere ; neque non fortaſſe me- 
cum judicabitis haud rette a Borello doctri. 
az ſuæ prz Euclidea evidentiam Jactitari, 
Etenim evidentia doctrine præcipuè com: 
paret, & conſiſtit in uſu, facilique definitio. 
num prima rum ad ſingulas aut ſpeciales ma- 
terias adaptabilitate; nec ulla major eſt 
harum virtus, quam ut immediate conſtare 
poſſit, eas rebus ſubjeCtis convenire. De 
ſuis hoc clariflime monſtravit Euclides. non 
ita de ſuis Borellus. Quidni pronuncie- 
mus igitur ab illo præſtita hujus conatibut, 
utlibet egregiis, anteltare, Hac breviter 
animadyerti non ut laudi quicquam era. 
garem preclari viri, ſel ut Euclicex do- 
ctrinæ præſtantiam illuſtrarem. unique Ge- 
ometras veteres illam amplexos, illi acqui- 
eſcentes def-nderem, auguſtiſſimum impti— 
mis Nathematicorum principem Architne 
dem illi ſuum calculum apponentem, auen 
quoties uſus poſtulat uſurpantem. Quin 
addo, & cum hoc elogio præfixam hanc di- 
{putationem claudo, nihil extare (me jadi- 
ce) in toto Elementorum obere propor tio- 
nalitatum doctrinam ſubtiliùs inventum, ſo- 
I1divs Rabilitum , accuratins pertractatun. 
Id quod mihi cum hanc ingrederer de ra- 
tionibus & analogiis a ac Nef ia Pt x- 
cipuè fuit in animo declarare. Qua jam 
opera non indiligenter perfecto leceden- 
dum eſt; ut tamen doleat mihi pretet ſpem 
ac propoſitum ' accidifle, quod neque to- 
tam hanc proportiona lis materiam exhau- 
rire potuerim; neque quæ de magnituci— 
zum determinatione, limilitudine, geneta- 
8 tlone 


OE a 2 " . 
* 2 a 


Lect. VIII. Mathematica; 


tione ſuccur rebant dictu forſan hand inutie 
lia, nec injucunda proponere. Reſervanda 
proinde vel ſupprimenda pro capiendo poſt- 
modum conſilio. Vos interim auditores op- 
timi à bono Deo valete, 
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LET. I. 


Ropoſitum eſt nobis methodum ex- 
ponere, qua Archimedes præclara 
ſua theoremata, libris qui extant 
comptebenſa, adinvenit; ſubtiliſſt- 
meæ mentis iſtius utcunq; reltigia 
perſequendo: Conabimur autem id ethcere 
lingulas materias ad problemata revocan- 
do, qualia nimirum ille ſibi ſolvenda propo- 
nebat, & è quorum ſolutione cum theorema- 
ta ſua, tum ipſorum demonſtrationes, dedu- 
cebat. (Un e patebit qualem ailalylin, & 
| quam nolirx modern iinilem exercuerit.) 


Ro 
De Circuli Dimenſions. 


— 2 —— . a Yn 


Ordinatz figuræ (ABCDEF) circulo in- 
| fcripte vel circumſcriptæ, pat triangulum 


1 4 aut 


— <—_—_ 


——— p —ę— — — — — 


2 - 22 — B 


et. 


* 41. I E- 
Iem. | 


Cumſcripta, æquatur dimidio rectangulo ex 


Lectiones Teal 


(aut parall-logrammum) rectangulum inye- 
Nite. ; 


Ab circuli centro ducatur ZY perpendi- 


cularis ad unum quodvis figure latus AB. & 


connectantur rectæ Z A, ZB. * Evidenseſt 
triangulum AZ B zquari rectangulo ab ZY 
& ZAB. Similiterque reſolvenqo totam fi- 
guram in ejuſmodi triangula (ipſi ſcilicet 
AZ B & ſibi mutuo æquilatera) ſingula æqua- 
Huntur rectangulo ex dimidia ſua baſe, & 
altitudine æquali 74 ZY. Unde ſimul om- 
nia æquabuntur rectangulo ex dimidia peri- 
metro figuræ, & ZV. Vel triangulo, cujus 
on eſt tota perimeter, altitudo ZV. Quod 
el 


＋ H ZE OX I 
Figura regularis circulo inſcripta vel cir- 


Pe: 
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perimetro & perpendiculari, a centro ad 
unum latus; vel triangulo, cujus haſis æqua- 
tur perimetro figuræ, altitudo dictæ per pen- 
diculari. | 

Nota | In 6gura circumſcripta perpendi- 
cularis eſt radius circuli. 


p R O B Z. JI. 


Invenire rectangulum (vel triangulum) 
aquale sirculo :: 3 

Ponatur circulum eſſe figuram regula- 
rem, habentem latera indefinitè multa, & 
parva; & conſequenter perimetrum circum- 
ferentiæ per pendicularem, e centro ad hæc 
latera, radio coincidere; hinc igitur, juxta 
præcedens, 5 


THEOR I. 


Circulus æquatur dimidio rectangulo ex 
circumferentia & radio. (Vel triangulo, 
cujus baſis xquatur circumferentiz, altitudo 
radio.) | 

Hoc eſt, poſito cut ſemper poſthac) cir- 
cumferentiam yocari , & radium R (vel xr) 


ED . 
& diametrum (vel D) = — =— #7 
2 4.48 » 


IE. „55 
Corollaria circulorum circumferentiæ ſe 


babent ut radii. Nam hoc ſimilium figura- 
rum, circulis inſcriptarum aut circumſcris 
ptarum, competere perimetris, in * Elemen- 
tis de monſtratur. 


Secundum indivifhilium hypotheſn hoc 


theorema facile fic oſtenditur::- | 
5 Super 
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a cor. prac. 

b 4.6. 

12 
114.5. 


Lea ioc: ; Led Le. 
„ tes circi 


quibus 0 
culus Bl 


C 

Super AEB, circuli BFG radium, erigatu! 
perpendicularis BC xqualis circumferentia 
circuli BEG, & connectatur Ac. Tum in 
AB ſumendo quodvis pro lubitu punQum P, 
centro A per D deſcribatur cireulns DHK ; 
& ducatur DE ad BC parallela. Eftque cir- 
cumferentia BEG ad DHK 2, ut radius AB 
ad AD, hoce't b, ut BC ad ED. Ergo quum 
circumferentia c BFEG=BC, d erit circum- 
ferentia DHK DE. Et fir mili tatione cit- 


cumferentiæ omnes concentricæ conſtituen- 
tes 


C 
per! 


tes circulum BFG æquantur parallelis rectis, 


quibus conſtat triangulum ABC. Unde cir- 
culus BFG triangulo ABC æquatur. 


So NOE E. 


Simili diſcurſu, ſector quilibet circuli 
æquatur dimidio rectangulo ex arcu ſectoris 
& radio circuli. 

Coroll; circuli cujus radius eſt M, area eſt 


3 "Ph Sr : | 
—Mq. Nam—(rr), mm:: —:: — mm. Cor. 2. 12. 
to 4 . | 


LECT. Il 
De Sphera E ylindro. 


Ur de ſphæra inveſtigavit Archimes 

des, vel ad ſuperficiem ſphæricami 
pertinent, vel ad ſoliditatem. De ſu- 
perficte primo diſpiciemus. 


Sit 
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* Leftiones- Left, 


— — 22 — — 


— 8 ———ä—̃— ² r —— 


Sit circuſilportig BVR cujds axis VK | 


tranfens per circuli centrum C, & bam BA 


biſecaus in K. Portioni autem inſcribatur 


figura pedilatera & æquilatera VMN PBA. 
Conſideravit Archimedes, qu- d fi circa ax- 
em VD circumrote tur portio cum inſcripta 
hgura, deſcriptura fit circuli portio ſpheri. 


cam port ionem 5 fgura vero ſotida con- | 
{tans cana AVN, & fruſtis conicis (vel'cylin- | 
dricis) OMPN, BUP & per. circulos,paralle- 


los MN, OP, BA comprehentis;/ adeoque 
ſuperficiem cor poris inſcripti e ſyperficiebus 
conſtare conicis vel cylindyicis MVN, 
OMNP, BOPA. Dein advertit, quo magis 
laterum figuræ multitudo aygetur, ed magi3 
figuram planam ad circulam, & ſolidam ad 
ſphæram, & ſolidi ſuperficiem ad ſuperficiem 
ſphæricam accedere; adeo quidem ut late- 
ra e eee e tandem poſſit ad 
fzuram, cujus ſuperficies minori ae ih g 

| pÞ7- 


2 
* 
— 
2 


7 


dam ſuper polygonam baſem, latera haben- 


4 
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ſphæricæ port ionis ſuperficie quam aſſignato 


quolibet utlibet minimo detectu; adeoque 
ſph rz ſuperficiem quodammodo haberi 
poſſe pro ezuſmo:!j figura indefinitam haben- 
te laterym multitudine; & cujus diſtantiam 
(CZ) à centro ſphæræ minime differat à ra- 
dio ſphæræ, vel in eum deſinat. Tandem 
igitur ſecum animo reputavit, ſi poſſet hu- 
juſmodi figuræ ſuperficiem ad planam ali- 
quam figuram, puta circulum, ſub generalt 
gualibet ratione referre, inde ſibi conſtitu- 
rum quam ad planam talem figuram obtine- 
ret relationem ſphæricæ ſuperficies. Hoc 
perſcrutari aggreſſus eſt feliciter, hxc quæ 
ſequuntur problemata relolvendo. | 


FROB LL 


Invenire rectangulum æquale * laterali 
priſmatis erecti ſuperficiei. | 

Manifeſtum eſt ſingulum parallelogram- 
mum, eorum quihus conſtat lateralis priſ- 
matis ſupe rficies eſſe rectangulum ex latere 
priſmatis, & uno latere baſis ; & proinde 
omnium iſtorum parallelogrammorum ag- 
gregatum : hoc eſt, | | 

Lateralis erecti priſmatis ſuperficies, 
æquatur rectangulo ex latere priſmatis, & 
baſis perimetro. | | 5 


P R.OBL. ., 


Invenire rectangulum zquale * curvæ re. 
Ai cylindri ſuperficiei. 


Supponatur cylindrum eſſe priſma quod- 


tem 


* Hoc th, 
baſibus ex- 
ceptis. 


Theor. J. 


* Hoc Pf, 
demptis ba- 
ſro. 
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F I. 6. 


83 T 


LeQ.! 


Left:ones 


tem indefinite parva & multa (hoc elt, ſuper 


circulum) & ex præcedentibus liquet, quod 
Curva recti cylindri ſuperficies zquaty 


rectangulo ex latere ejus, & circumf. baſjy, 


Coroll. J. binc. Curva cylindri ſuperficies 
ſe habet ad baſim ejuſdem, ut latus cylindri 
ad dimidium radi, vel ut duplum lateris ad 
radium. 

Sit enim L lateri. Eſtque (ex hoc) 


r | 
Lr ſuperficici, ac baſis elt —, AtquiLy, 
2 


rT r 
—: ..-. r. 
2 2 


Coroll.2 etiam hinc. Superkcies cylindro- 
rum ſuper baſibus iildem (vel æqualibus) ſeſe 


habent ut latera: & hahentium eadem vel 


æqualia latera, ſuperficies ſunt ut circumſe- 


rentiæ haſium, vel ut diametri, vel ut radii 


e cor. 2. 


hu jus. 
f cor. 2.12 


117.6. 
Theor.111. 


m 7+5o 
x Cor. 2.12 


baſium. 


Pp RO 3 I. III 


Invenire circulum æqualem datz curyz 
cylindri recti ſuperficiei. 

Sit A radius quæſiti circuli. e Eſtque & 
rad. A. O rad. R.:: 2L. R. f Hoc eſt, Ac 
Rq.:: 2L. R:: 8 2LR. Rq. Quare Aq 
2LR. goon bg pr A. R. 

vel L. A:: A. 2. 

Hinc. | 

Radius (A) circuli æqualis ſuperficiei q. 
lindri eſt media proportionalis inter latus 
cylindri (L) & bafis diametrum (2K). 


Nam (retrograde) quia L. A:: A. 2K erit 


4 2LR -= Ag. Sed 2L.R!::2LR.Rq, * Er- 
gd 2L. R:: Aq. Rq®::© rad. A. © K 
| | 0 


FCC 


Unde 
Axqu 


Inv 
| ramid 
| ſtitut: 
e 
5 ficiem 
altitu 
| trian; 
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Unde per Cproll. 1. præcedentis erit © rad. 


* WH Azqualis ſuperficiei cylindri. QE. D. 
y P RK O 3. 
i Invenire rectangulum æquale laterali py- 


0 ramidis æquilateræ, ſuper regulari baſe con- 
ſtitutæ, ſuperficiei. 

\ F Liquiddpatct, ſingulum pyramidis ſuper- 

ſciem componens triangulum, æquari ipſius 
altitudini ductæ in dimidiam baſin. Unde 
triangulorum omnium aggregatum, hoc eff, 
Lateralis æquilateræ pyramidis ſuperfici- 

es æquatur communi triangulorum eam com- 

ponentium altitudini ductæ in dimidiam ba- 

ſis perimetrum. 


55 


KU 


Inrenire rectangulum æquale curve recti 
coni ſuperſiciei. | 

| Conus ſupponatur æquilatera pyramis ſu- 
per regulari baſe indefinite multilatera (hoc 
2 elt, circular i) & conſequenter habens altitu- 


1349 


Theor. IV. | 


dinem triangulorum affurgentium æqualem 


2 latericoni. Hinc ex prac. #7 

© Recti coni curva ſuperficies æquatur re- 
- Cangulo ex latere coni, & dimidia circum- 
ferentia baſis. | 

> Ccurw.1. Curva coni ſuperficies ſe habet 


F 8 Calin ejuldem, ut latus coni ad radium 
y- baſis. 


2 


\\ 


* | - 1.7 f 
Nam coni ſuper ficies eſt Vo & baſis eſt 
EM 
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250 . © * Leftiones Led Le 
Coroll. 2. Superficies conorum ſuper ex 
dem ba't (vel z11alibus) fe habent, ut later. 
Et ſuper icies conorum hah ntium xd] 
| latera, le habent ut radii baſium. 


Y NO l E. V. 


Circulum invenire parem datæ coni cure 
fuperficiei. 

Sit radius circuli quæſiti A. Quum ig. 
tur (ex Coroll. f. ultim') fit Orad. A. 
f Cor. 2.12 rad. R:: L. R. o Et id o Aq. Rq:: LR? 
! P 1. 6. 2: LA. Rg. 4 Erit AqzLR. Quare I. J. 


N 15.6. * AR. E 
1 r 17 6. Hinc, | {Ft 
if Therr,/T., Circulus habens radium (A) proportione M 
i Archim. medium inter coni latus (L) & baſis radum M 
N 14. J. CR) zquatur curve coni ſuperhc ci. == 
| i Hyp. Nam quia L. A:: A. R, crit LR = A]. 


tu 

1.6. Veruͤm L. R:: t LR. Rq. u Ergo L. R: 30 * 
u 7.5. Rꝗq :: X O rad. A. O rad. R. EIgò (ex Co. | au 
L 

1 


* Cor. 2. 12. Toll. I. præc.) eſt Orad. A. æqualis ſu per. 
ciei coni. QE. D. 


P-R QO-B I. VI 


In cono recto (ABC) invenire circulum 


æqualem ſuperficiei conicæx (DBC E) inte- m 
ceptæ planis parallelis (BC, DE). : 
Nota] Supponitur ABC triangulum per WF f 
axem; & EC, DE communes hujus ſections © C 
cum planis parallelis. Unde BC, DE fun: 1 8 
parallelz per 16.11, 8 3 
» d 

x . 


Ie A.. Mubimarice. 35 1 


* „ ; 


Ponatur I. AB, & R- BF, & M=AD, 
&R=DG ; & quzſiti circuli radius ſit 4. 
Et ob AB. BF: : 7 AD. DG, hoc eſt, L. R:: 4.8. 

M. S: Erit LS=2 MR; & proinde L$— * 16.6. 
MR —0o. 2 3. Ax. Ie 

Jam (per ultimum) ſupèrficies ABC qua- 
tur circulo, cui radius / LR, Et ſuperficies 
ADE circulo, cui radius 4/MS. Et b conſe- b Cor. 2.12 
quenter ſuperficies DBCE, vel e O rad. A= © 1175p. 
Orad. /LR— O rad. VMS. Unde Aq— Prius. 
IRIS d — LR—MS+LS—MR< = cb. 1. 2. 

Square L—M:A :: A. R- S. Unde 
. hoc eſt, DB. A:: A. BE-FDG. | 

Circulus, habens radjum (A) proportione Theor II. 
medium inter interceptam parallelis planis Archim, 
(BGDE lateris partem {DBYL—M), & 16. 1. 
ſummam radiorum (BF DG, vel R4+S) 
circulorum qui in parllelis planis, æquatur 
conicæ ſuperficiei (PBCE) parallelis planis 
intercept#®. - 5 

Nam (analyſis veſtigiis inſiſtendo) quia _ 
L—M.AE:: A. R+S. h Erit Ag = LR 8% Hp. 
— MS4-LS—MR; Hoc eſt, Aq—=LR—MS * 16-6: 

ne | (Juin 


— „ 
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6.65. (quia ob L. Mi:: R. keſt LS MR & 


* 16.6. 
I 3. ax. I. 


L propterea LS—MR&=0). ® Ergò circu- 
lus radio A Zquatur d1Ferentix circulorum, 


m vr. 2. 12 qnorum radii /LR& q/MS®; id el, diffe- 
2 G. hu jus. rentiæ ſuperficierum conicarum ABC, ADE, 


baſe 


Arcbim. P rotato; inveni 
32. 1. Circulum æqualem ſuperficiei corporis ab in. 


23. ſcript? figurz revolutione pi ocreati, ſphz- 


027.1. 


id eſt, ſuperticiei conicæ DBC E. Q. E. D. 
P ROI E. Vl. 


Circuli ſegmento BVA {cujus axis VXD) 


* Fxcep14 inſcripta ſit figu a * parilatera & æquilate- 


ra VMNOPBA, & ſegmento una cum inſcri- 
pta tigura circa axem VK rotato; invenire 


r=zque proportioni B VA inlcripti, 
0 


Jungantur anguli hinc inde pariter di- 


ſtantes 1 vertice Vrectis MN, OP, BA; & 


connectantur NO, PB ac DM: liquet au- 


tem angulos V DM, VV/\N, MN, N P, 
OPB, VBA, zqualibus inſi entes ar cubhus 
quari; & inde o parallelas eſſe re&as 
os MN, 


W 
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MN, OP, BA; ac trigona DMV, MSV, 
NST, Ok, PXY, BAV, fimilia fore. 
P Aare DM, MV: MS, VS 22 NS. ST:: 24.6. | 
OX TX :: PX. XY: : BK. YK. 4 Undeut 412.4, 
DM ad MV, ita ſumma antecedentium MN 
OP- BRK ad ſummam conſequentium re- 
ſpectivam VK. Ergo DMx VK MVX :: 34 
MN EOP r Bk. Jam ſuperficies coni * — 
MVN * æquatur circulo, cujus radius Y VM :? 
x MS. Et ſuperficies OMNP t æquatur cir- | 6hujus 
culo, cujus radius eſt / zo *: MS OCX. 7 hujube 
| 4 


| »Itemque ſuperficies BOPAcirculo, cujus 1.2. 
radius eſt / Jen OX BK. *Ergotota * Cor. 2 12 
| rr To 7 -' 


ſuperficies VMOBAPN æquatur circulo, 
cujus radius eſt y VM x : 2 MS 2 OX + 


kk. Hoc eſt, YVM x: MN + OP * 
| hoceſt, /DMx VK. unde, 2 


bo 


Superficies ſolidi (VMOBAPN) ſphæræ Theor. iI 
por tioni (BVR) inſcripti, produciique e re- 
yolutione figuræ parilateræ & æquilateræ 
(VMOBA N) circuli portioni (BVA) in- 
ſcriptæ, æquatur circulo, cujus radius eſt 
VDMx VK ſexiſtente DM tecta, quæ duci- 
tur ab extremo diametri VD, axem VK con- 
tinentis, ad terminum lateris VM, vertici V 
contermini) | : 
Coroll. Ducendo VB; quoniam DV x VK Cor. 8. G 
 —VBq. Et DMV, liquet eſſe DM x 17.6. 
 VK”IVBg... Et proinde circulum cujus ra- 

dius elt Tens minorem efle circulo 

cujus radius Vg; id eſt, ſuperficiem ſolidi 

cujuſvis modo præmonſtrato deſcripti in 

ſphæra, minorem eſſe circulo cujus radius 

VB. 22 Prob.. 


} 
4 
\ 
| 
0 
4 
1 

s 
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PROBL. IX 


Cireulum invenire parem ſuperficiei por 
tionis ſphæricæ (BVA). 


Si circuli ſegmento BVA, e cuſus circa 


axem V revolutione producta fuit ſphzrz 


portio, nſcribatur figura parilatera & xqui- 


latera, cojus VM fit unum latus. & ex iſtius 


$gurz rotatu producatur figura ; ſuperfici 
em habens conſtantem è ſuperficiebus coni- 
Cis, aut ex parte cylindricis (ficut in prace- 
denti;) manifeſtum eſt ex ultimo Corolla 
rio, quòd hujus figuræ ſuperficies minor eſt 
circulo cujus radius VB; prout autem VM 

nitudine minuitur, & conſequenter DM 


ma 
| crekit eò ad æqualitatem magis appropin- 


Theor. IA. 
Archim. 


quat ; poſito igitur VM eſſe infinite (vel in- 
definite) parvam, figura plana ſegments 
BUA coincidet, & ſolida figura cum fphzrz 
portione BVA. & DM cum DV; & proinde 
ſuperficies inſcripti ſolidi, hoc eſt, ſphzricx 
portionis ſuperficies, æquabitur circulo cu- 
jus radius VB. Hoc eff, | 

Super ficies ſphæricæ portionis (BVA) 
æquatur circulo, cujus radius eſt rea (VB) 


26. 27.0. ducta à portionis vertice (V) ad circumfe- 


rentiam baſis (BA). (Vel cuſus radius eſt 
Chor 


3 


y 
Tn 
7 
34 
i 5 
5 
by 
1 
« = 
: 
* 

. 
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chorda ſubten dens dimidium arcum ſegmen- 
ti circularis, cujus revolutione ſphæræ portio 


procreatur). 


COROLLARI 4. 


1. Superficies hemiſphærii (BVA) baſſs 
ſuæ dupla eſt. 80 


A 


Nam per proxime præcedens ſuperficies 
hemiſphærii æquatur circulo cujus radius 
VB, hoc eſt, duplo circulo ad radium VK ; 
quia vB = VKA BKkq = 2VKq. Unde 
conſectatur immediate, quod . 
2. Superficies totius ſphæræ quadrupla 
eſt maximi in ea ſphæra circuli; (vel æqua- 
lis circulo, cujus radius æquatur diametro 
ſphæræ. 


Quod nobiliſſimum theorema demonſtrat Archim. 
Archimedes ſeparatim; quod non opus erat 30. 


ut ſaceret adeò ſtatim deducitur e generali 
hoc theoremate. 
3. Sphæræ ſuperficies æquatur curvæ ſu- 
perficiei cylindri circa 1 deſeripti, hoc 
CE | 3 | elt, 


356 


* 3. bujus, 
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eft, cujus latus & baſis diameter æquantur 
üngula diametro ſphzc#. , 


R 1 
Ne 
. \| 
[ 
3 8 


Nam (per 1. Coroll. 2, hujus) curva ſuper- 
ficies cylindri ſe habet ad baſin, ut latus eſus 
ad & radii haſis, id eſt, ut diameter a + dia- 
metri; id eſt ut ſuperficies ſphæræ ad maxi: 


mum in ſph#' a circulum, vel ad bafin cylin- 


dri. Ergò cylindri curva ſuperficies xquz- 
tur ſuperficiei ſphætæ, imo generatim 

4. Cujuſvis portionis ſuperficies (BVA) 

æquatur curi# ſuperficiei cylindri (RSYZ) 
habentis eandem altitudinem, vel axem 
(VC) & diametrum (YZ) æqualem ſphæræ 
diametro (VD). 

Nam ſuperficies cylindrica RSZY * zquz- 
tur circulo cu jus radius eſt RTX YZ, 11 
eſt, / VKx VD, ideſt,y/VBq (nam DV. VB 

VB V id et, ſuperficiei portionis P- 
rice BVA 

5. Superficies portionum BYA, BDA & 
habeat nt axes n. ot: 6 

cath 


Left. Mathematire. 


Nam cylindrice ſuperficies RSZY,TXZY, 
quibus hæ ſphæricæ æquantur, taliter ſe ha- 
bent. Imò, 

6. Sphæricarum quarumvis portionum 
(BVA, e Va) ſuperficies axibas ſuis (VK, K) 
propo: tionales ſunt. 

Nam & cylindricis ſuperficiebus, quibus 
#quantur, hoc convenit. 

7. Sphærica ſuperſicies EAA parallelis 
plants ca, BA intercepta æquatur cylindri- 
cz ſuperficiei £YZ, liſdem planis inter- 
ceptæ. 

Nam ſi acylindrica ſuperiicie 257, cui 


æquatur iphzrica ſuperfici.s & Va, detraha- 


tur cylindrica ſuperficies YRSZ, cui æquatur 
ſphzrica ſuperficies EVA, reman hit cylin- 
drica ſuperhcies ? VZ C æqnalis ſphæricæ ſu- 
perficiei c BA. Und quoque, 

8. Zonæ, ſeu ſuperficies ſphæricæ paralle- 
fo circulis interce ptæ, le habent ut axes 

„ 

Quin ex © hoc forcundiflimo theoremate, 
nobilifims & utiliſſimo inter authoris noſtri 
inventa , complura deducantur conſectaria. 
Nobis hæc in præſens ſufficiant, declarandæ 

<thodo, cui author infiſtchat, in eo reperi- 
endo. Proxima Lectione, qua ſoh itates 
portionum ſphzricarum ad conos & cylin- 
dros retulit, via dabimus operam entcleare. 


2 4 LECT, 
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2 Cor. 2. 
Þujus. 
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LECT. 1Il. 


NIA poſtrema vice conati ſumus 
expon-re qua Archimedes ſuperfi- 


Ces conicas, cylindcicas. & præſertim ſphæ- U 
ricas cum ſuperficiebus planis camparavit, Acie 
iis æquales circulos aſſignan o. Nunc ea- & ſu 
dem br: vitate modum expiſcabimur, quo V 
ſolilitates ſ phærarum & ſph#ricaium portis tice 
onum atque ſectocum cum conis & cylindris tion 
eontulit; aſſumentes imprimis ea que in Ele- \ 
mentis demonſtrata ſunt, nempe CV 
Canos & cylindros æqualibus inſiſtentibus cus 
daſibus ſe habere ut altitudines; & fi altitu- 4 
dines æquales ſunt, ſe habere ut baſes. duc 
Et ſi coni vel cylindri pares ſunt, baſes & cor 
altitudines proportione reci procari: & in- cor 
yerse , ſi proportion reciprocantur, ipſos 
Equar!, | | | | 


Et fimijes conos ac cylindros in triplicata 
eſſe ratione laterum, vel radiorum, vel dia- 
metrorum baſes. 7275 THE: 

Et cylindros conorum aque altorum & 
ſuper æquali baſe conſtitutorum triplos eſſe. 
Præmittimus & definitionem unam ac alter 

.. Fam. . wha : 
1. Solidus ſector (vel ſector ſphæricus) N 
eſt figura comprehenſa ſuperficie coni, verti- 


ſuper cle intra conum. , * 8 
Cl 


a 


Ne t I 


. 
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85 


359 


Ut figura BCAV comprehenſa ſub ſuper- | 


fcie conica BCA, parte ſuperficiei coni XCY, 
& ſuperhcie ſphærica BVA. 

Veleit figura compoſita e cono CRA (ver- 
ticem habente in centro ſpharæ C) & por · 
tione ſphæ rica BVA, ſuper eadem baſe BA. 

Vel fi ſeftor circularis VCB circa radium 
CV revolvatur, procreabitur ſector ſphæri- 
cus BCA. 5 


2. Solidus rhombus eſt figura conſtans 
duobus conis rectis inverſis, ſuper eadem baſe | 
conſſitutis, & vertices habentibus in eodem 


* 


communi axe, 


1 2 
” — 


| K 
Talis eſt CB VA, cui communis baf's BA 
& axis VC. 

Sit jam ſe dor circularis * BCV, cui inſcri- 
be tur figura zyuilatera BOMV, & ſector 
crm figyra Circa radium CV revolvatur, & a 
& Ctore Circulari producetur ſector ſpheri- 
cis; figura autem corpus ſolidum conſtans 
113m mrhomao MCNV; tum eo quod pro- 

ducitur 


1 Minor 
vel non 


major qua- 


dramte. 


. 
ale. 2 3 


= JE RE, - 


3 
— 4 > 2 2 
— — 


2 
* 


r 
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Confer bac ducitur ex revolutione trianguli OCM, hoc 
cum præ- eſt, (productis OM, PN ad occurſum R) ei 


mi//is in 
Lectione 
prima. 


quoi ſupererit, ſi detrahatur rhomhns 
MC NR rhombo OCPR; eo denique quod 


fit è rebolutione trianguli BCO, hoc ef, | 


(productis BO, AP aS) di ferentiæ rhombi 


BCA S & OCPS. Itaque ſi ſciri poſſit hu- 


juſmodi cujuſiis figuræ relatio ad conum ali- 
quem, eo forte ratio dignoſcetur ſedtoris 
ſphærici ad conum. Huc collimant ſequen- 
tia proble mata. 


Prebl. 


bm 1. 36x 
* 2 ont 
avenire conum 2 ualem dato 3 


cuſus baſis (Q) æqualis ſit curv® bee 
dati coni (CX). 


Analyſis. Sit T altitudo coni quæſiti, & 
quia coni XCY,TQ ponuntur æquales, Crit 1 15.12. 


ut altitudo CF cont XCY ad T, altitudinem 


coni TQ, ita reciproce baſis Q ad ba in 

XEVY; Y hoc eſt, ſuperficies XCY ad baſin 2 Hp. G 
XEY. a hoc eſt ut latus CX ad radium FX. 7.5. 

Ita ut fit CF. T: Cx. EX. Atqui ducendo 3 cer. 8. 
FZ ad per pendicula rem, b CX FX :: CF. 1 Lea. 

FZ (ob ſimilitudinem triangulorum cx, b 4.6. 


CZ). Ergo FZ = FT. Hinc, ©9 5. 


Conns (TQ) cujus bas (Q) æquatur TN L 
ſuperfic ei coni{XCY), & altitudo (+) rectæ Archim. 7. Fd 
(FZ). que ducitur à baſis centro (F) ad latus 
(CX) ee 5, quatur cono (CX I). 


a — 


— a © -- EX — 3 
2 _—— — > 2 2 * - = — 4 "P y 
—— 


1 
: bj 12 


* 8 — „ 3 
8 > Wop = * 4 
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4 Hype 
« 7.5 
146. 
cor. 65. 
1 Led. 
b Zyp. & 
75. 


ISI 


& 14.12. 


18.5. 

® 7p. 
215.12. 
* Hyp. 9 
= 

ö Cr. g. 
1 Lect. 
146. 


r 9.5. 


C ad Cz. * Quare TCE. Hinc, 


Lau, Led n. 


Nam quia T- d EE, e erit CF. T:: cy. 
FZ::fCX EX: : 6 ſuperficies XCY , baſis 
XEN: U Q: baſis XEY. Eigò altitudo Cx 
ad altitudinem T, ita eſt reciproce baſis 
ad baſin XEY. i Quare con) XCY & TO 
æquantur. Q E.D. - 


PROBL, Il. 


Invenire conum æqualem dato rhombo 


(MCNV) habens baſin æqualem ſuper. 
ficiei coni (MVN). (Q) #qualem ſupe 
Ep * 


N 

Analyſis. Altitudo coni quæſiti fit T. & 
quia conus MN, conus MVN:: k CK. KV. 
& componendo rhombus MCNV conut 
MVN::CV.KV; hoc eſt, ut conus cujus 
baſis æquatur baſi MEN, & altitudo pf 
CV ad conum MVN; l iſte conus igitur 
æquatur rhombo MCN V. ® hoc eſt, cono 
T. Unde ut CV ad T, ita reciproce crit 
Q ad MEN, id eſt, ſuperficies MVN ad 
MEN, e id eſt, VM ad KM, K id eſt, (ducta 
CZ ad VM protratam perpendicular!) ut 


Conpe 
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Conus (T2) cujus baſis (Q) xquatur ſu- Theoe.rr. 
_ perficieiconi (M VN), & altitudo (T) rectæ Archim, 
(CZ) quæ ducitur a vettice (O coni (MCN) 18.7. 
perpendicularis ad latus (VM) coni (MVN) 
#quatur rhombo (MC NV). 8 
Nam ob T CZ, f erit CV. T:: CV. CZ c,. 
22 VM. VK : : * ſuperficies MVN , baſis t 4.6. 
MEN: : * MEN. 7 Unde conus, cujus alti- = cop,c, 
tudo æquatur ipſi CV, & baſis circulo MEN, 1. Ted. 
æquatur cono IO (ob reciprocam baſium x Hyp. G 
& altitudinum proportionem). Ejuſmodi 7.5. 
verd conus æqualis : oftenſus eſt rhombo y 15.12. 
MCNV. 3»Ergoconus TQ zquatur rhom- z In auahſi. 
bo MCN. QE. D. 2 1. . bo 


PROBL. . 


Si rhombus BC Ap detrahatur è cono xo, 
Invenire conum reſiduo æqualem, habentem 
baſin (O æqualem ſuperficiei x BA, pla- 
nis parallelis I, BA interceptæ. | 

| . 
B 


* 


W 


Coni quæſiti altitudo fit T, & primo hu- 
jus) liquet conum, cujus altitudo eſt Cz (per- 
pendic ularis ꝭ centro baſis ad coni AV la- 
tus 9) & baſis par ſuperficiei 0 æquari 
cono 


i 
| 
. 
; 
N 
f 
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| cono x. It m (* fecundo hujus) conum» 
Fufus altitudo elf CZ, baſis par ſuperkiiei 

| BA xquari rchombo CAD. Un e fi detra- 

tur rhombus BA à cono X, reſiduum 

æquabitur cono, cajus itidem altitudo eſt 

CZ, baſis par reſi ſuæ fuperficiei conicæ 
XBAT, vel circulo Q: Adeoque CZ = F. 


Neo Ii. © Conus (TO) cujus baſſs ( Q) æquatu ſus 


Achim. perficiei conicæ (xX BAY parallelis planis 


19.1. V. BA interceptæ, & altitudo (I) per pen- 

| iculari (CZ) duct à centro (O) baſis coni 

(N ad ejus larus (py), æqualis elt difie- 
rentiæ coni (x & rhombi (BC Aq). 

Nam conus, cujus altitudo eſt CZ, & baſis 
æqualis ſuperficièi con cæ x BAM æquatur 
differentiæ duorum conorum, habentium 
communem altirudinem CZ, & baſes xqua- 

* per duo les ſuperficiebus conicis xc, ByA; id eſt, 
poftrem: differentiæ coni x & rhombi BCA. Un- 


” 
- i 


theoremata. de conus TQ itti differentiæ æquatur. 


QED. 4 
PRORL VV. 


Si a rhombo CCPRdetrahatur rhombus 
Me NR, invenire conum Teh no MOCNDP 
parem, habentew hafin (Q) zqualem coni- 
cæ ſuperficiei OMNꝰ, parallelis rhomborum 
baſibus OP, VN 1nterceptz. | 


Sit 


N 
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Sit T rurſus altitudo coni quæſiti, eritque 
(per ſecundum hujus) conus, cujus altitudo 
CZ, & baſis par ſuperficiei conice ORP, 
æqualis rhombo OCPR. Itémque conus, 
cujus altitudo eadem CZ, & baſis par ſuper- 
ficiei conicæ MR N æquatur rhombo MCNR, 
Horum conorum ſifferentia eſt conus habens 
eandem altitudinem CZ. & baſin æqualem 
differentiæ ſuperficierum iſtarum, hoc eſt, 
ſuperficiei OMNDP, vel circulo Q. Ergd. 
CZ AI. Unde, 


Conus (TQ), cujus baſis (Q) æquatur Theor, V. 
ſuperficiei conicæ OMND, parallelis planis Archin- 
OP, MN interceptæ, & altitudo ductæ CZ a 22.4 
vertice C coni OC P ad coni O latus 

(OR) perpendiculari . zquatur differentiæ 
| rhomborum OCPR, MCNR. 

Nam conus habens altitudinem CZ, & 
baſin æqualem ſuperficiei conice OMNP, 
æquatur differentiæ quorum conorum, ha- 
bentium eandem altitudinem CZ, & baſes 
æquales ſuperficiebus conicis ORP, MRN ; 
* h.e. differentiz rhombor. OCPR, MCNR. * Per 2. 
Unde conus-T Q iſti different ia exaquatur. bu jus. 

0 QED: „„ "Doalt 


Ledtiones Led. III 


PROBL. Y, of 


| Invenire conum zqualem figurz quali 
eſt initio Lectionis hujus expolitz) ſphzricz c 
| b portionĩ inſcriptæ. 


— I” - 


A centro C ad latera demittantur pe: 
pendiculares CZ; & quia rhombus MCN\ 


*2. baja # pquatur cono, cujus altitudo be 


K Sour WII i 1” >. 


—— * — 
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eſt 75 CZ, & baſis ſuperficiei coni MVNz ; 
& corpus MOC N, refiduum nempe ſubdu- 
cto rhombo MCNR e rhombo OCPR æqua- 
tur e etiam altitudo par eſt eidem 
CZ, & baſis ſuperficiei conice MOPN; 
item ſolidum OBCPA. quod reſtat ſubqucto =» 
rhombo CCPS e rhombo BCAS, * æqua- * 4 bujas. 
tur cono, cujus itidem altitudo CZ, & baſts _ 
xquatur ſuperficiei conicæ OBAP»; liquet 
totam figuram inſcriptam æquari cono, cujus 
altitudo æquatur per pendiculari CZ, & baſis 
toti ſuperficiei figuræ inſcriptæ, 

Fine, LS os | 

Figura ſolida (CBOMVNPAC) inſcripta Theor.F, 
fectori ſphzrico (BCA) (& producta e revo- Archim, 
lutione figuræ æquilateræ (CVMOBC) ſe- 34.1. 
Ctori circulari (BC V) inſcriptæ, circa axem 
CV rotatu) æquatur cono, cujus altitudo 
æqualis eſt perpendiculari (CZ), è centro 
ſectoris ad unum inſcriptæ figuræ latus du- 
ctæ, & baſis ſuperficiei (VMOBAPNV) 
figur æ ſolide inſcriptæ. (Exclusa ſcilicet 
ſu per ficie coni BCA). 5 ä 

Nota] Procedit hoc de ſectore ſphærico, 
qui non major eſt hemi ſphærio. „ 


Conum inyenire parem ſectori ſphærico 


—— | — — —— 5 — 


„ 


Theor V1. 
Archimn. 


3 $1, 


Lectiones 


B 


11 


— LS a. "3; 


A 


Si ſectori ſphærico inſcribatur figura 


vMOBCAHNV, qualem mox deſcri pſimus, 


cujus lateri perpendicularis ſit e centro ducta 
CZ; liquido conſtat e dictis hanc figuram 
æquar i cono cujus altitudo CZ, baſis æqualis 
ipſius ſuperficiei VMC BAPNV. Quia vero 
latus VM minus aſſumi poſſit quavis aſſigna- 
bili linea, vel indefinite parvum; adeò ut 
conſequenter CZ minime differat a radio 
ſphæræ, & ſuperficies inſcriptæ figuræ de- 
gnat in ſuperficiem ſphæricam BVA; & 
fiura ipfa quaſi tranſeat in ſectorem ſphæ- 

ricum, ſatis manifeſtum eſt, quod 
Sector ſphæricus æquatur cono, cujus al- 
titudo æquatur radio ſphæræ; baſis autem 
perficiei ſphæ rica portionis, cui ſector in- 

ſiltit, 

Pro- 


Leg m. 


* uu 


Le&.HI. Mathematics. 
Procedit de ſectore, qui non eſt hemiſ pbæ- 


rio major. At conſectatur etiam de majore. 


e e . 

1. Hemiſphærium æquatur cono, cujus 
baſis æquatur ſuperficiei hemiſphærii (hoc 
eſt, duplæ hemiſphærii baſi) & altitudo ra- 
dio hn F, | 

2, Hemiſphærium duplum eſt coni ſuper 
eadem baſe, & ſibi æquè alti. Et proin'e, 

3. Hemiſphærium elt3cylindri ſuper ean- 
dem baſin, & xque alti. Et conſequenter, 

4. Tota ſphæra ſubſeſquialtera eſt cy lin- 
dri ſibi circumſcripti. | 
Separatim hoc nobile theorema demon- 
ſtravit auctor, quidni meliùs peperciflet ope- 


r#, cum in iſto generali contineatur, aut 


ab ea immediate reſultet ? „ 
5. Etiam * ſector ſphere major hemi- 
ſphærio æquatur cono. Cujus altitudo ra- 
dins ſpbæræ, & baſis æqualis ſuperficiei ſuæ 
ſphæricæ. 


Nam ſi è cono, cujus altitudo radius ſphæ- 
ræ, & haſis ſuperficies totius ſphæræ, aufera- 
tur conus cui altitudo etiam radius ſphere, 
& baſis ſuperficies minor is portionis, rema- 
nebit conus itidem altitudinem habens radi- 
um ſphæræ, & haſin æqualem ſuperficiei 
ſphæricæ reſiduæ, qui proinde par elt le- 
ctori majori reſiduo. : ; 

6. Spbærica portio hemiſphzrio minor 


æquatur cono, cujus altitudo eſt radius ſphx- 


ræ, baſis æqualis ſuperficiei ſue ſphæricæ; 
minus cono ſuper eadem baſe yerticem ha- 
dente in centro ſph&12, = | | 

Aa 2 7.Sph#- 
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Archiit- 
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* Kla- 
YL pNSTYWS 


dictus. 


n 


 Archin.l. 


Lectiones Led. Iv 


7. Sphærica portio hemiſphzrio major 
ſimili quoque cono æquatur, ſed addendo co- 
num ſuper ead:m bale verticem habente in 
centro ſphæræ. | 

Complura deducantur hinc corollaria,cir- 
ca conos & cylindros ſphæræ inſcriptos ; ſed 
non id agimus, at vero tantum ut authoris 
noltri methodum elucidemus. Ft cum nihil 
in primo libro notabile reliquerimus inta- 
ctum, tranſibimus ad ſecundum. 


LECT. IV. 


Adtenus conati ſumus modum expone- 

re, quo Archimedes precipua ſua cir- 
ca ſphæram theoremata inveſtigavit. Et 
poſſemus hanc principalem aſſequuti ſco- 
pum jam conquieſcere. Verum operæ for- 
ſan pretium fuerit analyticam preblematum, 
quæ in ſecundo libro habentur, ſolutionem 
tradere, quo planius appareat, quatem ille 
ſubtiliſſimus vir analyſin uſurpirit, & quam 
bodiernz noſtræ parum diſſimilem. 


1 
D RO B Z. 1. 
Invenire ſphæram æqualem dato cylin- 


Sit 


[| 


81 


| Prin 
Port 
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18 F 
— E 
A 
| | 
; 
CG B 12 
B C 
* 
Sit DAC diametro baſis, & LCE 9 


lateri cylindri dati; & A diameter ſphæræ 
quæſitæ. Jam ſphæræ circumſcriptus con- 
cipiatur cylindrus GHEM (habens nempęe 
latus GH, & diametrum baſis GM, utrumque 
#quale ipſi A). Et liqu t è pradictis eſſe | 
cylinirum GHKM b D ſphere A. Unde b cor. 6. 
ſi fiat CF=3CE, erit cylindrus BF e (4 cy- 2 Teck. 
lin jri BE) æqualis cylindro GHKM. Unde © 14-12» 
ut BCq ad GMq 4, ita reciproce erit GH ad 415.12. 
Acub _ p 
CF; hoc eſt, Dq. Aq :: A. 2L. Unde 5 


wo Th 


8 Aq Acub | 
= L. Atqui D, A,. —, — ſunt . Er- 
50 | 


| \ Aq 7 2 4 wn 
| B.A ; L ſunt & proinde A ett 


t prime duabus inter D & 2 L mediis pro- 
bPortionalibus. | 
A4 3 Hinc 
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Leckione: Lect. Iv. 


Hinc liquet hoc problema eſſe ex eorum 


numero quæ ſolida vocantur, ad ipfius ſcili- 


cet folutionem exigens duarum mediarum 
proportionalium inventionem, qualem pra- 
{tare nequit communis Geometria, regulam 


tankùm adhibens & circinum; requiritur ad 


hoc ſectionum conicarum, aut aliarum linea. 
rum auxilium, quo multis modis effici poſſit 
& ellectum eſt. Sed ſuppohta duarum me- 
djarum inventione ceu poſſibili, problema fic 
componimus. HY | 
Fiat CE. CE :: 2.2; ſintque BC, A, O, 
CE. Dico eſſe diametrum ſphæræ aqua- 
lis cylindro BE. Nam ſphæræ A circum- 
ſcriatur cylindyus GK; & quia A (vel GH), 
CF: : BC. 0: cd. A9 (vel GMꝗq). Erit 
cylindrus GK æqualis cylindro BF, Verum 
ſphxra Af — 5 cylindri GK; & cyligdrus 


E Conſt. © BEE — IBF. Ergo A æquatur cylindro 


14.12. 


Theor I. 


BE. Q.E.F. Hincemergit, 
Diameter (A) ſphere cylindro (BE) æqua- 


lis eſt prima duarum inter iametrum (BC) 


baſis cylindri, & rectam lateris (CE) ſeiqui- 


alteram mediarum proportionahum, 


N . Il, 


Invenire conum æqualem portioni (BVA) 
ſpbæræ (BVAD) habentem eandem cum 
portione baſin (BA), 


Ana- 


Fa. 
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Analyſis. Conus quæſitus ſit BVA, cujus 
altitudo KY=a. Et ſit radius CV, vel CD 
=r. Et axis KV gb, unde CK = rT— h. 
Et DE=2r—b. Et VBG = arb (quia DV 
xVB—=VBq) unde KBq—2rb—ub (ob an- 
gulum rectum VKB). Jam quia portio So, 
BVA * æquatur cono, cujus altitudo eſt radi- * 6-2 Le. 
us ſphæræ, baſis æqualis ſuperficiei portio- 
nis, id eſt, circulo cujus radius VB, ſubducto 
tamen hinc cono BCA. Hoc eſt, portio 


ft [Ps] — C CS. 'S 


* BVA=cono Halt. r—CV 
m | baſ.© rad.y/2rb=0© rad. VB 
ono 5 alt. r—b—CK | 
d bal. O y2rb—bb=©KB 
| 2rr 
Fac reciproce 2rb—bb. 2rb: :r, m3 


A - * Erit- 


' 
7 > n_ IIS 0 m 
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* 15412e 


* 14-12. 


Ther. l. 


Syntheſis, 


. 5 Conti. 


— - on $ Alt. r- h. 


| Teftions LeAIV. 


2rr 


* Eritque cono go, e 
baſ. © rad. Var 
— COD alt. 7. : *. 
| baſ. © rad. var 2rb 
Itaque port BVA 21 T 
alt. 
=cong b Fog", 


al. rad. y2rb—bb 


baſ. rad. Verb — bb 
©; | 
+ Hoc eſt 0e | . 


BVA 
C baſ. rb. bb 
— rad. RE 
7 rb bb 
Und 222 Ib . 
21—b Zr b 


Vel hanc #quationem ad analogiſmum redu- 

cendo, a. b::3r—b.2r—b. Hoc elt, 
KY. KV:: DK CV. DK. 

Quod eſt authoris noſtri ipſiſimum theore- 

ma. Nempe, 

Conus (BYA) communem habens baſin 
cum portione ſphærica (BVA), & cujus al- 
titudo (KY) ita fe habet ad portionis axim 
(KV) ut compoſita & ſptzrz radio (CV) 


& reſiduæ portionis axe (DR) ad reſiduæ 


portion!s axem (DEK), #quatur portion! 


(BTA. 


Nam quia KV. K * :: DK-|-CV.DK. Erit 
dividendo VV. KV :: CV. DK. Et permu- 
tando VV. CV: : KV. DK. Et componer- 
0 CY. CV (hoceſt, cono g baſ. © rad, KB. 

| "Fate CY, - 


COND 


Col 


tio 


Is 
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cono 5 baſ. rad. KB. :: DV. DK : : DVq. 
alt. CV. * 
DBq. (ob DV, DB, DK==-) : : VEq. KBA:: 


con0 baſ. O rad. VB. cono baſ. rad. KB. 


alt. CV. | alt. CV. 

Unde erit conus F baſ. rad. KB. 

| ar. re | 
=cono H baſ. rad. EV. = port. BVA-Þ 

alt CV. 
cono BCA. Ergo conus 5 baſ. rad. KB. 

\.3 alt: KY: 

= — port. BVA. Hoc eſt, conus BYA = 
port. BVA. QE. F. 


PR 0 p L. 2 
Sphæram BVAD) lano ſecare, ſc ut por- 


tionum effectarum ſuper ficles (BVA, BDA) 
proportionem habeant datam (X ad V). 


Secetur diameter VD in K, fic ut ſegmen- 
ta KV, KD rationcm habeant eandem cum 
data X ad Y, & per K tranſeat planum BA; 
quocdque ſuperficies BVA, BDA le habent ut 

a ves KV, KD, hoc eſt, ut X, Y patet e ſupra- 

gictis. Quid El 2s plura ? 5 


Probl, 


$75. 


5 Cor. 9. 
5 Letts 


7 Oe RT EDT: ECW; EET.” 
= * -» _ — - 
2 0 ; SS . 


* 2 — ds 


= _— ” 


— — —  — 
— — * pd 


Fees Lefty 


P ROB A I, 


Analyſis. Datamſphzram (BVAD) ſeca- 7 
re, ſic ut portiones (BVA, BDA) rationem 
habeant datam (X ad Y). K2 
| C0 
3! 
| | 
fd Ei 
3 
3 
0 
4 
1 
YE: Ht : 
Factum fit à plano BA perpendiculari ad : 
„ diametrum VD, & finty CV r. 
== Unde KV==2r—a. 3 
1 Jam fi DK, DK-|-CV: : KV. KY. 


Hoc eſt, a. ar 2 21 -A. KY= 
27 
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2rr-Fra— àa 


— — 


* | | 
rtioni BVA. Item ſi VK.VK-|-CV : : KD. 


zra - aa 50 a 
KZ =————, Erit conus BZA æqualis 


portioni BDA. i Ergo K. Y: : conoBYA i Ayp. G 
2rr-Hra aa 75. 
| —. k 14.12. 


cono BZA ; K. KT: 


a 
zra — aa 


Quare (ducendo in ſe extrema & 
3r— a | 
Zxra—xaa zyri-Fyra—yaa 
media) erit — —= — FIR 
2r —A a 
Et (utrumque latus æquationis multiplicands 
per 2r—a & a) erit 3xraa — xa Ar y? 
zyraa ya. Et (per tranſpoſitionem) 
3xraa & 3yraa — Xa3—ya3—=4qri. Et 
(div idendo utrinque per X-y) 3raa—a= 


ayir3 yrdd ES 
— (ſubſtituendo dd pro 4rr). 
x-1-y- T 


Et faciendo x y. y: r p= i ite 
7225 x-|= 

2raa —a*=pid. Vel reducendo hanc 

æquationem ad analogiſmum erit 2r —- a. 


YxCV 
p:: dd. aa, Id eft, CV-þKv. 
: VDq. Dq. | 
Qui ipfiſimus eſt analogiſmus ifte, ad 
quem rem deduxit Archimedes; quod jip- 


ſam ſatis prodit ac arguit, qualem is analy- 


ſin uſurparit. Nam huc eum deveniſſe va- 
2 rias 


I 
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. h Erit conus BYA zqualis h 2 bajus, 
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rias iſtas proportionum compoſitiones, divi- 


ſiones, permutationes, ac inverſiones, quales 


in diſcurſu ſuo oſtentat adhibendo, pene ſu- 
pra fidem eſt. Quod ſi feciſſet, caſui potis 
imputandum eſſet quam ration! vel arti, 
quod in genuinas inciderit quxſtionum ſolu- 
tiones; & ut hoc adeò conſtanter obtinge- 
ret, nullo pacto fieri poteſt aut concipi. 
Quod ad ipſum problema ſpectat, liquet 
ipſum eſſe ſolidum, n.c ex iſto genere fa- 
cillimum effectu. Integram pollicetur au- 
thor ejus reſolutionem & cqmpoſitionem, 
ſed non apparet an præſtiterit. Cui ſup- 
lendo defectui nonnullas exhibet Eutocius 
[:boriclae & prolixas conſtructiones, per 
conicarum nempe ſectionum interſectiones, 
quas nos omittimus. Concinnam & expe- 
ditam tradit excellentiſſimus Hugenius, in 
libello de conſtructione problematum illu- 
ſtrium: vide sis. Vel adhibeas ipſe gene- 
ralem Carteſii methodum, quam pro conſtru- 
endis hujuſmodi problematis edocet. 
Nihilominus ut eo progrediamur quò 
proceſſit author, ſuppoſiti poſſibili hujus 
analogiſmi effectione, problema fic compo- 
aims | 
Fiat XV. : { CV. P, & ſecetur DV in 
K, ita ut fit CV-]-KV. P:: VDq. KDq; & 
per K tranſeat planum ĩpſi VD rectum. Di- 
co factum. Nam fac CV-{-DK. DK : :KY. 
KV, & CD--VK. VK:: KZ. K D. Eritque 
dividendo CV. DK:: VV. KV, & CD. VK 
:: DZ. KD, & permutano CV. VY : : (DK. 
KV ::)DZ.CD. Et inverse componen ſo 
CY. CV (CD) :: CZ. DZ. Et componen- 
do tam antecedentes guam conſ-quentes, 
| | . 
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YZ. CZ:: C2. bz; unde V2. DZ:: Cza. 
DZq:: DVq. DKq (quia prius erat CD. DZ 
: KV. DK, & componendo CZ. DZ:: DV, 


DK). Atqui erat primo DVq. KDq:: DV 


-|-KV.P. Ergo YZ. DZ:: CV ERV. P. 
Quinetiam fuit CV VK. VK:: KZ. KD; & 
proinde per converſionem rationis CV+ 
VE. CV: : KZ. PZ; vel inversè Cv. C V- 
VK:: DZ. KZ. Ergo ex xquo perturbate, 
CV P::YZ. KZ; id eſt, XY. Y:: VZ. KZ. 
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Cor.20.6, 


Conf, 


; 14. 12. 


Et diviſim X. V:: YZ. KZ :: con. BVA. con. 


BZ A (. e.) :: port. BV A, port. BDA. Q. E. F. 
LEMM 4. 


Ponatur coni GOI, DMF æquales fimili- 
bus ſphzricis portionibus, ſuper iiſdem baſi- 

bus conſtitutis GHI, DEF; dico conos hos 
aſſimilari. 8 3 


Producantur axes MN R, OPT, & ſint 


Q, S centra ſphzrarum; & quia EN. ND:: 


Hp. pG (ob ſimilitudinem portionum) &. 


ND NR:: PG. PT; & ex æquo EN. NR 
:: HP. PT; erit componen ſo ER. NR:: 
HT. PT. Et antecedentes dimidiando QR. 
NR:: Sr. PT. Et componendo QR NR 
:: NR:: ST-FPT. PT Hoc eſt, MN. EN 
OP. HP. At prius erat EN. ND: : HP. PG. 


Ergo ex æquali MN. NO:: OP. PG. Unde 


coni DME, GOI ſunt ſimiles. 
P R O B Z. JV. 


Efficere portionem ſphæricam æqualem 
datæ portioni (ABC) & ſimilem alteri datz 


Ana- 


(DEF). 


2 bu jus. 


o 
CE N — EE Ce en 
— - * . — r 
. 


— _—_— 
— —— 
a . —*Y s 


n 5 
= £ - 1 * 
= - — ad — 
k — — 


a66-— A 
- _ 


1 I. Ax. 
m 15.12, 


Len. 
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r 
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Lee ie in porto quaſi, ke. 
que con, AKC, DMF, GOI æquales port io- 


nibus ABC, DEF, GHI; finguli ſingulis ordi- 
ne. Quare conus GOI! — cono AKC; & 
idcirco m ACq. Glq :: PO. LK, Unde 
i ET ns 

7” og PO. Item oh® ſimilitudinem 


conorum GOI 5 DME eſt DF, NM : Gl. PO 


ACqͥ x LK | 5 
261. = "Uk : : GI cub. ACq« LK, Qua- 


ro. 


Led. IV. Mutbematice. 
DF ACqx LK ES 
propter —— N GI cub. Et (di- 


DF x LX 


. AtquiAC, GI.. ſunt 
ACq ee 16” Ac 

. Ergo Gleſt prima duarum inter AC, 
DE x LK 


mediarum proportionalium. 


Vides problema eſſe ſolidum, utpote quod 


requirit duarum mediarum inventionem z 

qua ſuppoſita ſic componetur : 

Syntheſis. Fiant coni AKL, DMF pares 

datis-portionibus ABC, DEF. Sitque MN. 
%%% DE: | 

A: DE 2==> * Et inter AC, Z 


reperiantur proportione mediæ GI & X; & 
circa GI deſcribatur portio GHl, continens 
angulum GHI = angulo DEF. Erit por- 


tio GHI, quam deſideras. Nam (faciendo 


conum GOT portionem GHI parem) quia 
portiones GHI, DEF fimiles ſunt, erunt & 
con! GOT, DME ſimiles. Unde PO. GI : ; 
MN.DF:: KL.Z, Et permutando PO. KL 
: Gl. Z:: AC. X:: ACq. Glq (quia AC, Gl, 


RX, 2 ſunt =). Quare reciprocam haben - 


tes baſium & altitudinum proportionem, co- 


ni GOT, AKC æquantur, & proinde portiones 
| GHI,ABC æquantur. QE F. 


Prob]. 
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| FROB Lift - 5 

3 ex 

| _.. Datis duabus portionibus ſphæricis (ABO, ſux 
| DEF) invenire ſphzricam portionem ſimi- 
| lem earum uni (ABC), & ſuperficiem haben- 

tem alterius (DEF) ſuperficiei parem. 

| ab 

de! 

ral 

Al 

PT 

| qu 

| 3 FI 

Analyſis, Sit portio KLM qualis ex po- 1 aA; 

tur. Unde ob ſuperficierum KLM, DEF X. 

æqualitatem, cigculus radio LM zquatur cir- X. 


culo ad radium EF, adeoque LM = EF. EL 
Item ob portionum KLM, ABC fimiltudi- ad 
nem, eſt BC. BH: : LM. (EF), LIN. Hinc Po1 
componetur ſic; FacBC.BH: : EF. LN. Et I ar 
fit LN diameter ſphæræ, ſecetur LN in R, AE 
ita ut fit BP. PH :: LR. RN. Et per Rtranſ- i 

eat planum KM ad LN perpendiculare. Li- 

quet portionem KLM ipſi ABC ſimi lem 25 


Ss . 4: "ES VP: S077» 


8 


T1 


4 Lect. IV. Mathematice. 


& eſſe LM. LN:: BC. BH:: EF. LN. Un- 
de LM = EF. Adeoque circulus radio LM 
exæquat circulum radio EF, h. e, [ph#ri-2 
ſuperficies KLM ſuperficiem ABC. LL. 


2 ROB T. Vll. 


A data ſphæra (ABCD) portionem plano 
abſcindere, ita ut portio ad conum ſuper ea- 
dem baſi, & æquè altum habeat aſſignatam 
rationem (Y ad X). 


Portio quæſita ſit ABC, & conus etiam 
ABC, quibus communis altitudo BE; in qua 
protracta fit ſphæræ cent rum F. Ponatür- 
que conus AGC par portioni ABC. Unde 
FD-j-ED. ED: : EG. EB : : cono AGC. cono 
ABC:: V. X. Etdividendo FD. ED: : Y— 
X. X. Componitur autem fic ; Fac Y—X. 
X:: FD. ED (& conſequenter V. X:: FD4- 
ED, ED) & per E ſecetur ſphæra plano AC 
ad ED recto; & faciendo conum AGC 
port. ARC, erit GE. BE (id eſt, con. AGC, 
ABC): : FD ED. ED: : X X. Unde port. 
ABC. con. ABC:: T. X. Q. E. F. 


Bb Probl. 


Fd 
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L ectiones Tec. Ix. 


P RO Z. VII. 


Sphærà ABCD per planum AC divisa, fü. 
perficierum & ſoliditatum ABC, ADC pro- 


pPortiones inter ſe comparare, 
: 11 


Si fiat conus Ac port. ABC, & conus 
AGC= port. ADC ; o evidens eſt portio- 


num ABC, ADC rationem eandem eſſe cum 


Pg Cor. 9. 
1 Lect. 


1 2 hui jus. 

r Ten. 
infra. 
22. 
714.5. 
Supra & 
permutando 
j * . 01 » 


ratione HF ad GE; ?& proportionem ſuper- 
ficierum ABC, ADC eandem efl< cum ration: 
axium BE, ED; he igitur rationes comn2- 
rande ſunt. Etquia HF. BE 4::R-+ DF. 
DF, Et diviſim HB. BE:: R. DEr{ BER, 
(quia Rq , B= x PI = FA). Unde EEX. 
RL BFE. F & FB BR. Eft autem F-I-Bg. 
BF d:: FG. FD. Et permutando R. BY. 
FS:: BF. DE T:: HB. Rr C HF (HE- EBT 
— 34 a 7 A a : F. 8 


/ 


by PO 4 — 


qt 


" LeA.IV. Mathematics. - we; 
_ R--BE, Quatre Qu. R-|BF{"HF x FG. Lem. in- 


_ 1plarum ſuperficies ABC, ADC. 


{"BC. Nam puta A. B:: C. E. *Ergo 


* Unde Qu. R-|-BF. FG q HF x FG. FGq ; fra. 
7 hoc elt, BFq. DFq L HF, FG. Id elt, * 8.5. — 
Concl. l. Portiones ABC, ADC minorem F Supra . 


{ 
habent rationem duplicata ratione ſuperfici- 16. þ 
Erum 0 . 2 | tis '3 


.  Porro, faciendo Xq — HB x R EL BFq. * Prius. 
Quia HB, Xu: : X. R. Et componendo = 15.6. 
HB-I-X; X-|-R:: X. R; * erit Qu. HE-E * 22.6. 
N. Qu. X = R:: NR. T:: HR R. Sed 7 28.6. 
HE (HB-j-BF) R-{-BF.* ("EB-|X. REX * 3 Lem. 
(quia X* U BFE). Quare HFq. Qu. RE z Jupra, 
BFL HB. R. :: R BE. FG. Pone Z, R 
-|- BF, Y, FG efle ——. Unde Zq. Qu. R 
BFV:: Z. V:: R-FBF. FGO HFq. 2 Prius. 
Qu. R-i-BF. b Ergo Z HF. Verumra- b 10.5. 
tio Z ad EG eſt ſeſquialtera rationis R-i=BF 
ad FG. © Ergo proportio k F ad FG ma- e 8 6. 
jor elt ſeſquialtera rationis R HBF ad FG, 
vel rationis BF ad DF. Id eſt, 

Concl. 2. ABC, ADC habent rotionem 
majorem ſeſquialterà rationts. quam habent 


Lemmata. Aſſumptum eſt, 1. Si HB. BE 
L BF. R. eſſe HB x RL BH. Id quod fic 10.5. 
oſtenditur: Sit 3. BC C. D, dico efle AD 


pe n - o * 5 - 42 "494.4 * 

; 2 * 0 k a eo - <a 
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ED, ergò ADC AE = BEC. 

Simili diſcurſu, ft a. BC. D. erit AD 
RC. $5 | 

Etinverse ſt AD BC, erit A. BL. C. D. 


— 


BY 

2. Si HB R, aſſumendo quamvis BF, 
erit HB. R- HB -E BE. R-E BE. Sit in- 
quam A = B, & quxvis C, dico eſſe A. B 
A C. BE. Nam ob ALB ͤerit C. B 85. 
1 Bb 2 CA; 


CCA; & componendo CB, B- CFA. 
A. & permutando CB. C-HE-ACL B. A. Et 
retrograde A. B. C HA. CEB. 

3. HB BF. R+BEC HB-|-X. RX, 
X BF. Nam ob HB LER, eſt HBxX 
BF (RxXX—BF: hoc eſt, HBx X— 
HB x BFL RX—RXx BF. Quare tranſpo- 


nendo HB x X-|-Rx BF E RX EHB BF. 


Ergo addendo utrinque HB x RE BF x X, 


erit HB x X-|-R x BE-þ-X x BF CORX-|R x 


HB-j-HB x BE-|X « BE. Hoc elt, HB-|-BE 
x R-{=X © R-|-BE x HR HEX. Ergo per 
I. Lemma. | | ST 


XO E. K. 
Fyuperffcie hemiſphertican „Petz 8 
Ii ſaperficiei portionis (DEFY ipſarum Po 
tionum lofiditates comparare, (vel utrum ut 
majus indagare hemiſphzrium ABC , a 
Portio DEF). | = 


e 


2 


Fiant 


Pin, (| 1 hand mod 


On 
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IV. Mathematice. 
Eiant coni ABC, DHE æquales portioni- 
bus ABC. DEF. 4Quare* KG=2KA,f & 4M cen. 
EM- LO. LO: LH. LF. Ponatur EM tram ſphæ- 
—t, & KA s. Quare BA (vel ED, quia re DE Fo. 
ſuperficies ſupponuntur æ quales) & 288, © cor. 5. 
| SS 2 Tect. 

& ob OE, ED, EL, hoc eſt, 2t 3 „VNss, W 5 14.12. 

| 5 t £2, bu jus. 


| SS V | 
— * Atqui t, N ſunt . 


Ergo faciendo EN AKs, erit punctum 
N inter M& L. Et EN X NO s EL x LO, 3 6.2. 


| 35 85 
boc eſt, s *: 2t—5 (2ts—$s) M 2t— 
| * 


88 3 ; 
_ (25s OR Et (addendo ss utrinque) 


8 | W2 
2ts[_" 388 — Oe :. EM- 
= "BG 1 t 


LOxLE=LO x LH=2t——x LH.Hinc 


\ SS 2 | 
cum 28 x tf 2t—— x LH, erit 2s. LH CO 
88 


| 8 
Mt: on . elt K Tf 


3 

E LDg(ELx LO) KAq. Unde poſito K Z. 
IH : : L Dq. K Aq, h erit K&L KZ. Verùm 5 10.5 
(ob reciprocam proportionem) i eſt conus 11 5.12. 
AZ C zqualis cono DHE. Ergo conus AGC, 
hoc eſt, portio ABC, major eſt ono DHF, 
hoc eſt, portione DEF. Unde 

Omnium ſphæricarum ſuperficierum ſub Theor. 
Zqualibus ſuperficiebus comprehenſarum Ult. Ar- 
maximum eſt hemiſphærium. Nam chim. II. 
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k Con. Nam quia 2ENq &k = 2KAq! — BAq n 
IA. l..  =EDy > EOXTELIK 2EM x EL, erit 
® Conft, & EN EMX EL. Quatre EN EM. Er- 

& cor. 2. g ENXND?TELxLO. Adiitis igi- 
12. tur æqualibus FNq & EM xXx EL; 1 eſt EN 
n Cor. 8. G EOr (EN x NO -E ENq) L ELI LO 
17. EL EMT = LHX LO (quia EM-4- LO. 
0 5. 2. LO: : LH. LE). Quare EN. LH AC LO. 
b 2. 4X. EO: ODq. EOꝗq x:: DLꝗ. EDq Y:: Dq. 
43.2 2K A. Et antecedentes duplicando 2EN 
© 16.6. (KG). LH 7. 2DLꝗ. 2K Aq : Dq. K Ag. 
2 bujis. Fiat KZ. LH: DLꝗq. KAq ; ?eritque K 2 
t x Lemma AKG. Et conſequenter conus AZ C mi- 
pr ec. nor elt cono AG C; hoc eſt, conus DHE mi- 
u Cor. 8. © nor cono 48 C, b vel portio DEF minor por- 
20.6. tione ABC. Q. E. D. a 


x Cor. 8. G 
22.6. 

| ſ 75. C 
pra. | | 
2 LOS. Hoc ſecundi libri poſtremum eſt theore- 
14. 12. O ma; itaque propoſito defunctus ſum, & ma- 
14.5. num ſumo de tabula. 
b Const. | e 
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